
BIBLIOTECA PROVINCIALE 



NAZI ON ALE 



B. Prov 



Palcketto 







Il 

Digitized by Google 




T* 







Digitized by Google 



r 





,^ v . ; . ■ ^ : 

entretiens 

MATHÉMATIQUES 

SUR 

LES NOM b R E s, 

L’AL GÉ B R E, 

La GÉOMéTRiE, la Trigonométrie 

re&iligne , l’Optique,, la Propagation de 

la Lumière , les Télefcopes , les Microfco- 

pes , les Miroirs, l’Ombre &la Perlpe&ive.: 

- • 

iar le R, P. Re g n a u l t de 1$ 
Compagnie de Jésus . 

TOME SECOND. 



A PARIS, 

C Clousier , } 
j David, Fils J Rue S. Jacques. 

| Durand, 3 

C Damonneviixe, Quay des Auguflmsi 



M. DCC. XLIII. 

Avec Approbation & Privilège du Roy, 



I 













» % 

* ^ 











:.r ; * 'V* -«> 

% • ' /-.<."•/ 

• . . . - ~. v*- 




Digitized by Google 





T A B I. F. 

D F. s 

ENTRETIENS : 

MATHÉMATIQUES 

Contenus dans le fécond Tome. ■ 

SUR LA GÉOMÉTRIE. 

I. Entretien. O Ur les Lignes v 

O page , l 

II. Entretien. Sur les Angles. 5*2 

III. Entretien. Sur les Tri an - 

g /es - _71 

IV. Entretien. Sur les Triangles 

comparés enfemble. 8 6 

•V. Entretien. Sur les côtés propor~ 
tionnels dans les Triangles. $9 
*VI. Entretien. Sur les (Juadrila* 
Tome IL 




Digitized by Google 




TABLE 



ter es. 1 24 

VII. Entretien. Sur les Quarrês 

en particulier. • 147 

VIII. Entretien. Sur les Rec- 

tangles & les Quartés comparés 
enfemble . 1 

IX. Entretien .Sur les Poligones. 

- 17P 

X. Entretien. Sur les Poligones 

femb labiés . 1 8p 

XI. Entretien. Sur les Cercles en 

particulier. 207 

XII. Entretien. Sur la transfor- 
mation des Poligones en Vautres 
figures de même aire. 220 

XIII. Entretien. Sur les Plans en 

général. 229 

XIV. Entretien. Sur les Prifmes 

& les Cylindres. 23$ 

XV. Entretien. Sur les Pyrami- 
des & les Cônes. 281 

XVI. Entretien. Sgr la Sphere . 

380 



Digitizod by Googlej 



f 



TABLE 



SUR LA 

TRIGONOMETRIE. 

I. Entretien. O Ur la valeur 

LJ des Sinus air 
des côtés des Figures rcfti lignes 
infcrites au cercle . page 3 14 

IL Entretien. Sur les Tables des 
Sinus , des Tangentes air des 
Sécantes . 347 

III. Entretien. Sur (ufage des 

Sinus , des Tangentes & des 
Sécantes . 363 

IV . Entretien. Sur la mefure des 

Plans irréguliers . 396 

y. Entretien. Sur la manière de 
lever une Carte. 41$ 

Fin de la Table. 



Digitized by Google 



Du fécond Tome , 

Page 2$. ligne 1 1. un équere , II - 
fez , une équere, ligne 18. & ip# 
d’un équere font - long, lifez y 
d’une équere fort longue. 

Page i$2, ligne 12. AB P* , lifez > 
■ ABC. 

Page 1 66 . en marge , Fig. 156 ji 

HfiZy Fig. if 7* ' 

Pijg-f 2 y o. //g»? 1 5. de IF = B 
///fz , de IF = B & de IK = 
D. 

Page 372. ligne 16 à caufe de i 
lifez j à caufe des. 

Ptfgf 381. ligne 1 7. BD, lifez , C D.' 
Page 3 84. ligne 7. BC , /i/âs , DC. 




• ENTRE TIENS 
MATHÉMATIQUES 

SUR , . .f. 

• > 

LA GÉOMÉTRIE. 




H, Arist^ 

vous voilà tout 

- ; 

environné . cc 
femble , ae fi- 



gures de Géométrie ' également * 
nombreufes, diftin&es, & pour 
ainfi dire , parlantes. 



Triste Ces figures, Eudoxe, 
je les regarde comme un des plus 
Tome IL A 
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a I. Entretien. 

précieux ornemens de mon Cabi- , 
net , parce qu’elles font faites ôc 
rangées de manière à me rappel- 
ler tout d’un coup mes idées ÔC 
mon fyltême de Géométrie , fy- 
ftême qui ayant été formé fur vdl 
idées ôc vos écrits , doit relfenv- 
bler beaucoup au vôtre. 

Eudoxe. Je ferai charmé que 
le vôtre me rappelle le mien. 

Triste. Mais je crains que la 
paillon que j’ai de retracer des 
yérités plus récentes pour moi 
que pour vous > ne vous caufe 
quelque ennui. 

Eudoxe. Je vois toujours avec 
unplaifir nouveau de longues fui- 
tes de vérités nailTantes les unes 
des # autres , fur tout de vérités cer- 
taines , ôc qui ne lailfent dans4’e£ 
prit nulle inquiétude , nulle ap- 
parence d’erreur. 

Ariste . Je m’expliquerai donc 
librement à la façon des Géomè- 
tres , par Axiomes ou vérités clai- 
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sur la Géométrie. $ 
res d’elles - mêmes , par Défini- 
rions , par Propofitions , par Pro-? 
blêmes , allant pas a pas des vé^ 
rites qui me paroîtront plus fim- 
pies à celles qui le feront moins. 

• Eudoxe. Et fi je vous inter- 
romps , fi je vous propofe quel- 
ques Problèmes , ce fera fans dé- 
ranger le fil de vos idées. * ' 1 

J. Ariste. D’abord rétendue 
comprend trois dimenfions, lon- 
gueur , largeur , & profondeur. 

2. Ain li la Géométrie , qui con- 
fifte dans lÿxamen de ces dimen- 
fions , eft la mefure de l’étendue. 

• j # " * • 

Axiomes » 

Ce qui eft, ell. Rien de plus 
clair j ou plutôt rien de fi clair. 

La même chofe ne peut être 
& n’être pas au même temps. 

Le tout eft plus grand qu’une 
de fes parties. 

6, Le tout, & fe.s parties prifes 
ënfemble, font la même chofe. 

Aij 



4 I. Entretien 

7 . Deux grandeurs égales a 
une troifième font égales entr’el- 
les. 

8 . Deux grandeurs qui jointes 
féparément avec une troifième ou 
avec deux égales , font même 
grandeur, font, égales entr’elles. 

y. A grandeurs égales, ajoutez 
grandeurs égales: les touts feront 
égaux. ' 

jo. De grandeurs égales , ôtez 
grandeurs égales : les reftes fe- 
ront égaux. 

11. Deux grandeurs font in-, 
égales , fi jointes fépar?ment avec 
une troifième, elles font des gran- 
deurs inégales ; ôt fi Ton joint à 
une grandeur deux grandeurs in- 
égales , la plus grande donnera la 
plus grande quantité. Enfin , les 
moitiés font entre elles comme 
les touts. 

Définitions, 

12. Le point Mathématique 






« 
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surlaGèométrie: $ 

eft une portion d’étendue fi peti- 
te, quon la fuppofe fans parties. 

ij. Une fuite continue de 
points eft une longueur. 

j^. La ligne eft une longueur 
confidérée précifément comme 
longueur. 

I La ligne droite AB eft la Fig . 
plus courte qu’on puiffe tirer en- 
' tre deux points A ôt B^ 

là. La ligne courbe eft une li- Fig. i . 
gne qui s’écarte de la ligne droite 
en allant d’un point à un autre , 
comme ACB, ou ADB qui pour 
aller de A en B s’écarte vers 
D. 

; iy. La ligne circulaire ou la cir- Fig. s; 
conférence GM eft une ligne 
courbe qui a tous fes points égale- 
ment éloignés d’un point intérieur - 
L , qu’on nomme centre . 

18. Ainfi , toutes les lignes droi- 
tes tirées du centre à la circonfé- 
rence font égales ; ôc. comme le 
rayon LG eft une ligne de cette 

Aiij 
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6 I. Entretien 

efpece , tous les rayons du mê- 
me cercle ou de cercles égaux 
font égaux. 

ip. On entend ici par cercle 
la circonférence ou la ligne cir- 
culaire GH I. L’arc GH en eft 
une portion. 

20. J’appelle fimplement pro- 
pofition, comme j’ai faitailleurs(^), 
«lie qui ne fait qu’exprimer une 
vérité à démontrer. ' • 

21. Je nomme Problème , une 
propofition qui dit quelque chofe 
à conftruire Ôt à démontrer. 

Cela luppofé. y je éommence 
par la recherche des propriétés 
de la ligne droite qui eft la plus 
fimpie. La lign^droite peut être 
pei pendiculaire } oblique } paral- 
lèle. : 

•La P erpendiculaire , 

22. C eft une ligne droite qui 

coupe une ligne droite fans pan- 
cher. De-lày r 

(fl) Calcul Littéral , N. 
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sur la Géométrie. 7 

1 « 

Proposition I. 

.2 J. Chaque point de la perpendi-, 
Culaire eji également éloigné de deux 
points oppofés de la 'ligne quelle 
coupe, 

■ Soft la perpendiculaire AB ou B'g* 4 * 
ÀC coupant DE par le milieu. 

i°. Si chaque point de AB va 
s’approchant de l’un des points 
oppofés D, E, par exemple de 
E ; AB fera perpendiculaire fans 
l’être , puifqu’elle panchera com- 
me BF. 

2°. Si un point feul G de la per- 1, 
pendiculaire AC eft plus proche 
de l’un des points oppofés , par 
exemple , dt E ; AC fera droite * «u.m 
fansPêtre * /puisqu’elle s’écartera 
de la droite en G. 

Or une chofe ne peut être êc 
n’être pas au même temps * : donc *N. 4* 
chaque point de la perpendicu- 
laire eft également éloigné de 

A nij 
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8 I. Entretien 
deux points oppofés de la ligne 
qu’elle coupe. 

24. Eudoxe' Ainfi, une ligne 
dont chaque point eft également 
éloigné de deux points oppofés 
d’une ligne droite , eft une per- 
pendiculaire. 

Triste. Sans doute. ♦ 

Proposition IL 

2 $. La pofition (Tune perpendicu- 
laire dépend de deux de Je s points . 

Fig . /. Si le point B , aufti-bien que le 

point A , fe trouve également 
éloigné des points oppofés C, D ; 
je dis que la droite ABE eft per- 
pendiculaire. 

Voulez- vous qu’un autre point 
E déjà droite ABE foit plus pro- 
che de C que de D, par exem- 
ple, en F ? ABE = ABF fera 
*U.id. une courbe * contre la fup- 
pofition , puifque ABF allant de 
A en F , s’écartera de la droite 
AF, ou delà droite ABE. 
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SUR LA GÉO MÉTRIE. > 

Donc chacun des points de la 
droite ABE étant également éloi- 
gné des points oppofés C,D, elle 
eft perpendiculaire *. *N.i4i 

26. Eudoxe. Ainfi , dès que 
deux points d’une ligne font éga- 
lement éloignés, chacun, de deux 
points de la ligne qu’elle coupe , 
tous le font , & elle eft perpendi- 
culaire. 

Proposition III. 

27. Arjste. Et fi une ligne AC Fig. â; 
efi perpendiculaire fur une ligne DE, 
celle-ci f efi fur celle-là . 

Comme les points A , C , font 
également éloignés des points 
D, E * , les points D , E , le font 
des points A , C : donc , de mê- 
me que AC eft perpendiculaire 
fur DE > DE l’eft fur AC. 

Problème I. 

28. Eudoxe. D'ün point donné Fig. 71 
A hors d'une ligne BC, tirer une 
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îo I. Entretien 

perpendiculaire fur cette ligne BC. 

Triste. i°. Du point donné A 
comme centre , je décris un arc 
de cercle coupant en deux points 
B , C , la ligne donnée. 

2°. Avec même ouverture de 
Compas , mais plus petite que la 
première , je décris des deux 
points de fe&ion B , C , deux arcs 
qui fe coupent dans un point D. 

3°. Par les points À , D , je me- 
né la droite ADE ; & je dis qu’elle 
eft perpendiculaire. 

Le point A eft ‘également éloi- 
» 17.7 s. g n ^ des deux points B , C * , puis- 
que la diftance de part ôc d’autre 
à pour mefure des rayons AB, 
AC , du même cercle. Le point 
D'I’eft de même , fa diftance ayant 
pour mefure des rayons BD , 
CD , de cercles égaux •, par la 
conftru&ion. Or une ligne qui a 
deux points . également éloignés 
de deux points d’une ligne , eft 
fN.it. perpendiculaire fut cette ligné * : 



s 
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sur la Géométrie, 'fi 
donc ADE eft perpendiculaire. 

S’il falloit abaifler la perpendi- 
culaire fur l’extrémité E d’une li- 
gne CE , l’on pourrôit prolonger 
la ligne CE en B. 

Problème II. 

ip. Eudoxe . D'un point donné Fi ^ 
À dans une ligne BAC , élever une 
perpendiculaire . 

Ariste. i°. Du point A , je • 
décris un arc qui coupe en deux 
points B , C , la ligne donnée. 

2°, De ces points ,, je décris 
avec même ouverture de compas 
deux arcs qui fe coupent en D. 

3°. J’éleve la droite AD , & je 
dis qu’elle eft perpendiculaire. . 

Le point A eft également éloi- 
gné des points ûppofés B , C * , 
puifque fa diftanCe eft îïiefdtée par 
les rayons AB, AC, du même 
cercle; le point' D l’eft de même 
par la même raifort ; dortfc AD eft 
perpendiculaire*. 
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M I. Entretien 
Problème ITI. 

JO. Eudoxe. Divifer une ligne 
en deux parties égales . 
f'tg. p. Triste, i°. Des points A, B 
je décris avec même ouverture 
deux arcs qui fe coupent en deux 
points C , D. 

2°» J’abaifle la ligne CD > qui 
coupe en E la ligne donnée AB ; 
& je dis que EB = EA. 

Je tire les rayons égaux AC 9 
’ % u.iS. AD , BC , BD *. 

Les deux points C, D font éga- 
lement éloignés des points oppo- 
fjV.jS.fés A j B * : donc CED eft per- 
*N.26. pendiculaire fur AB * : donc le 
point E de la ligne CED eft éga- 
tN.zj. lèvent éloigné des points A, B*: 

donc EB = EA. 

*. 

Eudoxe . Par la même opéra- 
tion , avec même ouverture de 
compas , on partagera , ce fem- 
ble, un§ ligne en 4, en 8 , en 

> &c. Continuez de nous éclai- 

** » 

re r. • 
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sur la Géométrie, xj’ 

• * ^ 

Proposition IV. 

jl, Triste. D’un point donné 
hors d'une ligne , on ne tire qu'une 
perpendiculaire . 

Soit AB perpendiculaire fur Fig.iài 
CD : je dis que AE ne l’eft pas. 

Le point A étant également 
éloigné des points oppofés C , D > 
le point E , le feroit auffi * : or , 

E ne l’eft pas , puifqu il fe trouve 
entre C & B , qui left*: donc 
AE n’eft pas perpendiculaire. * 

Eudoxe . Ainli, deux perpen- 
diculaires fur une même ligne 
étant prolongées à l’infini , ne fe 
rencontreront jamais. 

Ariste. Autrement on abaifle- 
roit du point de rencontre A deux 
perpendiculaires AB , AE, fur la 
-même ligne CD , ce qui n eftpas 
pofTible*. *Njt s 

Proposition V. 
j 2. D'un point donné dans une 
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fé Jf Entretien 

ligne , on n éleve pas deux perpen- 
diculaires. 

Fig.n. Soit AB perpendiculaire fur 
«CD : je dis que AE ne l’eft pas. 

AB eft également éloignée des 
points C, D * : donc AE qui fe 
trouve entre AB ôc AD, penche 
vers D : dope AE n’eft pa$ per-" 

*N.i2. pendiculaim *. 

U Oblique , 

Ftg.12. j j. C’eft une ligne AE qui paijr 

, che vers l’un des côtés dç la ligne 
.CE qu’elle rencontre. 

& Perpendiçuie AB , ou pecr 
pendiçulaire , c eft ici même çhOr. 
fe. 

J’appelle éloignement du per* 
pendiçule une ligne droite BJJ 
xioniprife entre le pied de la per-* 
pendiçulaire & le pied de ïçb]^ 
que, parties du même point A» - 
Cela fuppofé i 



sur i a Géométrie it 

* i 

* 

Proposition I. 

$4. La perpendiculaire ejl la plus 
courte des lignes tirées d'un point à 
une ligne. 

Soit la perpendiculaire AB avec 
l’oblique AD ou AC. 

i°. Je prolonge AB en G , de 
moitié. Ainfi B A — RG. 

2°. Je tire l’oblique DG; 6c 
comme BDC eft perpendiculaire 
fur la perpendiculaire AB^-BG* , *#.27; 
DG = DA *. » N '2 j- 

. . Enfin , je dis que AB <! AD. 

ABG <1 ADG*: donc* AB 
moitié d’une ligne plus courte , 

& AD moitié d’une ligne plus 
longue , donc AB <! AD. 

Proposition II. ’ , 

Les obliques tirées du meme 
point fur la meme ligne . font d'au- 
tant plus longues ; quelles font plus 
éloignées de la perpendiculaire. 

Je dis que l’oblique AC AD Fig . ij ; 
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1 6 I. Entretien 

moins éloignée de la perpendicu- 
laire AB. 

i°. AD=DG , & AC=CG *. 

2 0 . ACE > ADE *. Ainfi y 
*n.zi. ACEG > ADEG *, car à la mê- 
me chofe, ajoutez chofes inégales: 
la plus grande fait la plus grande 
quantité. 

3°. Par le même principe 
GED > GD , & par conféquent 
ADEG> ADG. 

Donc ACEG > ADEG 
ADG. . 

Donc AC efl moitié d’une li- 
gne plus longue , & AD, moitié 
d’une ligne plus courte. * 

Donc AC> AD. 

Par conféquent , les obliques 
parties du marne point , & égale- 
ment éloignées de la perpendicu- 
laire , font égales. De-là , 

I. 

Deux obliques AE, AF, 
appuyées fur le même point A dune 

perpendiculaire 
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surlaGéométrie. 17 
perpendiculaire AB 3 avec même 
éloignement EB =BF duperpendi - 
cule y font égales. 

AE ôc AF tirées du même point 
A , font également éloignées de 
la perpendiculaire AB , puifque 
EB= FB : donc AE ôc AF fonr 
égales*. • - • 

Dailleurs le point B de la per- 
pendiculaire AB étant également 
éloigné des points E, F, puifque 
EB = FBjA l’eft de même * : *N.j 2 < 
doncAE = AF. ‘ 

Par conféquent, fi les perpen- 
diculaires font égales , ôc les éloi- 
gnemens du perpendicule, égaux; 
les obliques font égales. 

IL 

• * » 

37 • S'il y a égalité de perpendi- 
culaires avec égalité d obliques, les 
èloignemens du perpendicule font 
égaux. * 

Soient la perpendiculaire com- Fig,z& 
mune AB , ôc les obliques égales 
Tome II. B 
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AË , AF : je dis que BE=BF. 

Si BE î> ou <BF , l’oblique 
AE > ou < AF *i or AE=AF t 
*N 3 U donc BE = BF. 



III. 

i A. . « -M k '* ^ 

tîg.ïf. 38. La perpendiculaire efîta tnê^ 
me de part & d'autre , quand les 
obliques font égales , & les éloigne • 
fnens du perpendicule égaux • 

Soient CE ôc CF , obliques 
égalés ; BF ôt BE 5 éloignemensr 
du perpendicule égaüx : je dis que 
BC eft la perpendiculaire de part- 
ie d’autre. 

Si BC étant perpendiculaire 
d’une part, BCA l’étoit de l’autre * 
CE feroit l’oblique d’une part* 
tandis que FA feroitfoblique ega- 
*jV. le de l’autre part: -or* * FÀ>C 

FC=^ cë. 

Donc BC eft la perpendicu*- 
faire de part & d’autie. 

• De-là x fi les obliques font éga- 




Digitized by Googlej 



• - 
SUR 1 A GéôMÉT RTE. l<> ' 
les , & les éloignemens du per- 
pendicule égaux , les perpendicu- 
laires font égales. 

IV.* • 

3 9' Si F éloignement du perpendi- 
culè eji lé même , mais F oblique plus 
grande , la perpendiculaire ejl plus 
grande . 

Suppofons BF==BE , mais AF 
> CE y Je dis que AB> CB. 

i°. Si AB=CB , AF = CF 
— CÊ*. 

a°. Si AB < CB , AF< CF. 
ou CE*. 

Donc fi AF>CË , AB> 

ÇB. 

Enfin y venons aux parallèles* 

Les Parallèles . 

t * » 

40. Ce font des lignes quîétant \ 
înifes à coté les unes des autres 9 
font également éloignées dans 
tous leurs points Correfpondants. 
De- là. B ij * 



L 
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I. Entretien. 
Proposition I. 

T%.i6. Dés que deux points A, B , 

d’une ligne droite ABE , font égale- 
ment éloignés de deux points C , D , 
dune autre CDF mtfe à coté , les 
deux lignes font parallèles . 

S’il fe trouvoit dans une des li- 
gnes un point G qui s’écartât , la 
ligne ne feroit plus droite contre 
1 hypotèfe *. Donc chacune des 
lignes ayant tous Tes points égale- 
' ment éloignés des points corref- 
pondants de l’autre s elles font 
*ZV.4<>. parallèles *. 

Par conféquent , fi l’on fuppo- 
fe que deux lignes ayent deux 
points communs a ce fera même 
ligne. 

^ 2 . Eudoxe, Ainfi, deux li- 
gnes droites ne fe couperont pas 
en deux points: autrement > elles 
auroient deux points communs ; 
6c ce feroit la même ligne. 

Mais avant que d’aller plus loin 



a» j 



sur la Géométrie: ai 
il s’agit de tirer par un point don- 
né B une parallèle à une ligne don- 
née x. 

Triste. i°. Du point donné B , Ffc.iyJ 
J’abaifle une perpendiculaire BF 
fur la ligne donnée x. 

2°. Sur la ligne donnée x, j’éle-* - * 

ye une perpendiculaireGC=BF. 

3°. Je mene par B > C , une li- 
gne droite z. 

Et je dis que z eft parallèle à x. ' 
z étant tirée par les extrémités 
B , G , de deux perpendiculaires 
égales FB, GC , eft également 
éloignée de x dans deux points , 

& par conféquent dans tous fes 
points * : donc z eft parallèle à x. 
Avançons. 

Proposition II. 

* 

43. Deux parallèles prolongées à 
f infini ne fe toucheront jamais. 

Elles feront toujours égale- 
ment éloignées lune de Tau- 
tre*;donc, &c. , 



Digitized by Google 



52 L Entretien 
Proposition I 1 L 

fig.iB. Deux perpendiculaires AB ÿ 

CD , fur une ligne EF [ont paral- 
lèles. 

Si Pune étoit inclinée vers Pau-» 
fre , e.lles fe rencontreroient , 
comme AD , CD ; ôc d^un point 
d,p on tireroit deux perpendicu- 
laires DA , DC fur une ligne 
ZNJ 1 . droite EF , ce qui eft impoffible *. 

Proposition IV. 

Dès qu'une ligne eft perpendi- 
* culaire fur deux lignes , elles font 
parallèles . 

Les deux lignes jointes par une 

Î >erpendiculaire fontperpendicu- 
aires fur elle * : or deux perpen- 
diculaires fur une ligne font pa- 
!»n. 44. ralleles *. 

i 

Proposition V. *. 

Fig.ip. Entre deux parallèles CD 9 

EF > une ligne perpendiculaire fur 



SUR LÂGÉÔMÉtRIE.' 

Tune Tejl fur f autre. 

Je dis que AB perpendiculaire * 
fur CD, left fur EF.' 

Si AB perpendiculaire fur CD * 
ne rétoit pas fur EF, EF ne le • 
feroit pas fur AB*: donc EF in-^iV.^?.; 
clinée, comme GH, s’approche- 
roit de CD : donc CD & EF\. 
fèf oient parallèles fans l’être *, w 
àe qui ne fe peut**: donc AB * 
perpendiculaire fur CD , l’eft fur ** 

EF. 

Proposition VI. 

47 • T) eux lignes xÿz y far dite- Fig. 2 o>; 
les à une troifième j y , font parallè- 
les entre elles . * 

Soit GBD perpendiculaire fur 4 
X: elle l’eft Arjr parallèle, & par 
èonféqüent fur 'donc x &CZ * #.4** 
font perpendiculaires fufr CBD * 2 *bUfr? 
or deux perpendiculaires fur une 
ligne font parallèles *• ■ 

• » r , 
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I. Entretien; 

• » 

Proposition VIL 

fig.ii. 48. Enfin deux lignes droites font 
parallèles , quand elles font jointes 
• par deux lignes droites } intermediai- 
res , égales y dont F une efi perpendi- 
culaire fur la première , & F autre 
fur la fécondé . 

Soient AB ôc CD égales ,-ôc 
perpendiculaires , AB fur la ligne 
S ; ôc CD , fur la ligne T. 

Je dis que S , T jointes par les 
intermédiaires AB } CD , font pa- 
rallèles. 

Voulez- vous que T foit incli- , 
née , comme VX ? AB doit ré- 
pondre à AD ; ôc CD } à XD : 
or XD > AD , puifque AD étant 
perpendiculaire fur VX , XD eft 
oblique * , ôc que l’oblique eft 

rxj* P lus lon g u f, *• . . • , 

Donc CD fera plus grande 

que AB. 

Voulez- vous que T foit incli- 
née en fens contraire ? Par la mê- 
me 



». 
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nie raifon AB fera plus grande 
que CD. 

Donc, puifque AB=CD, S 
& T font parallèles. 

Eudoxe. Et fi deux lignes Fig,ii' % 
S , T y font parallèles , il eft évi- 
dent que deux perpendiculaires 
intermédiaires AB , CD , font 
égales*. . *n. 4 o; 

Cela pofé, vous allez mefuret Fi , 
avec un Equerre ABC la hauteur 
ADE d’une Montagne, & la ligne 
horifonrale EFG depuis l’extré- 
mité inférieure E de la hauteur \ 
perpendiculaire AE jufqu’aupied 
G de la Montagne. 

Triste. i°. Je mets au point 
A du fômmet l’extrémité A d’un 
Equerre font-lon g, enforte qûe le 
côté AB foit perpendiculaire à 
AD , & BG à plomb , ou parallèle; 
àAD. 

2°. Je mefure les côtés AB: 

BC. , .. . : Y 

3 °. Je fais de même au point . 

Tome IL Ç 
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4°. J’ajoute enfemble les côtés 
perpendiculaires ôc connus BC , 
HG; ce qui me'donne la hauteur 
perpendiculaire ADE : car BG 
= AD entre mêmes parallèles 
AB , CD * ; ôc par la même rai- 
fon, HG = DE. 

Enfin , j’ajoute enfemble les 
côtés AB , CH, parallèles à l’ho- 
rifon ; & j’ai la ligne horifontale 
EFG, puifque AB = EF , ôc 
CH = FG *. 

Eudoxe. Et après la ligne droi- 
te , je vois la ligne circulaire qui 
. vient s’offrir. 

Ariste. Elle vient à fon tour. 

La ligne Circulaire . 

po. C’eft le cercle même re-, 
gardé comme circonférence ; ôc 
Je cercle confidéré de la forte 
comprend $5o parties ou dégrés ; 
Je dégré , 60 minutes » la minute , 

- 60 fécondés ; la fécondé , 6 o tier- 
ces, ôcc.:? 
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sur la Géométrie. '27 
Les cercles concentriques A , B , 
font ceux qui ont même centre C. 

Les cercles excentriques font 
ceux qui ont des centres G, H, 
differents , comme F , K. 

Proposition I. 

/ N 



J* I. Les cercles plus petits ont 
autant de degrés que les cercles plus 
grands . 

Tout cercle eft divifé en 360 
dégrés * , donc &c. 

De-là , i°. Les dégrés des plus 
petits cercles font plus petits. 

2 0 . Dans deux cercles concen- 
triques , un dégré du plus grand 
répond à un dégré du plus petit. 

3°. Dans les cercles concen- 
triques D , G 3 chacun des arcs 
BC, EF, compris entre mêmes 
rayons HB, HC , a même rap- 
port à fa circonférence ; & les arcs 
BC , EF , de différente grandeur , 
mais qui ont même nombre de 

Cij 



F «£.*?« 
F>g- 24. 
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£8 I. Entretien* 
degrés , font arcs femblablesi 

Proposition II. 

J* 2. Le plus petit de deux cercles 
concentriques B , G ejî par tout égale* 
ment éloigné du plus grand . 
iïg.is. Je dis que EB = FC. 

EH = FH , ôc BE-+-EH =s 
*n.i8. CF -H FH * : donc BE = CF ** ; 
** N ' 7 ' deux grandeurs qui avec , gran- 
deurs égales , font grandeurs éga- 
les , étant égales. 

Ainfi, deux cercles concentri- 
ques ne fe coupent point. 

Proposition III. 

Ftg-24. 5 J* Deux cercles T , V , ne. fi 

touchent en dedans qrfen un point. 

Je dis que T, V , qui fe tou** 
, > . client en A , ne fe touchent point 

en B. 

Autrement , DB & DA , qui 
feroient rayons du même cercle 
*N. i8. V 9 feroient lignes égales * : donc 
'Vj^CDA ^S a ^ ero ^ CDB*: car à 



» 
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sur la Géométrie; 29 
randeurs égales ajoutez même 
hofe CD : les touts font égaux : 

!onc CB=CDA égaleroitCDB. 

)r , CB < CDB * : donc T,V, 
ui fe touchent en A , ne fe tou- 
hent point en B. 

» 

Proposition IV. 

$4. Deu * cercles x > z i ne fe Fi ^ 27i 
ouchent en dehors qu’en un point A. 

Je dis que x,z, qui fe tou- 
;hent en A , ne fe touchent point 
;nB. 

Autrement CB *4- BD feroit 
jne ligne courbe égale à la droite 
CA-HAD, formée des mêmes 
rayons, ôc entre mêmes points 
C , D * : ce qui eft impoflible**. 

Eudoxe . Maintenant je vou-j/, 
drois comparer la ligne droite 
avec la circulaire. 

Triste . Nous le ferons à l’in- 
liant. 





) 



N. 
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50 I. Entretien. 

La ligne droite comparée avec la 
ligne circulaire. 

C’eft ce qui demande quelques 
définitions fuivies de plufieurs pro- 
pofitions. 

Définitions de la Corde & du 
diamètre^ 

Fig.28. SS* La cor ^ e AB eft une ligne 
droite qui va d’un point à un au- 
tre du cercle , fans pafler par le 
centre H. La corde AB foutient 
deux arcs , un plus grand ADB , 
un plus petit AEB. Quand on 
parle fimplement d’arc , il s’agit 
du plus petit. 

Le diamètre FC eft une ligne 
droite qui allant d’un point de la 
circonférence à un autre par le 
centre H , la divife en deux par-* 
tics égales. 

Ainfi le rayon FH eft un demi-* 
diamètre. 



su r la Géométrie; 

Proposition I. 

sf- Dans le même cercle , ou dans 
s cercles égaux , les arcs égaux Fig. 2$; 
lEB,GDI 3 ont des cordes égales . 

. La courbure de ces arcs égaux 
tant uniforme & la même* , 
surs extrémités A, B , ou G , I , 
ont également disantes : donc 
es cordes AB , & GI qui mefu- 
ent ces diftances égales , font 
fgales. 

De-là 3 les arcs plus grands ont 
ies cordes plus grandes. 

Proposition IL 

* 

$7 . Dans le même cercle , les cor- 
des égales foutiennent des arcs égaux . 

La courbure de la circonféren- 
ce eft uniforme*: donc les arcs*^**- 
AEB 3 GDI , terminés par les ex- Fig.i8» 
trémités des cordes égales AB , 

GI , font égaux. » 

; Donc les cordes égales foutien- 
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ncnt des arcs égaux. 

De-là , des cordes plus grandes 
foutiennent des arcs plus grands. 

Proposition III. 

m • 

fcg-29. $ 8 , Une perpendiculaire AC 9 

coupant la ctrde DE par le milieu 
B , coupe î arc D AE en deux arcs 
égaux . . 

Je dis que l’arc AFE=AGD. 

Le point A , ainfi que le point 
B, de la perpendiculaire AC eft 
également éloigné des extrémités 
?h.23. E , D de la corde ED * : donc les 
• droites AE, AD , font cordes éga- 
les : donc elles foutiennent des 
arcs égaux * : donc AFE=AGD. 

$ 9 ' De-là i °.La perpendiculaire 
AC coupant l’arc DAE par le mi- 
lieu A , coupe la corde DE de 
même : car le point B ainfi que le 
point A , eft également éloigné 
*n.23. des points oppofés D , E *. 

Fig.jo. 2°. Deux arcs DF, EG, en^ 
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Sur Ta Géométrie: 
tre deux parallèles DE , FG font 
égaux. • - v 

Car foit la perpendiculaire 
AC coupant par le milieu les 
parallèles DE, FG: les cordes 
AF , AG , ainfi que AD , 

AE , font égales*, & les arcs 
ADF, AEG , aulli-bien que AD ? 

AE , égaux * : donc en ôtant des *-?W< 
arcs égaux ADF , AEG les arcs 
égaux AD , AE , l’on a les relies 
DF,EG, égaux*. * 

Proposition IV. 

60 . La perpendiculaire AC qui Fig. 3^ 
coupe la corde ED par le milieu B , 
pajjepar le centre E. 

La perpendiculaire AC cou- 
pant la corde ED par le milieu B, 
pafle par tous les points égale- 
ment éloignés des extrémités E , 

D de la corde *. Or le centre F *4-2J 
eft également éloigné des points 
E , D , qui font dans la çirconfé- 
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*N.*7. rence * : donc la perpendiculaire 
AC, &c. 

Proposition “V. 

FigtJI ' 6l. Une ligne ABFC qui pajje 
par le centre F , & coupe la corde 
ED perpendiculairement , la coupe, 
par le milieu B. 

Je dis que BD = BE. 

Comme F, centre , eft égale- 
17 - ment éloigné des points E , D * > 
B , autre point de la perpendicu* 
jaire ABFC , l’eft aufli* : donc 
BD = BE. 

Proposition VI. 

Pig'jj' 6l. Une ligne ABFC qui coupe 
la corde ED par, le milieu B , & 
pajfe par le centre F } la coupe per- 
pendiculairement. 

\ ABFC a deux points égaler 
ment éloignés de-E, D , fçavoir 
B , milieu de ED , & F , centre $ : 
donc ABFC eft perpendiculaire 
fur ED *. 
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sur la Géométrie; 3/ 
Proposition VIL 

6 f, Deux cordes ne fe coupent 
point par le milieu toutes deux. 

Je dis que le point de feêtion F 
n’eft pas le milieu des deux cor- 
des AB , CD. . * 

S’il l’étoit , EF tirée du centre 
E feroit perpendiculaire fur AB 
& CD * , êc par conféquent AB 
ôc CD feroient perpendiculaires 
fur EF*: ainfi, du même point *n.17{ 
F d’une ligne EF , l’on éleveroit 
deux perpendiculaires FD , FB ; 
ce qui ne fe peut * : donc F n’eft 
pas le milieu des deux cordes. 

Proposition VIII. 

Deux cordes AB j CD , éga- Fig. 3 si 
lement éloignées du centre E y font 
égales . 

Par le centre E 9 je tire les per- 
pendiculaires EH , El : donc AH 
eft moitié de AB . & CI , de 
CD * 
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Cela pofé, je dis que AH=; 
CI , & par conféquent AB = 
CD. 

i°. Les perpendiculaires EH , 
El font égales , mefurant des dis- 
tances égales par la conftruétion. 
ln.i8. 2 ° L’oblique AE = CE * ; ce 
font rayons du même cercle. 

Or les perpendiculaires étant y 
égales & les obliques égales , les 
éloignemens du perpendicule 
AH, CI, font égaux*. 

Donc AH = CI. 

Par le même principe , fi deux 
cordes font égales, elles font éga- 
lement disantes du centre : car 
les éloignemens AH , CI du per- 
pendicule étant égaux , ôc les obli- 
*11.64. ques AE , CE, égales*, les per- 
pendiculaires EH , El , ou les 
*N.j7- difïances au centre E font égales % 

Proposition IX. 

6 $, Les cordes qui fcnt plus près 
«■ du centre G , font plus grandes. 



» 
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Fe dis que AB > CD. 

L’arc AC -+- CH -H HD -f-i 
B !> CH -h HD. Donc AB 
itient un plus grand arc que 
) : donc AB > CD *. *N.s$i 

Proposition X. 

• • 4 1 

66. Le diamètre eji la plus Ion « 

? des lignes droites tirées dé un point 
tn autre du cercle. 

Je dis que le diame'tre ABefl Fi S-Sl* 
as grand que la corde CD. 

AB = CE ED , deux demi- 
amétres* : or la courbe CE-H*.. fi ,. 
D > CD y droite entre mêmes * 
)ints * : donc AB > CD, *iUU 

Proposition XI. 

* 

6 “J. Enfin y fi la même corde AC Bg.jGi 
' trouve corde de deux arcs AEC y 
lBC de cercles inégaux x , z 3 î arc 
u plus grand contient moins de dé* 
ré s que l'arc du plus petit z. .. 
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Je dis que AEC contient moins 
de dégrés que ABC. 

Si AEC contenoit autant de 
dégrés que ABC, x auroit dans 
fon excès de grandeur plus de dé- 
j. grés que z : or x n’en a pas plus *. 

Problème I. 

Fîg.j7> G 8 . Eudoxe. V ms allez trouver 

le centre d’un cercle pajjant par trois 
points donnés A,B,C. 

;4riste. D’abord je joins ces 

Ê oints par deux lignes droites AB, 
!C ; puis je tire fur le milieu de 
ces droites deux perpendiculai- 
*N.i8. res * EF , GH, qui fe coupent en 
D; & je dis que D eft le centre. 

i°. Les perpendiculaires EF, 
GH, fur le milieu des cordes AB, 
+N.60. BC paflent par le centre *. 

2°. D eft le feul point par ou 
elles paflent toutes deux , ne fe 
*n.42. coupant pas en deux points *. 
Donc D eft le centre. 



sur la Géométrie. 3$ 
w Eudoxe. Mais le cercle qui 
,pafle par les points A , B , doit-il 
pafler par C ? 

Ariste. Oui: DI étant perpen- 
diculaire commune fur BC , ôc 
IB , IC , éloignemens du perpen- 
dicule égaux , par la conftru&ion , 
les obliques DB, DC font rayons 
égaux , ou du même cercle *. 

Problème IL 

Eudoxe. Un arc de cercle 
étant donné , achever le cercle . 

. Triste, i°. Je marque trois 
points dans lare , & les joins par 
deux lignes. 

2 0 . Je mene fur le milieu de 
chaque ligne une perpendiculai- 
re ; ôc le point où les perpendi* 
culairesfe coupent, eft le centre 
Or prenant pour rayon une li- 
gne tirée du centre à Parc donné , . ' 
j’acheve le cercle. 

De-là , i°. Deux cercles qui „ 
ont trois points communs y les 
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ont tous. 2 0 . Deux cercles ne f$ 

coupent qu’en deux points. 

Problème III. 

70. Eudoxe. Mais s il faut 
trouver le centre d’un cercle donné 

■ GBC ... 

Ariste . Il fuffit de tirer par le 
milieu I de la corde BG une per- 
pendiculaire GH. Le milieu D 
de la perpendiculaire fera le cen- 
*N.tfo.tre*, puifque la perpendiculaire 
qui coupe la corde par le milieu * 
eft un diamètre ou double rayon 9 
dont le milieu eft le centre. 

Problème IV. 

fig-37' 7 Im E udoxe * Enfin , coupons 
un arc BHC parle milieu . 
f ^ 0 \ . Ariste. Du centre trouvé D 
je mene fur la corde BC une per*? 
pendiculaire DIH , qui coupe 
l’arc BHC en deux parties éga-3 
finies*. 

. De- là , les Sécantes . 

les 



Sur la Géométrie. 41} 

Les Sécantes . 

72. Ce font des lignes qui cou- 
pent le cercle : il y a Sécantes ex- 
térieures & Sécantes intérieures. 
Celles-là vont d’un point exté- 
rieur couper le cercle ; celles-ci, 
d’un point intérieur. 

Proposition I. 

7 2. Si d’un point A hors du cercle Z. _ 
on mene fur la partie convexe plu- 
fieurs lignes ; la ligne AB qui pro- 
longée pajferoit par le centre D , ejl 
plus courte que toute autre. 

Soit le rayon BD =» CD * 

Je dis que AB < AC. 

AB-t-BD <ÎÀC-h CD *. 

Donc AB <î AC * ; car fi Ton *n,ix^ 
joint à grandeurs égales des gran- 
deurs inégales , celle qui donne 
la plus petite eft laplus petite. 
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42 * I. Entretien 
Proposition II. 

Fig.jy. yj" & dé un point A hors du cercle J 
on y mene plufteurs lignes qui le tra- 
verfent j u fqu' à la partie concave ; la 
ligne AC qui pajfe par le centre'B, 
efi la plus longue . 

Je dis que AC *> AD. 

AC = AB -+- BD rayon égal à 
*N .18 BC Qr AfiD > AD **. 

** N. 

JS Proposition III. 

ng.40. 7$. La plus longue des Sécantes 

intérieures ABC, AD ejl celle qui 

r ¥ a Jf e P aY k ien ^ Ye B* 

Je dis que ABC > AD. 

ABC==ABD , puifque BC 
*n./?.=BD * , rayon du même cercle : 
*N,//.or ABD ï> AD * : donc ABC 
AD. 

Proposition IV. 

76 . Si de deux points A , D , de 
la circonférence , on tire deux lignes 
AB, DB coupent en dedans ; 
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SUR LaGÉOMÈTRIE. 4 $ 
la ligne AB qui prolongée pajferoit 
par le centre C , ejl lapins courte . 

Je dis que AB < DB. 

Le rayon AB-+-BC—DC, 
rayon < DB -+- BC * : donc AB 1 
H-BC < DB -+- BC : donc AB 
<DB * : car la grandeur quix^.zr; 
jointe à la* même , donne une 
quantité plus petite, eft plus petite. 

Proposition V. 

77 . D'un point B hors du centre Fi S-4*i 
A, on mene à la circonférence deux 
lignes égales. 

Soit ABEF , rayon perpendi-; 
culaire fur la corde GH : 

Je dis que BG = BH. 

La perpendiculaire commune 
BÈ partant par le centre A, cou- 
pe la corde GH parle milieu *: *N.6zi 
donc les éloignemens du perpen- ♦ 
dicule EG , EH , font égaux , ôc 
la perpendiculaire BE eft la mê- 
me ; èc par conféquent l’oblique 
BG = BH*. 

D ij 
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Proposition VI. 

% % _ 

Fig.4J. 78 . Enfin, fi une ligne droit e CE- 
FD , traverje deux cercles concen~ 
triques , Jes parties comprijes entre 
les cercles font égales . 

Je dis que CE== FD. 

Du centre A, fur la qprde CD, ou 
EF, j’éleve la perpendiculaire 
AB : donc BC = BD , ôc BE = 
BF * , puifque la perpendiculaire - 
tirée du centre coupe la corde par 
le milieu. 

Donc, fi de BC on ôte BE, 
& que de BD on ôte BF ; relie 
*n.io. CE=FD * : car de grandeurs 
égales , ôtez chofes égales ; les 
relies font égaux. 

Et la Tangente vient à la fuite 
*• des Sécantes. 

La Tangente . 

Kg*44. 79* C’eft une perpendiculaire 

AC fur l’extrémité d’un rayon 
r DC. , 
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SUR LA GÉOMÉ TR I E. ^ 
De-là , i°. Le rayon touché eft 
perpendiculaire fur la T angente *. * 
; 2 0 . Si une perpendiculaire cou- , 

pe la Tangente au point d’attou- 
chement , elle paffera par le cen- 
tre , étant même chofe que le 
.rayon: autrement, il partiroit du 
point d’attouchement deux per- 
pendiculaires , le rayon & la per- 
pendiculaire qu’on fuppofe cou- 
per la Tangente ; ce qui n’eftpas 
poffible*. * 




» 






r 

• / Proposition I. 

> • i . . . 

80. La Tangente ABC ne tou - Fîg- 44 ^ 
che le cercle que par un point C. 

Je dis que fi C touche, B ne 
touche pas. . - ' - 

Le rayon DC étant perpendi- 
culaire fur ABC*, DB eft obli- 
que f : donc DB > DC **. 

Donc fi C touche , B , extré- 
inité de l’oblique DB plus grande 

.que DC , ne touche pas. 

* .... * \ 
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I. Entretien 
Proposition IL 

pig.+f. 8 1. Point de ligne droite qui pafi - 
fe entre la Tangente & le cercle . 

Je dis que CE tirée du point 
d’attouchement C entre la Tan- 
gente BC ôc le rayon CD , pafTe 
dans le cercle. 

i°. Puifque BC eft perpendicu- 
laire fur CD , CE eft oblique à 
*N.7p . CD , ôc CD oblique à CE*: 
ainfi l’on peut tirer du centre D 
une perpendiculaire DF fur CE. 

2°. La perpendiculaire DF eft 
*N. _?4.plus courte que l’oblique .CD* 
qui eft rayon : donc F eft dans le 
cercle. 

Or F eft un point de la ligne 
CE : donc CE paffe dans le cercle. 

Proposition III. 

« 

ri 8 1. Entre la Tangente AB & le 
cercle C , on peut tirer par le point 
d’ attouchement A une infinité de //- 
gnes circulaires, # 
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i°. Prolongez le rayon AD en. 

E: ôc de E, comme centre, dé- 
crivez par A le cercle AFA > C , 
ayant le rayon plus grand. 

2°. Le rayon AD DE pou- 
vant être prolongé à l’infini , vous 
Ferez palier par A des cercles à 
Tinfini , toujours plus grands , ôc 
qui n’auront qu’un point A de 
commun*. ' *N,sja 

Or ces cercles ne toucheront la 
tangente AD qu’en un point*. * N, 8; 

Donc entre la Tangente ôc le 
cercle ,ôce. 

Problème I. 

8 J. Eudoxe, Tirer une Tangen- Fig. 47* 
te fur un point donné A. 

Triste. Je mene d’abord un 
rayon du centre C au point donné 
A ; puis une perpendiculaire AB 
fur l’extrémité A du rayon * ; ôc *2^.28^ 
AB eftla Tangente*. 
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Problème IL 






84. Eudoxe, D'un point D hors 
du cercle , tirer une Tangente . 

Triste. i°. Du centre E je tire 
une ligne droite ED au point don- 
né D. 

2 0 . Je mene une Tangente 
F AG par le point A , où la droite 
ED coupe le cercle ABC. 

3°. Je décris un cercle concen-: 
trique par le point donné D. 

4°. De ce point D, je tire une 
corde DH == FG : ôc je dis que 
DH eft la Tangente qu’il falloit 



tirer. 

Les deux cordes FG & DH 
étant égales par la conftru&ion y 
font également éloignées du cen-* 
tre dans tous leurs points * : 

Donc elles ont même rapport 
au cercle concentrique intérieur 
W./2. ABC *. 

Or FG eft Tangente : donq 
DHl’eft. 
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8 'p. Eudoj&e. Du même point 
A , je tire deux Tangentes AB , 

AC : fpnt-ell.es égaies ? ; ' . 

rfRisïE. Sans doute : i°. Mê- 
me oblique AD. 

.. 2 p ,- Eloignemens du.perpendi- 
cule égaux DB, DC, rayons du 
mettre cercla?. ... 

■ K Donc les Tangentes AB* AC j 
qui font les perpendiculaires * , *N 7 
font égales*. > ... *n. 36. 

Et aprè.Sj la. [Tangente vient le 
Sinus d’un arc* 

Le Sinus. 

86 . ’C’.eft une perpendiculaire Fig. fa; 
tirée de l’extrémité d’un arc ou 
...d’un rayon fur Un rayon qui '.ter- 
mine l’autre extrémité de l’arc 5 
^AB-elt Sinus de l’arc AC. De-là. 

' j . 

V ! * J "• I. . • 

. ; * • , • \ * * s 

8 7. Le Sinus Lun arc étant pro- Fig.fà 
longé jufquà la circonférence , dé- 
vient corde d'un arc double. 

Tome IL E 



Digitized by Google 



J» -4 



yo L Entretien 
. Soit le Sinus AB prolongé eri 
D : je dis que l’arc ACD foutenu 
par la corde ABD eft double de 
Tare AC dont AB eft Sinus , ou 
que AC =CD. 

- Le rayon EC , qui part du cen- 
tre E j coupant perpendiculaire- 
ment la corde ABD perpendicu- 
» N salaire fur EC *, coupe l’arc ACD 
*Nj8. par le milieu * : donc AC— CD. 

' Ainfi le Sinus d’un arc eft la 
moitié de la corde qui foutient 
un arc double. 

IL 

88. Dans le même cercle , deux 
gj nus égaux donnent des arcs égaux* 
Soit le Sinus AB == BD ; je dis 
que AC = CD* 

Le rayon EC eft une perpen- 
diculaire , qui partant du centre , 
coupe la corde AB BD par le 
*N.d2. milieu * , & par conféquent l’arc 
AC + CD*: donc AC = CD. 
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1 1 1 . 

89. Dans le ntc mè cercle , les Bg.so* 
arcs égaux donnent des Sinus égaux . 

Soit l’arc AC— CD : je dis que 
le Sinus A B = BD. 

Puifque AB eft perpendiculaire 
fur EC*, EC 1 eft fur AB-+-BD**. 

Or une perpendiculaire qui cou 1?% * 
pe l’arc AC -H CD par le milieu , 
coupe de même la cordeAB-fc- 
BD *, donc AB = BD. 

Enfin les Lignes nous ont con- 
duits aux Angles-. 

Eudoxe. Et le platàr de voir 
des vérités qui s’élèvent comme 
par dégrés les unes fur les autres 
me rappellera bientôt dans votre 
Cabinet. • 





Fig S 1 



$2 IL Entretien 



IL ENTRETIEN, 

Sur les Angles , 

Eudoxe. TE m’en fouviens ^ 
J Arifte ; il eft queftion 
d’Angles ; & ces figures qui par- 
lent d’une manière li efficace aux 
yeux ôc à limagination , réveille- 
ront nos idées , 8c foutiendronr 
l’attention de refprit. 

Ariste. Commençons par quel- 
ques définitions, 

yo. La furface eft une étendue 
confidérée précifément comme 
longue &. large... . 

La furface plane ou le plan CD 
eft une furface dont toutes les par- 
ties font tellement fituées, qu’une 
ligne droite qui tourneroit defc 
fus immédiatement , en touche- 
roit tous les points également fans 
obftacle. 
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Ainfi le plan eft compofé de 
lignes droites 6c parallèles , qui 
ne s’écartent en aucun fens. 

C’eft le contraire dans la furfa- Fig. s 2. 
ce courbe AB* - 

pi. Un plan borné par iine li-fig./j. 
gne circulaire eft un cercle entier 
EFGHL ■ » . 

Le demi-cercle EFGI eft la 
partie du cercle terminée par la 
moitié EFG de la circonférence y 
& par le diamètre EIG. 

Le quart de cercle EIF eft la 
quatrième partie du cercle , & 
par conféquent il a pour mefure 
de fa grandeur un arc de po dé- - 

g r & *• 

$2. L’angle plan ABC dont il Fig. *4. 
s’agit , eft une furface comprife 
entre deux lignes écartées d’une 
part , ôc réunies de l’autre en un 
point B j qui eft le fommet de 
l’angle. 

L’angle mixte eft formé par une 
ligne droite ôc une ligne courbe. 

E » • • 

il) 
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Les deux cotés AB , CB de : 
Pangle reéliligne ,-dont il eft que- 
ftion , font des lignes droites. 

L’angle- fe défigne par trois, 
lettres A , B , C , dont la fécondé 
foit au fommet , ou par une feule 
B qui foit au fommet. 

Si les côtés d’un angle font: 
prolongés après la fe&ion , il fe 
forme des angles ABC, DBE y 
oppofés au fommet B. 

55. La mefure d’un angle eft 
l’arc qui a pour centre le fommet 
de cet angle, & pour rayons les 
côtés du meme angle. 

Qu’un rayon AB faffe un tour 
fur un centre B : tandis que l’ex- 
trémité A décrit la circonférence 
ACIEi un point quelconque F 
du rayon B A décrit une ligne cir-. 
culaire concentrique FGH. De- 
là , tandis que l’extrémité A dé«- 
crit un arc AC d’une quantité dé- 
terminée , qui foit, par exemple a , 
la quatrième partie de la cirQQiVr 




sur la Géométrie, y; . 
férence y le point F décrit un arc 
FG femblable y ou qui eft la 4 e . . 
partie d’une ligne circulaire con- 
centrique FGH : donc la< fur- 
face , l’ouverture, ou la grandeur 
de l’angle ABC , formée d’arcs 
femblables à l’arc correfpondant 
AC de la circonférence répond à 
cet arc: & parconféquentlame- 
fure d’un angle eft l’arc qui a pour 
centre le fommet, & pour rayon , 
les côtés de l’angle. 

Ainfi, les angles qui contien- 
nent des arcs égaux, ou fembla- 
bles , font égaux. 

L’angle droit ABC a pour me- 
füre un arc de po degrés , & c’eft 
un quart de cercle *. *K.pi. 

L’angle eft-il plus petit qu’un 
angle droit ? c’eft un angle aigu 
CBD. Plus grand qu’un angle 
droit ? c’eft un angle obtus ABD. 

Si une oblique coupe deux pa- 
ralleles , il fe forme des angles 
aigus & des angles obtus en de- 

E111; 
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dans & en dehors ; les uns inter- 
nés ; les autres externes. Les aigus 
internes F j G , ou externes K , L> 
comparés ensemble , font alternes ; 
les obtus H, .1, ou M, N , de 
même. F, N, ou G , M font in* 
ternes de meme coté. 

Il y a des angles qui ont leur 
fommet au centre , d’autres qui 
ne l’ont pas. 

Eudox e. Hé bien , comparonsr 
les fuccellivement , mefurons les 
uns & les autres , voyons-en les. 
différentes propriétés. 

Ariste. Nous le ferons dans 
quelques propositions , dont les 
précédentes répandront la lumiè-»* 
re fur les fuivantes., „ „ 

Des Angles qui ont •; leur fommet 
au centre . 

' . ' • . . f . . . ! ’ 

Proposition I v 

, > • 

./7. y 4. Deux. Angles droits ABC.,. 
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ABD , valent , pris enfemble , un 
demi-cerç le. . * . ■ 

Chacun vaut un quart de cer- 
cle, ayant pourmefute unarc de 
5)0 degrés *. Donc les deux , pris 
enfemble ayant pour mefure la 
demi - circonférence CAD , va- 
lent un demi-cercle. k 
. De-là , i°. -Toutes les lignes 
CB , FB EB , GB , ôcc. qui 
tomberont d’une part fur le mi- 
lieu B du diamètre , formeront des 
angles , qui tous enfemble , vau? 
dront deux droits , ayant pour me- 
fure la demi-circonférencei 
2 0 . Quatre angles droits ABC , 

ABD y CBE , DBE , valent le cer- 
cle.. 

Proposition IX. 

- . ■ 4 • • • ** » 

pp. Une perpendiculaire fur uneng.$ 2 > 
ligne fait avec elle deux angles droits. 

Soit AB perpendiculaire fur " 

CD : je dis que les angles ABC, 
ABD, font droits... . , 
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De B, je décris ie demi-cercle' 
CEAFD y dont le diamètre eft 
CB -h BD *. 

La corde A,C = AD J puifque 
le point B de la perpendiculaire 
AB étant également éloigné des 
points oppofés C, D,parlacon- 
ftruction , le point A l’eft aufti * : 
*x.S7. donc Tare AEC — AFD * , puif- 
que les cordes égales foutiennent 
aes arcs égaux: ainfi,, chacun eft 
de po dégrés , moitié de la demi- 
circonférence CAD ; &c les an- 
gles ABC y ABD , ayant pour me-* 
fure un arc de po dégrés , cha- 
cun j font droits *. 

De-là , un angle de po dégrés ,, 
ou formé paj deux perpendicu-- 
laires , c’eft même choie y c’eft'-- 
à-dire , un angle droit. 

Proposition III. 

Une ligne AB } qui fait avec 
une autre CD deux angles droits y . 
ejl perpendiculaire,. 
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Puifque les cordes AC, AD' 
foutenant des arcs égaux dans 
lfhypothèfe , font égales * , le point * 

A eft également éloigrjé des points 
C j D ; le point B reft.aufti * , pui t *N./S. 
que BC & BD font rayons du mê- 
me cercle : donc AB qui a deux 
points également diftans, chacun,, 
de C , D , eft perpendiculaire**. *jnu/. 

Proposition IV. 

< i . 

97. Les deux angles ABC } 

CBD , faits par une oblique CB fur 
une ligne droite , valent deux droits . 

Pris enfemble , ils ont pour me- 
fure la demi-circonférence ACD 
décrite du centre B , mefure de 
deux droits * : donc ils valent 
deux droits., 

P R O P O S I T I O N V. 

98. Deux Angles oppofés au fom- ftg'ffr- 
met font égaux . 

i Q . Les aigus ABE , CBD , 
fpnt égaux * car joints féparé-* N. .Ri. 
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6 o , . IL Entretien. 
ment avec le même obtus ABC^ 
ils valent deux droits *. 

2 °. Les obtus ABC , DBE font 
égaux par la même raifon. 
j. 3°. Tous les droits font égaux *. 

Donc les angles oppofés au 
fommet font égaux. 

Sinus des angles, ou des arcs* 
9 J- mefures des angles * , ceft même 
chofe. ^ 

Cela pofé , 

Proposition VL. 

pp. Deux angles de même efpêce 
qui ont les Sinus égaux ,Jdnt égaux.. 

Ces angles ont pour mefure 
ÏN.88. des arcs égaux*, puifque les Si- 
nus égaux donnent des arcs égaux: 
donc ils font égaux. 

Proposition. VIL 

100 . Les angles égaux ont des fi - 
nus égaux . 

Çes angles ont pour mefure 
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■su R la Géométrie. 
des arcs égaux : or les arcs 
donnent des finus égaux *. 



6i j 

égaux 






Proposition VIII. 

IOl, Une oblique BC entre deux Fig. 60-, 
parallèles AB , CD , fait les angles ' 
■alternes égaux, j 

Je dis d abord quelles alternes 
aigus ABC , BCD * font égaux. , 
i°. De B , décrivez l’arc CE ; 
ôc de C , l’arc BP’ ; ce font deux 
ares de cercles égaux, puifqu’ils 
ont même rayon, BC= CB. 

2°. Tirez les perpendiculaires 
CA , BD : elles (ont finus des an- 
gles * ABC, BCD, & ces llnus *n. s<f; 
font égaux étant perpendiculaires & ? 8f 
-entré mêmes parallèles *.? ( *n.4o; 

Ainfi les angles ABC , . BCD , 
ont des finus égaux, & par con- 
Téquent des arcs égaux *. ' ’ • ' . *N.88± 
Donc ayant mefures égales j ils 
font égaux. - . C ; 

. • Je dis en fécond lieu que lesi . 



I 
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Ttg.6i. alternes obtus BCG, CBH fofÆ 
égaux. 

L’obtus B CG avec l’aigu BCD 
■*Xn 7 .vaut deux droits *. 

L’obtus CBH avec l’aigu ABC 
* N, — BCD *, vaut auifi deux droits* 
toi. Donc les obtus BCG , CBH 
•* N. 8. font égaux *, puifque deux gran- 
deurs -, qui jointes féparément 
avec grandeurs égales , fontgran** 
deurs égales , font égales. 

Proposition IX. 

fig.So. 101 . Deux lignes AB, CD i 

font parallèles lorfqu'une ligne BC 
qui les coupe , fait les angles aller- 
Mi-égaux. 

i°. Les angles alternes ABC * 
BCD, étant égaux, les arcs CE , 
BF , qui en font la mefure , & pat 
conféquent les Sinus CA , BD » 
*N.8s>* font égaux *. 

2 °. Ces deux Sinus égaux font 
fN.5tf.deux perpendiculaires égales 



» 
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qui joignant les deux lignes AB, 

CD , font mefures égales de leurs 
diftances. 

Donc AB & CD font parallè- 
les *. * *N.40i 

Proposition X. 

... 10 J. Enfin y fi une oblique EF Fig.6î 
coupe deux parallèles , les angles in- 
ternes B , D , de même côté valent 
deux droits . 

Les angles B & A valent deux 
droits * : or l’angle D = A alter- * N.^ji 
ne *. * N , 

Donc B & D valent deux jo/. 
droits. 

104. De-là , i °. Les angles ai- 
gus E , D , de même côté font 
égaux : car l’angle alterne D = # 
A* , de A ==* E oppofé au fom- 707 . 
met *. ' ■ _ f N.p/j 

2 0 . Les angles obtus de même 
côté B , F y font égaux de même 9 
puifque F-+-D, ainfi que B + 

E = D , vaut deux droits *. 
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'Fig.< 5 j, 10$. 5°. Si deux angles inté* 

rieurs ABC, BCD , de même cô- 
té valent moins que deux droits, 
les lignes AE , DF , coupées par 
l’oblique BC, ne font point paral- 
lèles , & par conféquent elles fe 
rencontreront. 

. . . ' loti. Eudoxe. Mais comment 

partagez-vous un angle en deux 
également? >• v 
Fl , r Ajuste. i°. Du fommet B , je 
décris un arc AEC. 

• ,2°. Je mene la corde AC. .! 

3°. Du centre B , je tire une 
perpendiculaire BDEfurla corde 

. Et je dis que l’angle ABE =s 
;EBC. . ..'i î î» ( . , ç . i 

La perpendiculaire BDE par- 
tant du centre B , coupe 5 ^ par le 
milieu D la corde AC * , ôc par 
conféquent Y arc AEG * : donc 
, 1 ’arc AE = EC : donc l’angle 
. ^ABE = EBC , ayant même arc 
- pour mefure* 
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107 . Eudoxe. Et s’il faut di~ Fj &-**j 
vifer un quart de cercle AEC, ou 

un arc de po degrés, en deux par- 
ties égales . ... . 

Triste. i°. Du centre B, je 
fais un angle ABC dont les côtés 
comprennent l’arc AEC. 

2 °. Je partage cet angle en 
deux également *; ôc l’arc AEC * N - 
eft coupé par le milieu. 

108 . Eudoxe. Ou d’un point F|V 
donné A dans une ligne droite 
AB , faire un angle égal à un an- 
gle donné CDE. ... 

Triste. i°. Du fommet D de 
l’angle donné , je décris un arc 
CE compris entre fes côtés. Puis; 
avec même ouverture de com- 
pas , du point donné A , je décris, ‘ 
un arc BFG. 

2 °. Tirant cordes égales CE r 
BF , j’ai arcs égaux CE , BF *. *N.i7 

Enfin, je mene de F en A la 
droite EA ; & l’angle B AF= 

CDE % puifqu’ils ont pour me- . 

Tome IL . . 5 
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fure arcs égaux, parla conftruc-- 

tion. 

• io y. Eudoxe. Enfin ,. d’uni 
'point donne F hors d’une ligne 
BC , tirons une ligne qui fafie 
avec elle un angle donné D.. 

sIriste, i°. J’éleve fur la don- 
née BC une ligne BE faifant avec • 
elle un angle CBE égal à l’angle. 
* n. donné D *. 

ip 8 . 2°.. Du point donné F, je tire; 

une ligne FA parallèle à la ligne; 
*n.42. élevée BE *. Et l’angle FAC for- - 
mé par la parallèle & la ligne don- 
née eft l’angle qu’il falloir faire:; 

l’.angleP AC=EBC=D;puif- - 
que deux parallèles coupées par - 
une oblique , font les angles ai- 
gus du .même côté égaux *. . 

Eudoxe. Après cela, je vous, 
livre à vous même. 

SÎriste. Nous pafferons donc; 
à; d’autres angles, employant en-, 
core ôc Définitioris, & Propofî-- 
tions , & fi. vous le. voulez,. Pro- 
blème s,. 



JO 4, 
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Les Angles qui n ont pas leur fom- 

met au centre. 

* » • «■ . - , 

Ce font des angles qui ont leur 
fommet à la circonférence , en- 
tre la circonférence 6c le ce ntr, 
ou hors delà circonférence. 



Définitions. 

* > 

I IO. Angle au centre . ABC eft Fig.tj. 
un angle dont le fommet B eft au 
centre. 

Angle infcrit ADC ou à la cir- 
conférence, eft celui dont le fom* 
met D fe trouve à la circonféren- 
ce , ôc les cotés AD , CD dans 
le cercle. . * 



Angle circonferit EFG eft un 
angle hors du cercle , mais dont 
les côtés touchent le cercle. , Fig ^ 8i 
III. Petit Segment P , c’eft la 
plus petite portion du cercle com- 
prife entre la corde ôc la circonfé- 



rence ; grand Segment G , la plus , 
grande.. - ■ r - . K ' m 

F i i» 

* i jj - 
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Angle du petit Segment ABC,/ 
eft un angle formé par laTangen- . 
te AB ôc la corde BC , ôc qui 
comprend le petit Segment P: 

L Angle du grand Segment CBD 
eft fait par la Tangente BD ôc la 
corde BC, ôc comprend le grand 
Segment G. 

BEC eft angle dans le petit Seg~- 
rnent ,* BFC, dans le grand- 

Proposition I. 

A * w 

- II 2. V Angle du petit Segment 
a pour me f ure la moitié de l'arc fou* 
g tenu par la çorde , 

Soient la corde BC parallèle . 
au diamètre EF , ôc le diamètre 
perpendiculaire GH , qui paflant 
par le centre Iy ÔC coupant per? 
p.endieulairement le diamètre EF 
aufli-bien que la corde BC paraF 
*#, 4 d\lele *, coupe, le diamètre EF , la 
BC ôc par conféquent. l’arç- 
parle milieu .. - * 



çorde 

*N.ârJ$GC 
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Je tire le rayon IB perpendicu- 
laire fur la Tangente AB *; ôc ]q*N.7S» 
dis que l’angle A BC a pour mefu- • 
re. l’arc BG , moitié de BGC. 

i°. L’Angle ABI eft droit * 
étant formé par la Tangente AB 
ôc le rayon perpendiculaire, 
t : L’Angle EIG eft droit aufïî , 
puifqu’il eft fait de même par deux' - 
perpendiculaires IG , IE. Voilà 
deux angles égaux. 

2 °. L’Angle CBI dans le pre-- 
mier , 6c l’angle BIE dans le fé- 
cond font égaux*, étant alternes. * N. 
Otez des deux droits , égaux , les I01 ‘ 
deux alternes égaux : les reftes 
ABC , BIG font égaux *. *n.ic . 

Or l’angle au centre BIG a> 
polir mefure l’arc BG *. : 

Donc l’angle ABC l’a de même. 

‘ ’ ». . i i ï. . - * 

Proposition IL 

\ . . - ^ — r 

IX $ . L'Angle du grand Segment-, 
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a pour mefure la moitié de î arc du 
grand Segmenta 

F yg-.ty. Je dis que l’Angle CBD a pour 
mefure l’arc BH, moitié de l’arc 
BHC. 

L’Angle CBD = CBIh-IBD : 

* N, or CBI = BIE alterne * , & IBD 
ïw. . =EIH droit auffi : donc CBD 
= BIE-+-EIH. 

Mais BIE-f-EIHa pour me- 

*N^3- ^ Ure ^ arc * : 

Donc l’Angle CBD a pour me- 
fure l’arc BH.. 

Proposition III. 

70> II 4 . L’Angle à la circonférence- 

ABC a pour mefure la moitié de 
F arc AC fur lequel il efi appuyé . 

Les trois Angles ABD, CBE 
ABC, pris enfemble, ont pour 
mefure la valeur de la demi-cir- 
conférence *. 

Or ABD a pour mefure la moi- 
tié -de l’arc AB ; & CBE , la moi-? 
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sur la Géométrie.. 71 1 
ié' de l’arc. BC * : donc ABC * 
a pour mefure la moitié de l’arc ut*. 
AC, ces trois moitiés faifant la 
demi-circonférence, 

jjj'. De-là, i a . Tous les An- 
gles infcrits , ou à la circonféren- 
ce , appuyés fur le mêm* arc font 
égaux , ayant même mefure.. 

2 0 . L’Angle à la circonférence f \g.7j:. 
ABC appuyé fur le diamètre eft 
droit , puifqu’il a pour mefure la 
moitié de la demi-circonférence , . 
ou la valeur de po dégrés. 

Eudoxe. Et cela peut donner , Bgji* . 
ce femble } une manière d’élever 
une perpendiculaire fur l’extré- 
mité B d’uue ligne AB. . 

Triste. Oui : car d’un centre: 

C pris à volonté , întervale CB , 
décrivez un cerçï^ qui coupe la>. 
ligne AB , paflant par l’extrémité ; 

B. . 

Enfuite tirez un diamètre DCE ! 
par le point D , où le cercle cou*!- 
p.e la . ligne donnéeAB. . 
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72 IL Entretien 

Elevez enfin , fur l’extrémité B 
la ligne BE , 6c BE fera la perpen- 
diculaire * , puifque l’angle DBE 
fera droit , étant appuyé fur le dia- 
mètre DCE. 

Proposition IV. 

Il6. L’Angle au centre ejl dou* 
b le de l’ Angle à la circonférence ap- 
puyé fur le meme arc. 

L’Angle au centre a pour me- 
fure l’arc fur lequel il eft appuyé * ; 
l’Angle à la circonférence , la 
* # moitié de cet arc * : donc l’An- 
IJ ^‘ gle , ôcc. 

Proposition V. 

% 

il y. Un Angle ABC , dont le 
fommet B fe trouve entre la circon- 
férence & le centre G , a pour mefu- . 
re la moitié de l’arc AC , fur lequel 
il eft appuyé d’une part, & la moitié 
de l’arc DE compris entre fes côtés 
prolongés de l’autre* . 

Soient 
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su r la Géométrie. 7 5 

Soient BD , BE , prolonge- 
mens ; & EF parallèle à BC. 

Je dis que l’angle ABC a pour 
mefure la moitié de l’arc AC, 
plus la moitié de l’arc DE. 

L’angle A EF a pour mefure 
la moitié de l’arc AF * , & par * 
conféquent la moitié de l’arc AC , 
plus la moitié de l’arc CF ou de 
l’arc DE = CF entre mêmes«pa- 
ralleles*. *N. jo. 

Or l’angle ABC = AEF * . ^ N - 
puifque les angles aigus de mê- 
me côté d’une oblique coupant 
deux parallèles , font égaux. 

Donc l’angle ABC a pour me- 
fure la moitié de l’arc AC, plus 
la moitié de Tare Dp. 

Proposition V I. 

Il 8 . Un angle ABC , dont le Fig. 74. 
fommet B efl hors du cercle , mais 
dont les cotés le traversent s a f our 
mefure la moitié de lare concave A C y 
moins lamoitiê de l arc convexe DE. 

Tome IL G 
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74 II. Entretien 

Soit DF parallèle à BC. 

Je dis que l’angle ABC a pour 
mefure la moitié de AC , moins la 
moitié de DE. 

L’angle ADF a pour mefure 
* N. la moitié de AF * , ou la moitié 
II4 ‘ de AC , moins la moitié de FC 
*n.jo. = DE * ; donc ADF a pour me- 
fure la moitié de AC , moins la 
moitié de DE. 

Or l’angle ABC = ADF,au- 
* N -tre aigu de même côté *. 

Donc l’angle ABC a pour me- 
fure la moitié de AC, moins la 
moitié de DE. 

/ 

Proposition VII. 

Vig'jf, II <}. Enfin , F angle circonfcrit 
ABC , ou formé par deux Tangen- 
tes y a pour mefure la moitié de F arc 
concave ADC , moins la moitié de * 
F arc convexe AEC. 

, Tirez CD parallèle à BA. 

Je dis que l’angle ABC a pouf 
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SUR LA Gf OMÉTR I E. Jf 
mefure la moitié de l’arc ADC, 
moins la moitié de AEC. 

L’angle DCF ayant pour me- 
fure la moitié' de lare CD*, a * &• 
pour mefure la moitié de ADC , 
moins la moitié de AD , ou de$ 
AEC — AD *. Or l’angle ABC *N.so; 
= DCF*: donc l’angle ABC a * N. 
pour mefure la moitié de l’arc Jp ^* 
ADC, moins la moitié de AEC. 

Ainfi les angles nous condui- 
fent naturellement aux Triangles. 

Eudoxe. Etj ’en verrai les pro- 
priétés avec le même plaifir , le 
plutôt qu’il me fera, poffible. 



III. ENTRETIEN. 

Sur les Triangles . 

JÎriste.’X T Ous le fçavez, Eu- 
V doxe , nous nous 
Tommes engagés à parler des 
Triangles. 

G ij . 
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• 7 6 III. Entretien 
. Eudoxe. Sans doute ; 8c en 
montant toujours par degrés , 
vous allez nous éclairer de plus 
en plus. 

Triste. Laiffbns - là les paro- 
p les fuperfluës ; la Géométrie les 
profcrit , leur préférant la préci- 
lion 8c la fimplicité de fes Défi- 
nitions , de fes Propofitions , de 
fes Problèmes. 

Définitions. 

1 10 . On appelle figure un ef- 
pace renfermé de tous côtés. 

Le Triangle eft une figure de 
trois côtés , ou de trois angles. 

Six fortes de Triangles , eu 
égard aux côtés & aux angles. 
Fi£.7<s. Le Triangle Scalene B a fes 
trois côtés inégaux. 

Fig.77- L’Ifocele C a deux côtés égaux. 
ng.78. L’Equilateral D a fes trois cô- 
» tés égaux. 

Le Triangle re&angle E a un 
angle droit. 




sur la Géométrie. 77 

L’Obtufanglé *F a un angle ng.8o. 
. obtus. 

L’Acutangle G a trois angles Fig.8r< 
aigus. . 

La bafe d’un Triangle eft le cô- 
té oppofé à l’angle formé par les 
deux autres côtés. 

Dans le T riangle rectangle , le 
côté oppofé à l’angle droit fe nom- 
me fpéeialement l’Hypoténufe y 
fou vent la Bafe. 

La hauteur d’un Triangle eft * 
une perpendiculaire tirée d’un an- 
gle fur le côté oppofé , confidé- 
lé comme bafe.^ 

Si les trois angles d’un Trian- 
gle ont leur fommet , chacun , 
dans la circonférence d’un cer- 
cle , le Triangle eft infcrit , Ôc le 
cercle circonfcrit . 

L’angle extérieur ABC eft un Fig. 81 . 
angle formé par le prolongement 
BC d’un des côtés du Triangle 

ABD. 

Z2I. Celafuppofé, commen- 

G nj 
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78 III. Entretien 
Fig.8j. ^ons par circonfcrire un cercle au 
Triangle ABC. 

i°. Ayant pris les fommets A , 
B , C } pour trois points donnés 
joints par les deux lignes AB, BC, 
je tire fur le milieu des deux lignes 
deux perpendiculaires EF , GH 
v. 42 . qui fe coupent dansun point D 

2 °. Du point de feclion D , 
comme centre , je décris par les 
*N.63. fommets A , B , C , un cercle * ÿ 
*W. ôc c’eft le cercle circonfcrit*. 
J10 ' Proposition I* 

11 2. Les trois angles d'un Trian- 
Bg.84.gle, pris enfemble , font égaux à 
deux droits. 

Les trois angles A , B , C , du 
Triangle infcrit , ont pour mefu- 
re la moitié des trois arcs AB , 
BC , CA , fur lefquels ils font ap- 
* iV. puyés * , ôc par conféquent la va- 
J/ 4. leur de la demi - circonférence : 
?N.$4. donc*, pris enfemble, ils font 
égaux à deux droits. 

Ainll la valeur des trois angles 
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SURLaGÉOMÉTRIE. 7P 
cl’un Triangle eft de 1B0 degrés^ 
valeur de 2 droits. 

De-là, i°. Le Triangle n’a qu’un 
angle obtus ou droit ; puifque 
s’il en avoit deux , il vaudroit 
plus de 180 dégrés , par confé- 
quent il a deux angles aigus ; & fi 
deux côtés font perpendiculaires 
l’un fur l’autre, le 3 e . eft incliné 
furies deux, faifant avec eux deux 
angles aigus. 

2 0 , Le Triangle peut avoir trois 
angles aigus : car trois angles ai- 
gus de 60 degrés chacun , valent 
deux droits précifément, ou iSo 
degrés. 

3°. Dès que l’on connoît deux 
angles d’un Triangle , on con- 
noîtle troifième. 

De 180 degrés , valeur des trois 
angles du Triangle , ôtez la fom- 
medes deux angles connus : le 
refte eft la valeur du troifième. 

Proposition II. 

12) Dans un Triangle , deux 

mj 
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cote s y pris enfemble ,font plus grands 
que le troifième. 

Je dis que AB -f- BC > AC. 
AB -+- BC eft ligne courbe ; ôc 
AC ligne droite entre mêmes 
points A y C: donc AB-t-BC 
' ms . > AC *. 



Propos it i'o n III. 

fig.Bti. 114. Dans un Triangle , le plus 
grand coté ejl oppofé au plus grand 
angle ; & le plus grand angle , au 
plus grand coté. 

1 Le plus grand côté AC fou- 
.y 7 . tient le plus grand arc ADC*, me- 
fure du plus grand angle ABC * ; 
donc le plus grand côté AC eft 
oppofé au plusgrand angle ABC. 

2 0 , Le plus grand angle ABC 
a pour mefure le plus grand arc 
. ADC foutenu par le plusgrand 
côté AC*: donc le plus grand 
angle ABC eft oppofé au plus 
grand côté AC. 

Zi$. De-là, i°. Les angles op- 
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SUR laGéométrje. 8r j 
□fés à côtés égaux font égaux , 
c les côtés oppofés à angles 
gaux , font égaux. 

2 0 . Si un angle compris entre Fig.87* 
leux côtés déterminés croît , l’arc 
k le côté oppofé .croîtront; & 

)ar conféquent , fi l’angle droit 
BFC, par exemple , devient l’ob- 
tus BFD , le fécond côté oppo- 
fé BD fera plus grand que le pre-« 
mier BC. 

3 0 . Si d’un point B dans le cer- 
cle , mais hors du centre F , on 
tire plufieurs lignes BC, BD, à 
la circonférence , la ligne la plus 
proche de la perpendiculaire 
BFE qui paiïe par le centre , ou 
qui eft la plus longue *, eft plus *N. 7 /* 
longue que la plus éloignée > puif- 
que BD> BC. 

4°. D’un point B hors du cen- 
tre F, on tire bien deux lignes! 
égales*: aufii F centre , êc point *n.7Zw 
de la perpendiculaire FB , étant 
également éloigné des points C * 



82 III. Entretien. 

le point B l’eft*: donc BG 
= BC.: mais on ne tire que deux 
lignes égales, puifque BD > BC. 

Proposition IV. 

Fig. 88 . Il 6 . Dans le Triangle Scalene 
FGH, les trois angles F , G , H 

font inégaux . 

J20 N ' Les trois cotés le font * , 8c par 

* n. conféquent les trois angles *. 

I2 *- Proposition V. 

127. Dans le Triangle Ifocele 
%-Sp-IKL , les deux angles I , L ,fur la 
bafe (ont égaux. 

Les deux côtés IK , KL , op- 
» N pofés à ces angles, étant égaux* , 
720. les angles le font *. 

* N ’ De-là , i°. Dans le Triangle 

Ifocele j point d’angle obtus ou 
droit fur la bafe : autrement les 
deux angles fur la bafe feroient 
obtus ou droits *ôc par conféquent 
les trois angles du Triangle vau- 

* ^droient plus de deux droits; ce 
122. qui n’eft pas poflible *. 
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S U R LA G ÉO ME TRI E. 8$ 

2°. Dès que les deux angles fur 
a bafe font égaux, le Triangle eft 
[focele j les côtés oppofés étant 
égaux. 

Eudoxe. Cela ne vous donne- Fig.$o. 
t— il pas une manière de mefurer 
une hauteur accelfible AB ? 

sîriste. Oui* je m’éloignerai 
du pied A de la hauteur AB juf- 
qu’à ce que la diftance AC faffe 
avec le rayon vifuel CB terminé 
par la cime B une angle de dé- 
grés , obfervé fur un demi-cercle 
dont la bafe fera dirigée parallèle- 
ment à i’horifon vers A, & l’Ali- 
dade , ou la régie mobile, vers B ; 
la diflance AC fera égale à la hau- 
teur AB: car l’angle BAC étant! 
droit, & l’angle ACB de 4> dé- 
grés , l’angle ABC fera de 4^ dé- 
grés aufli *: donc l’angle ABC * n. 
s=ACB : donc les côtés oppofés I22t 
AB , AC feront égaux *. Ainfi la 1 * n* 
niefure de la diftance AC , fera la I2 *' 
niefure de la hauteur AB. _ 
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Proposition VL 

ftg.$T. 128 . Dans le Triangle èquilaîe- 
rai ABC , les trois angles font égaux . 
j 20^' Puifque les trois côtes le font 
* n. les trois angles le font *. 

J1 * % Eudoxe. Je vois allez com- 
ment vous faites fur une ligne 
donnée un Triangle équilatéral. 
Tig.92. JÎiUSTE, Ayant décrit des points 
B, G , inrervale B G , ou GB = 
BG , deux cercles qui fe coupent 
en C , je tire des centres B } G y 
deux lignes BC, GC ;& le Trian- 
gle BCG formé de ces deux li- 
gnes & de la ligne donnée , eft 
» ^ équilatéral puifque fes côtés x 
1*0. étant rayons de cercles égaux y 
font égaux. 

Eudoxe . Mais s’il faut mefu- 
jer une diftance inaccefifible MO 

Î >ar le moyen d’un Triangle équi- 
ateral .... 

Triste. Dirigeant labafe d’un - 
demi-cercle vers O y ôcl’Alidado. 
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sur la Géométrie S; 

7 ers N } je fais d’abord l’angle 
N IM O de 60 degrés ; puis fur la 
même ligne MN , dirigeant la ' 
bafe vers M& l’Alidade vers O , 
je fais de même l’angle MNO de 
60 degrés : donc l’angle MON 
eft aufli de 60 dégrés*, puifque * 

6 o pris trois fois , fait 1 80 , valeur 122, 
du .Triangle : donc les trois côtés 
AIN , NO , MO font égaux * , les * & 
trois angles étant égaux. 12U 

Ainfi connoiflani le côté accef- 
fibleMN, que je toife, je con- 
çois la diftance inacceffible MO 
= MN. • 

Proposition VIL 

r Enfin P angle extérieur au Fi g ^ 

Triangle eft égal aux deux intérieurs 6 
oppojes , pris enfemble . 

Je dis que l’angle ABD = A 
•+■ C. 

Les deux angles A & C avec 
le troifième ABC valent deux 
droits* ; or l’angle ABC avec 

122 . 
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86 IV. Entretien. 
l’angle ABD , vaut auffi deux 
*n.$7. droits * 5 puifqu’une oblique AB 
fait deux angles égaux à deux 
droits. 

Donc l’angle ABD = A -H 

*N. 8. C *. 

Voilà les Triangles confidérés 
Ôc en général ôc en particulier. 

Les comparerons-nous? 

Eudoxe. Volontiers; ôc dès 
ce foir , vous me reverrez. 



J— ■■ ■■ " ■ ■ ■ m 

IV. ENTRETIEN. 

Sur les Triangles comparés enfemble . 

Eudoxe. T T E bien , Arifte ; 

JlI n’ai - je pas tenu 
ma parole ? 

Âriste. Je voudrois , Eudoxe y 
être en état de répondre à cet env; 
preflement 

Eudoxe . Venons d’abord au 
fait. 
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Définitions. 

- • 

Ijo. Ariste . Deux Triangles 

:>nt équiangles ou femb labiés, quand 

’S angles de l’un font égaux à 

eux de l’autre , chacun à chacun.' 

i}l. Deux Trianglesfont égaux 

Drfqu’ils ont les angles égaux ôc 

ïs côtés égaux , chacun à cha- 

un. 

13 2. Un Triangle eft circonf- 
rit au cercle quand fes trois cô- 
fs touchent le cercle , comme 
eft infcrit lorfque fes trois fom- 
îets touchent le cercle. 

Proposition I. 

IJ 3* Dans deux Triangles , fi % 
?ux angles de P un font égaux à 
?ux angles de P autre le troifième 
'igle efi égal au troifième , 

Autrement , la valeur des trois 
îgles de l’un des Triangles ne 
roit pas la même que la valeur 
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des trois angles de l’autre : or elle 

* n. e(t la même*. 

i21m De-là, i°. Dès que deux angles 
d’un Triangle font égaux à deux 
angles d’un autre , les deux Trian- 

* N. gles font femblables *. 

IJ0 - 2 0 . Si l’angle du fomrnet eft le 
même dans deux Triangles Ifo- 
celes , ils font femblables : car les 
deux angles fur la bafe de l’un ou 

* N. de l’autre étant égaux * , Il les an- 
Z2 y°’ gles 5 f ur k de l’ un > étoient 

plus grands ou plus petits que les 
angles fur la bafe de l’autre, la va- 
leur des trois angles des deux 
Triangles ne feroit pas la même. 

Proposition IL 

# Dès que deux Triangles 

ont leurs cotés égaux . ils font 

Si les côtés font égaux , les at> 

* N -gles le font * : donc les deux 

Triangles font femblables *. 
De-là, fi deux Triangles ont 

les 





sur la Géométrie. 8<? 
fes côtés égaux , ils le font entiè- 
rement. 

Proposition III. 

Si deux Triangles re6l an- 
gles ABC , KDCyOnt bafe commu- 
ne AC > & un cote égal à un côté i 
le fécond côté e/l égal au fécond côté. 

Soitle cercle ABCD circonfcrit 
au Triangle ABC, dont ACeft dia- 
mètre * , puifque l’angle ABC eft * N* 
droit :1e cercle paffera par le point 11 
P , puifque l’angle A DC eft droit 
aufti; foit enfin le côté AB=AD. 

Je dis que le côté BC = CD. 

Les arcs AB & AD foutenus 
par cordes égales font égaux *. 

Donc les arcs BC ôc C D , corn- 
plemens au demi -cercle , font 
égaux donc les côtés BC, CD 
font cordes égales * : donc le cô** 

:é BC=CD. 

Ainfl , les deux Triangles font * &■ 
fgaux *. ' 

Proposition IV- 

Si deux. Triangles ABC , Fig.^fc- 
Tome IL U 
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DEF , ont un angle égal , & les 
côtés qui le comprennent , égaux ; le 
troifième côté efi le meme. 

Soient l’angle B = E , le côté 
ÀB = DE, & lecôtéBC = EF : 
je dis que le côté AC = DF. 

Mettez les côtés AB , BC, 
fur les côtés DE, EF : ils con- 
viendront: tous les points fe trou- 
veront fur tous les points corref- 
pondants , B fur E , *A fur D, C 
fur F : 

D onc la diflance , la bafe , ou 
le côté AC = DF. 

Ainfi, les deux Triangles ABC, 

* n. DEF font égaux *. 

7j>4 * Eudoxe. Vous mefurez appa- 
rem ment fur ce principe une di- 
flance BC qui n’eft accefïible que 
par fes extrémités B , C. 

Ariste. i°. Regardant d’un 
point D les extrémités B , C , je 
prens l’angle D , puis la longueur 
de fes côtés DB, DC. 

2°. Ecarté dans la campagne , 
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su r la Géométrie, pi 
je fais un angle E == D , & prens 
les côtés EF , EG, égaux aux cô- 
tés DB, DC: 

Donc le troifièmc côté FG = 

BC *. * iv. 

Donc en toifant la diftance FG 1 ^ <s - 
accefïible , j’aurai la diftance .in- 
acceflible BC. 

Proposition V. 

1^7. Si deux Triangles ont un Fig. y s. 
coté égal , & les angles fur ce coté 
ég aux y ils ont les deux autres cotés 
égaux. 

Soient le côté ab — AB; l’an- 
gle a — A, ôc £ = B : 

Je dis que le côté ad— AD, & 
^=BD. 

Mettez abd fur A BD : 
i°. ab & c AB conviendront , 
puifque = AB. 

2 0 . ad parti comme AD , du 
nême point A , tombera fur AD , 
^uifque l’angle a = A , ou b ad 
= BAD. 

/ Hij 
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3 °. bd parti comme BD, du 
Unième point B , tombera fur BD 
puifque l’angle b=- B * ou abd 
= ABD. • 

Le point d tombera donc fur 
le point D. 

Or les lignes droites entre mê- 
mes points font égales *. 

Donc = AD > & bd = BD.. 

Ainfiles deux Triangles, ABD* 

* n. abd font égaux* , ayant & les an- 

gles ôc les côtés égaux.. 

Eudoxe . Mais s’il eft queftion 

29- de mefurer une diftance AB 
acceflible par une extrémité B y 
inacceflible par l’autre A , par 
exemple , la largeur d’une riviere 
ou d’un étang.... • 

Ar iste. i °. Prolongez là diftan- 
ce inconnue AB , par une ligne: 
indéfinie BC.. 

2 °: Tirez une perpendiculaire 
BD, (ùr l’extrémité B de l’incom- 

* N;, nue AB*; & mefurez Pangle ADB 
. formé gar la perpendiculaire BD 
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t le rayon vifuel DA terminé par 
autre extrémité A *. *N-SU» 

3°. Du fommet D de cet angle 
lenez une ligne DE, qui cou- 
ant AÇ faffe un angle BDE = 
lDB. 

Enfin , mefurez le prolonge- 
îent BE,_ 

Je dis que BE = AB*. 

L’angle droit EBD = ABD 
roit auiïi * ; ôc l’angle BDE = **7.^#. 
IDA , par la conftru&ion. Donc 
is deux Triangles BED , B AD , 
yant un côté commun BD , & 

2S deux angles fur ce côté , égaux, 
nt tous leurs côtés égaux*,. * 

Donc BE = AB. r -* 7 - 

Proposition VL 

TjS. Dans le Triangle ifoce le > 

3 perpendiculaire AB , abaijjee du 
ommet A de P angle compris entre 
es deux cotés égaux AC ; AD, part- 
age le Triangle en deux, égaux ^ 
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Je dis que le Triangle ABC 

= ABD. 

Les deux angles C , D, fur la 
* bafe étant égaux*, aulli-bien que 
ïN.pf. les deux angles droits en P* , les 
deux autres B AC, B AD , le font. 
Donc les deux Triangles ABC, 
ABD , ont un côté égal , & les 
angles fur ce côté , égaux : donc 
* n le Triangle ABC = ABD *. 

IJ7 ' Ainfi la perpendiculaire AB 
coupe la bafe CD , Ôc l’angle 
CAD du fommet en deux égale- 
ment , puifque le côté BD = BC , 
& que l’angle BAD = BAC. 

Proposition VII. 

Fig. Ijp. Si deux Triangles ont me - 
l0I > me bafe , F angle ABC du fommet 
dans celui qui efl enfermé , eft plus 
grand que F angle ADC du fommet 
dans celui qui F enferme. 

Je dis que l’angle ABC 
ADC. 

Soit ÇB prolongée en E. 
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SUR LA GÉOMÉTRIE. p; 

L’angle extérieur ABC=BAE 
+ AEjj , intérieurs oppofés * ; * n. 

& parla même raifon , l’angle I2 9 * 
AEBou AEC, — ECD-f-EDC, 
ou ADC; donc l’angle ABC> 

AEBî> ADC : donc l’angle ABC 
î> ADC. 

Problème I. 

140. Eudoxe. Jnfcrire dans le 
cercle S un Triangle femb labié à un I02 - 
Triangle donne ABC. 

o 

Ariste. i°. Je tire la Tangen- 
te DFE *. *n.8j. 

2 °. Je fais l’angle DFG=C, 

& l’angle EFH = B *. * 

Puis je mene GH, 6c dis que le 70 ?* ^ 
Triangle infcrit GFH eft équian- 
gle au Triangle ABC.' 

L’angle GHF a pour mefure 
[a moitié de l’arc FG*, mefure de ZI /*‘ 
’angle DFG — C* : donc l’an- *N» 
le GHF = C. 77/ * 

Par la même raifon , l’angle 
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5 6 IV. E NT* RETIEN - 
FGH = EFH= B : donc lan<- 
gle FGH = B. x 

Donc le Triangle GFH ayant 
deux [angles égaux à deux angle* 
du Triangle ABC, lui eft équian- 

* N. gle * # 

Problème IL 

/ \ 

F jg ' . I/fl. Eudoxe, Circonfcrire ai t 
ioj. cercle un Triangle femblable à un 
Triangle donné ABC„- 

r°. Je tire le rayon DE, & fais 

* N. l’angle EDF =BCG *, puis l’aiv 
* 08 ' gle EDH = BAL 

2 0 . Après avoir mené la corde 
EF , je mene par les points E , 
F , H , les Tangentes KL , LM , 
MK *. 

Et je dis que le Triangle KLM 
eft femblable au Triangle ABC.. 
Les angles de deux Triangles 
» N, pris enfemble , valent 4 droits *. 

. Or puiftjueDE ôc DF font per* 
pendiculairès fur les Tangentes * , 
l’angle LEF avec FED vaut un 
• x / droit * 
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sur la Géométrie. $7 
roit j aufïi-bien que l’angle LFE 
vec EFD. 

Donc l’angle ELF avec EDF. 
aut deux droits. 

Mais l’Angle EDF=^BCG; 
ar la conftru&ion ;•& l’angle 
CG avec BCA vaut deux 
toits * ' 3 donc l’angle ELF = *-N-.? 7 : 
CA. 

Par la même raifon., l’angle 
KH = BAC , & par conféquent 
mgle HMF = CB A *, * n. 

Doi)c KML eft le Triangle 
imblable, qu’il falloit circonf- 
rire. î 

Problème III. 

141. Eudoxe. Infime un cer- Fig; 
’e dans un Triangle ABC. 10$. 

Triste. i°. Je partage lesan- 
les BAC , ACB par le milieu , 
rant les lignes AD , CD *. *; jv, 

2 0 . Du point de rencontre D , 10<s * 

: mene les perpendiculaires 
Tome IL I 
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DF , DG , furies côtés duTrian- 

* n .28. gle ABC *. 

3°. Du même point D , & de • 
l'intervalle d’une des perpendicu- 
laires , je décris un cercle EFG ; 

& je dis q«e EFG eft le cercle 
infcrit. 

i°. Les angles AED , AGD 
• font droits , ôc par conféquent 
égaux , étant formés par les per- A 
pendiculaires DE , DG *. 

2°. Les angles DAE , DAG 
font égaux aufli , pa* la conftruc- 
tion ; donc les deux Triangles 

* n. ADE , ADG font femblables * , 
IJJ ' ôc par conféquent ayant un côté 

* N commun AD , ils font égaux*. 
U7. AinfiDE=DG, Ôc par la même 

raifon , DE = DF. 

Donc DE , DG , DF font 
rayons égaux : donc EGF eft le 
cercle infcrit. 

Il s’agit maintenant d’éxaminer 
^n détail Ôc de plus près , les rap- 
ports des côtés proportionnels 
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ians les Triangles comparés. Ne 
era-ce pas l’occafion de vous re-^ 
oir ? 

Eudoxe, Au premier jour. 

V. ENTRETIEN. 

\ur les cotés proportionnels dans les 
Triangles . 

4riste, X T Ous me trouvez , 
V Eudoxe,arrangeant 
les lignes & des figures > afin que 
)lacées dans un certain ordre , 
:lles réveillent dans mon efpric 
les idées fuivies. 

Eudoxe, Et me voilà tout dif- 
>ofé à voir ces idées éclore , pour 
linfi dire , les unes des autres. 

Ariste, Allons donc encore 
>as à pas , par Définitions , par 
Topoiitions , que vous affaifon-; 
lerez de Problèmes. 



i o o V. Entretien 
Définitions. 

Efpaces parallèles , font des 
efpaces compris entre lignes pa- 
rallèles. 

Les lignes ou les côtés qui ont 
des rapports égaux, font propor~ 
tionnels [a). 

Dans les Triangles femblables, 
on appelle côtés homologues , ou 
de même nom , ceux qui font op- 
pofés aux angles égaux. 

Proposition I. 

Fi ç -T 44* Deux obliques , qui dans 
iof. des efpaces parallèles égaux , font 
memes angles , font égales. 

Soient A & B , efpaces paral- 
lèles égaux ; CG = EH , perpen- 
diculaire mefurant la diftance de 
deux parallèles i l’angle CDG = 
EFH. 

Je dis que l’oblique CD = EF. 

Les angles CDG, EFH étant 

( a ) Calcul Littéral, N. 107 & ni. 
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sur la Géométrie, ioi 
gaux , aufïi-bien que les angles 
]GD , EHF , qui font droits *,< 
angle G == E *. * N ] 

Ainfi les deux Triangles DCG, 
r EH , ayant un côté égal , fça- 
oir, CG = EH , ôc les deux an- 
jles fur ce côté , égaux , font 
■gaux *: donc CD == EF. I \ Nm - 

De-là, deux obliques AE^ CF, , 

[ui dans des efpaces parallèles 106. 
négaux font mêmes angles E , F , 
ont inégales. 

Je dis que AE > CF. • 

Prenez fur AB la partie AH 
= CD perpendiculaire de même; 

Sc tirez par H la ligne GH paral- 
ele à la bafe EB. 

i°. L’angle AHG = CDF, 
droit aufli. 

2°. L’oblique, qui coupe deux 
parallèles , faifant les angles aigus 
de même côté égaux*, l’angle * N. 
AGH= E==F. J ° 4 * 

, Donc les Triangles G AH , 

FCD, font égaux*: donc AG * n. 
=» CF. 



A 
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Donc AG -H GE , ou AE, î> 

CF. 

Proposition IL 

Fig. 14$ . Une parallèle AB coupant 
1 c 7 * la perpendiculaire DR par le milieu , 
coupera de meme P oblique FG dans 
le même efpaceDFRG. 

Soit DA = AE ; je dis que 
FB = BG. 

i°. Les efpaces parallèles me- 
furés par les perpendiculaires 
égales DA & AÉ font égaux. 

2°. Les obliques FB , BG font 

* N. mêmes angles en B, G*, puif- 

q U e l’oblique totale FG fait les an- 
gles aigus de même coté égaux. 

Or les obliques , qui dans des 
efpaces parallèles égaux font mê- 

* n. mes angles, font égales*. Donc 

FB — BG. 

De-là , i°. La parallèle HK 
coupant la perpendiculaire DE 
aux trois quarts , coupe l’oblique 
FG de même : car HK coupant 
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SUR laGéométrie. io? 

VE par le milieu H, coupe BG 
par le milieu K*. 

2l°. La parallèle LN coupant la 
perpendiculaire DE au quart , 
coupe l’oblique FG de même : 
car LN coupant DA parle milieu 
L, coupe FB par le milieu N. 

3 0 . Par conféquent > Ci la per- 
pendiculaire eft plus grande ou 
plus petite, l’oblique l’eftà pro- 
portion. 

Proposition III. 

146. Une ligne parallèle AB di- Fig. 
vifant un efpace parallèle DFEG , IoBt 
coupe la perpendiculaire^^ & P obli- 
que F G proportionnellement. 

Je dis que DA, AE :: FB , 

BG. 

SiDA = AE, FB=BG; ôc 
fi DA > ou < AE , FB > ou 
BG à proportion *. * Nf 

Donc DA, AE ::FB, B G(a). 14s. 

147. De-là, Dans deux efpa- 

( a ) Calcul Littéral , N. 109. 

I # • • • 

11 1 ) 
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1 04 V. Entretien 
ces parallèles égaux ou inégaux y 
les lignes également inclinées 
font entr’elles comme les perpen- 
' diculaires. 



Proposition IV. 

%• iq. 8 . Si deux obliques font égale - 

ment inclinées dans des efpeces paral- 
lèles différents x , z, & que deux 
autres obliques foient également in- 
clinées auffi j les quatre font prop or - 
tionnell.s . 

Soient DE , IK, perpendiculai- 
res ; OP 6e QR également incli- 
nées , audi-bien queFG Ôc LM. 
Je dis que OP. QR : : FG. LM. 

. OP, QR : : DE, IK, & FG. 

* n. LM : : DE. IK * : or deux rai- 
fons. égales à une troifième font 
égalés entre elles (a) donc OP. 
QR::FG.LM. 

Fîg. Le-là , i°. Si l’on coupe 

*10. deux côtés AB 6e BC d’un Trian- 
gle par une ligne DE parallèle 

(a) Calcul Littéral , N. io*. 



surlaGéométrie. 10 f 
la bafe AC, les quatre parties • 
•nt proportionnelles. 

Tirez FG parallèle à DE , ôc 
ar conféquent à AC * : Je dis *X.47. 
ue BE. EC : : BD. DA. 

BE & EC font également in- 
linées dans deux efpaces paralle- 
îs , aufli-bien que BD & DA, 
uffque les angles aigus de même 
ôté BED, BCA fait par l’obli- 
ueBC, font égaux , aulîi-bien 
ue BDE, BAC*. 

Donc * BE. EC : : BD. DA. * n. 
2 °. Si les quatre parties des deux 148 ‘ 
ôtés coupés dans le Triangle 
^BC font proportionnelles, la li- 
;ne coupante eft parallèle à la 
>afe. 

Si BD. DA : : BE. EC , je dis 
pie DE eft parallèle à AC. 

Voulez-vous que DEfoit obli- 
que? je tire DH parallèle à AC : 
lonc BD. DA : : BH. HC*; ce * 
qui eft faux , puifque BD. DA : : 1 
BE.EC parrhypothèfe,& queBE 
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• a moindre raifon à EC > que BH à 
. HC (a). 

Donc DE eft parallèle à AC. 

Proposition V. 

1$0. Dans les Triangles Jem- 
ii 2 , blables , les côtés homologues font 

• 

Triangles fembla- 
bles ABC , DEF , entre parallè- 
les différentes AC & GH , DF ôc 
IK , avec les perpendiculaires 
BL , EM. 

Les angles A & D font égaux 
par rhypothèfe , aulli-bien que C 
& F : donc les obliques AB , DE 
font également inclinées , aufli- 
bien que BC , EF. 

Cela pofé , je dis que AB. DE 
: : BC. EF. 

AB. DE : : BL. EM : : BC. 
* N. EF * : or deux raifons égales à une 
*47. troifième font égales entr’elles (b) : 

(a) Calcul Littéral , N .99* 

- ( b ) Ibid. N; 104. 



proportionnels . 
Soient les 
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SUR laGéométrie. 107 
me AB. DE : : BC. EF. 

En un mot, AB ôc DE font" 
paiement inclinées dans des ef- 
tees parallèles différents, B C & 

F le fontauffi parl’hypothèfe. 

Donc AB. DE : : BC. EF *. * n. 

Tirez des perpendiculaires des I4 *‘ 
îtres fommets , vous trouverez 
s mêmes proportions dans les 
□très côtés. 

De -là, dans deux Trian- 
tes femblables , les côtés de l’un 
ont entre eux comme les côtés 
îomologues de l’autre. , 

Je dis que AB. BC : : DE. EF. 

AB. DE : : BC, EF * : donc en * n. 
aifon alterne (a) AB. BC : : DE. / - î '°* 
EF. 

Proposition VI. 

lyi. La ligne AB qui divife en Fig. 
deux également un angle CAD dun 11 *' 
Triangle A CD, partage la bafe en 
{a) Calcul Littéral , N. 144» 



Digitized by Google 




io8 V. Entretien 
deux parties qui font entre elles corn - 
„ me les côtes. 

Prolongez DA en E, prenant 
AE = AC;puis tirez EC : ôc je 
dis que DB. BC : : DA. AC. 

i°. Le Triangle EAC eftifoce- 
le , puifque EA = AC. 

2 °. L’angle extérieur CAD 
vaut les intérieurs oppofés ACE j 

* N. AEC * , qui font égaurt , puifque 

le Triangle eft ifocele. 

Donc l’angle CAB = ACE 
alterne ; car l’angle CAB eft moi- 
tié de CAD , par laconftru&ion : 
» donc EC & AB font parallèles * : 
* ° 2 - donc AB eft une parallèle qui cou- 
pe les côtés CD , DE du Trian- 

* N.gle CED proportionnellement* : 
*49- donc DB. BC : : DA. AE = AC: 

donc DB. BC : : DA. AC. 

1^2. De-la* fi une ligne AB 
divife la bafe CD d\m Triangle 
proportionnellement aux côtés , 
elle partage en deux également 
l’angle oppofé CAD. 



su r la Géométrie: ibÿ 
SiDB. BC: : DA. AE = AC, 
dis que l’angle BAC = BAD. 

Les parties des côtés coupés 
int proportionnelles, lacoupan- 
AB eft parallèle à la bafe EC * : * n; 
me l’angle BAC = ACE alter - I ^' 
i = AEC *. * n. 

Ainfi , comme l’angle extérieur 
ital CAD , qui comprend les an- 
tes BAC, BAD, vaut les inté- 
eurs oppofés égaux * , l’angle * j?, 

;ac = bad. : *2* 

Eudoxe . Je vois que vous Fig; 
liez couper une ligne AB en parties 11 
roportionnelles aux parties CD , 

)E , &c. d'une autre CF. 

Triste. Soient donc AB & 

:F parallèles , coupées par les 
Cliques CAG, FBG, DHG, 
ilG. 

i°. L’angle GAH = GCD , & 

’angle GHA=GDC *. Donc * 
es deux Triangles AGH , CGD I04t 
font femblables *. * Ni 

2 °, Par la même raifon , les IJJ > 
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Triangles HGI , DGE, &c. le 
, font. 

Cela pofé , je dis que AH. 
HI : : CD. DE,&c. 

Dans les Triangles femblab es; 
les côtés homologues , ou oppo^ 
fés aux mêmes angles , font pro- 
* N. portionnels * : donc AH. CD : : 
iSo- HG. DG :: HI. DE. 

Donc AH. CD: :HI.DE*: 
io 4- donc en raifon alterne (a) AH. 
HI: :CD. DE. 

Eudoxe . Je vous donne 
ni. ’ deux lignes BC , CD : il faut leur 
Trouver une troifième proportion- 
nelle. 

< Triste. i°. Je fais des lignes 
données une ligne droite BCD. 

2°. Je prens BE = CD, pour 
en faire avec BC un angle queU 
conque EBC. 

3°. De E j’abaifle une ligne 
droite EC fur C ; ôt de D , j’éle^ 
ve une parallèle. 

( a ) Calcul Littéral , N. 1 44. 
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4°. Je prolonge BE jufqu’à la 
rallele DF ; ôc je dis que le pro- 
ngement EF eft la troifième pro- 
>rtionnelle , ou que BC. CD : : 
D.EF. 

BC. CD : : BE. EF* : or CD 
= BE , par la conftru£tion. 
Donc BC. CD : : CD. EF , ou 
r BC. CD. EF * 

IJJ. Eudoxe. Enfin > je vous 
mne trois lignes AB , AC , BD : 
faut trouver la quatrième propor- 
onnelle. 

Triste. i°. De la première AB 
c. de la fécondé AC , je fais un 
ngle BAC. 

2°. Joignant la troifième BD à 
a première AB, j’en fais une ligne 
Iroite ABD. 

3°. Du point de jonction B, je 
ire une ligne droite en C, Ôc du 
^ointD, j’éleve une parallèle à 



* Nj 
ity 



* N. 
110 . 

116 , 



Enfin, je prolonge AC jufqu’à 
la parallèle ; ôc je dis que le pro- 
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112 V. E N T R E T I E N.' 
longemenr CE efi la quatrième 
proportionnelle. 

**• AB. BD :: AC . CE*: donc 
• AB. AC ; : BD. CE (a). 

■ Eudoxe. D’autres Propofitions 

donneront d’autres Problèmes. 

\ v t 
. \ 

Proposition VII. 

Fig. I $6 . Ariste. Si de P angle droit 
117 ’ ABC d'un Triangle reft angle AQB , 
on abaijfe une perpendiculaire BD 
fur la baf ? 3 elle divifera le Trian- 
gle en deux autres femb labiés au pre- 
mier . 

Je dis que les Triangles ACB,' 
BDC , BD A font femblables. 

■ ■ i°. Ils ont un angle droit, cha- 
cun , ABC par l’hypothèfe , ôc 
ADB , CDB , formés par la per- 
pendiculaire BD *. 

2 0 . Les deux Triangles ACB 
& BDC ont l’angle C commun : 
* donc ils ont les trois angles égaux*. 
lJJ ' 3°. Les Triangles ACB ôc 

; (4) Calcul Littéral , Ni 144. 

BDA 
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sur. la Géométrie. 115 . 
BDA ont l’angle A commun î- 
donc ils ont aufli les trois angles 
égaux. . .. ’ 

Donc les trois Triangles ayant 
les angles égaux, font femblables ** 

Proposition VIII. 

, / 

1^7. La perpendiculaire abaif 
fée du fommet dé un Triangle reftan^ 
gle fur l'hypotenufe AC, efi moyenne 
proportionnelle entre les deux parties 
de rhypotenufe . 

Je dis que -H- AD. DB. DC. 

Les trois Triangles formes d’un 
feulpar la perpendiculaire étant 
femblables leurscôtés homolo- * 
gués ou de même nom, font pro- 7i ^* 
portionnels*: doncle moyen côté * ^ 
AD du Triangle BDA eft au plus 
petit BD , comme le moyen côté 
BD du Triangle BDC eft au plus 
petit DC : donc AD* DB* 

DC. , 

jy 2 . Eu D ax e* Jattens une 
moyenne proportionnelle entre deux 
Tome IL K. 
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ii4 V. Entretien 

Eg. lignes données EF , FG. 

Ariste . i°. Les joignant par 
leur extrémité F , j’en fais une 
ligne droite EG. 

2°. Du milieu H de la droite 
EG , je décris un demi-cercle^ 

3°. Du point commun F , j’éle- 
ve à la circonférence une perpen- 
diculaire IF. 

Enfin je forme l’angle EIG ; 6c 
je dis que IF eft la moyenne pro- 
portionnelle , ou que -H- EF. IF. 
FG. 

L’angle EIG appuyé fur le dia- 
* N. métré eft droit *. 

***' Et IF eft une perpendiculaire , 
qui aboutit au fommet de l’angle 
droit , par la conftruétion : donc 
♦ivr.~~EF. IF.FG* . 

7 -57* Encore quelques Propofitions. 

Proposition IX. 

Fig. Si deux Triangles ABC, 

E DF , ont leurs côtés proportionnels > 
ils font femblables . 
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SUR laGéométrie. 115* 
Soient AC. AB : : DF. DE ; 

AB. BC : : DE. EF ; BC. CA:: 

EF. FD. ; 

Je dis que les Triangles ABC , 

EDF font femblables. 

i°. Faites fur AB l’angle BAG 
t=D, & l’angle ABG — E: les 
deux Triangles EDF , GAB font 
femblables * , ayant les angles * Nm 
égaux. ' 133, 

2°. Par l’hypothèfe & à caufe 
de ces Triangles femblables , AC. 

AB : : DF. DE : : AG. AB. 

Donc deux raifons égales à une 
troifième étant égalés entre elles , 

AC. AB : : AG. AB {a) : donc le - 
côté AC= AG (b) , puifque deux 
grandeurs qui ont même raifon à 
une troifième font égales. 

Par le même principe, BC = 

BG. 

D’ailleurs le troifième côté 
AB eft commun. 

(a) Calcul Littéral, N. 104. 

0 >) Ibid. N. 106. 

' ' rr • * 

K ij 
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Donc les deux Triangles ABC j 
GAB font égaux , & par confé- 
» n. quent femblables *. 

IJ4 ’ Or le Triangle GAB eft fem- 
blable au Triangle EDF, par îa 
conftru&ion ; donc les Triangles. 
ABC, EDF font femblables. 

Proposition X. 

Fi liïo. Deux Triangles font fem- 
it i g. b labiés 9 dès qu'ils ont un angle égal 
& les cotés qui le comprennent , pro~ 
portionnels s • 

Soient l’angle BAC = D, Ôc 
îes côtés AB , AC , & DE, DF., 
proportionnels. 

Faites l’angle BAG = D le 
Triangle BAG femblable au 
Triangle EDF : & je dis .que les 
Triangles. ABC, EDF font fem- 
blables. 

i°. Par î’hypothèfe, AC, AB 
: î DF. DE : .'AG. AB ; donc AC* 
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sur la Geo m’é trie. 117 
AB : : AG. AB (a). : donc AC = 

AG [b). 

2 0 . L’angle BAC = D = B A G 
par la conftruftion : donc l’angle 
BAC = BAG. 

Ainfi les deux Triangles ABC 
6c ABG ont deux cotés égaux 
AC , AG , un coté commun AB y 
6c un angle égal compris entre 
deux côtés égaux : donc ils font 
égaux * y ôc par conféquent fem- * n» 
blables *. 

Mais les^ Triangles ABG ôc ij 4 , ' 
EDF font femblables par la conf- 
tru&ion : donc les Triangles 
ABC ôc EDF le font. . 

Proposition XL 

Figi 

ifîl. Si dun point A hors du cer- 
de 3 on mene au cercle une Tangente 
& une Sécante y la Tangente ejl. 
moyenne proportionnelle entre la Sc~ 

(4) Calcul Littéral , N. 104. 

( 4 ) Ibid.. N. 10 é 
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cante entière & fa partie extérieu- 
re au cercle. 

Soient AB , Tangente ; AC, 
Sécante > AD fa partie extérieu- 
re : tirez BC , BD : je dis que ~ 
AC. AB. AD. 

i°. Les deux Triangles ABC , 
ADB ont l’angle A commun. 

2°. L’angle infcrit BCD ôc l’an- 
gle du petit fegment ABD font 

* n. égaux , ayant pour mefuïe, cha- 
JI f & cun , la moitié de l’arc BD *. 

* Donc l’angle ABC =ADB : 

* N. donc les deux Triangles ABC, 
IJ0, ADB étant femblables *, leurs cô- 
tés homologues font proportion- 
nels : or le côté AC du grand 
Triangle ôc le côté AB du petit , 
le côté AB du grand ôc le côté 
AD du petit (ont homologues, 
ou oppofés aux mêmes angles : 
donc-^ AC. AB. AD. 

Delà, i°. Si l’on tire une autre 
Tangente AG de l’autre côté de 
la Sécante AC , AG fera égale- 



SUR LaGÉOMÉTRIE. IIP 
ment moyenne proportionnelle , 
par la même raifon. 

2 °. Les Tangentes AB ôc 
ÀG tirées du même point , étant 
également moyennes propor- 
tionnelles , elles ont même raifon 
à la même grandeur AD, & par * M 
conféquent elles font égales *. 

3°. Le quarré de la Tangente 
AB eft égal au reêtangle fait de la 
Sécante AC par fa partie extérieu- 
re AD (a) y puifque dans une pro- 
portion continue , le quarré du 
moyen eft égal au produit des ex- 
trêmes. 

lé' 2. Eudoxe, Et cejî appa- 
remment à la lumière de la dernière 
Proportion , que vous divifez une 
ligne en moyenne & extrême raifon , 
ou enforte que la plus grande partie 
foit moyenne entre la toute & la plus 
petite partie. 

Triste. Oui : faut-il divifer la 
ligne AB ? I10 ' 

(a) Calcul Littéral t N. 1 3*. 
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i°. De B, j’élevela perpendi- 
culaire BE, moitié de AB. 

2 0 . De E , intervalle EB , je 
décris un cercle dont le diamètre 
vaut AB , valant deux fois'ÊB , 
moitié de AB. 

3°. Je tire la Sécante AC , & 
fais l’angle CBD. 

4°. Sur AB , je prens AF = 
AD. AF eft la plus grande partie 
appellée la Médiane ; FB la plus 
petite; AB j la Toute. 

Et je dis que AB eft divifée au 
point F en moyenne & extrême 
raifon , ou que AB. AF. FB. 

* n. AC. AB : : AB. AD * : donc 

AC — AB. AB : : AB — AD. 

* n. AD*. 

£ 44 * Or AC — AB = AD , parla 
conftru&ion , & AB — AF=FB : 

Donc AD. AB : : FB. AD. 

Mais AD = AF par la con- 
ftru&ion : donc AF. AB : : FB* 
AF. 

Donc en raifon inverfe , AB. 

AE 
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AF : ; AF. FB , ou -m- AB. AF. 

FB *. - *n: 

16), Eudoxe, Cela va nous 1 **' 
donner un Triangle ifocele dont ch a- I2 p&' 
cun des angles de la bafe foit double * •• 
de l'angle du fommet, 

Triste. i°. Je divife une ligne 
GH en moyenne ôc extrême rai- 
fon # *. * tf. 

2°. Des points H ôc I > inter- 1 6l *. 
Valle GI, médiane , je décris deux 
arcs qui fe coupent en K. 

3°. Je fais les côtés GK > HK , 

IK ; Ôc je dis que GHK eft le 
Triangle ifocele dont il s’agit. 

Je dis donc que l’angle GHK; 
auiïi-bien que GKH, eft double 
de l’angle G , ou IGK. 

i°. HK = IK = GI , par la 
conftru£tion:donc les deux Trian- 
gles IHK , GIK y ayant , chacun , 
deux côtés égaux , font ifoceles *. * N,: 

2°. Par la conftru&ion , GH . I20t ' 
GI : : GI.IH : donc GH.HK=GI 
r; HK. IH : donc les deuxTrian- 
TomelL L ' 
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122 V. Entretien 
gles IHK , GHK , ayant un an- . 
gle commun KHI, & les côtés • 
GH & HK, HK & IH , propor- 
» N. tionneîs , font femblables * : donc 
itfo. Je T riangle GHK eft ifocele auflï. 

Or l’angle extérieur HIK = 
IGK H- GKI , intérieurs oppofés 
» N. d’un ifocele *. 

Donc l’angle GHK = HIK 
— IGK H- GKI = IGK : donc 
l’angle GHK , auffi - bien que 
GKH = GHK eft double de 
l’angle IGK ==G. 

164. De-là , dans un Triangle 
j2i‘ S ’ *f oce l e GHK , qui a le fiommet au 
centre G d’un cercle , & pour bafe 
la médiane HK = IG , d’un de fes 
cotés , la bafi HK ejl corde de 36 
degrés. 

L’angle GHK , aufli-bien que 
GKH eft double de l’angle G du 
* N. fommet* : donc les angles GHK , 
16 GKH , font de 72 dégrés , cha- 
cun , & l’angle G de 36: car \°. 
72 eft double de 36 } ôc deux fois 
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SUR LA GÉOMÉTRIE. 12 3 
72 -H 36. font 180, valeur du 
Triangle. 

2°. Tout autre nombre double 
que 72 , pris deux fois , avec tout 
autre foudouble, que 3 6 } n’égale- 
roit pjis 1 80. 

t' Or l’angle G du fommet étant 
de 35 dégrés , la corde HK l’eft 
aufïï , puifque les dégrés de l’arc , 
de l’angle, ou de la corde, font 
les mêmes j donc la bafe HK eft 
corde de 3 6 dégrés. 

Ainfi, la médiane du rayon eft 
corde de 36 dégrés. 

Enfin, les Triangles amènent 
les Quadrilatères. 

Eudoxe. Et ce que vous avez 
dit de ceux-là me fait fouhaiter de 
v vous voir déveloper vos idées fur 
ceux-ci. 

Triste. Ce fera quand la com- 
plaifance ou la politelfe vous ra* 
* mènera ici* * 
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VI. ENTRETIEN. 

) 

Sur les Quadrilatères . 

Eudoxe. ] V~T Ouspaffonsdonc; 

JLNI Arifte, des figu- 
res de trois côtés à celles de qua- 
tre : rien de plus naturel ; c’eft 
monter par une pente douce. 

Triste. Audi, Eudoxe , nous 
allons bieo faire du chemin j ôc 
n’ayant point de temps à perdre , 
commençons à l’ordinaire pat 
quelques Définitions i elles fe- 
ront fuivies de Propofitions qui 
donneront les lumières néceïïai- 
res pour réfoudre les Problèmes. 

Définitions. 

*’■ ■ % . * 

16 y. Le Quadrilatère efi donc 
une figure de quatre côtés ; tels 
font le Trapeze , le Parallelogra- 
me , ou le Rhombe , le Rhom- 




: ' ■ ■ - ] 

j 

SUR LA GÉOMÉTRIE. Ï2f 
boïde , le Re&angle , le Quarré. 

166 . Le Trapeze B a fes qua- F & 
tre côtés inégaux ; fi le Quadrila - I2S * 
tere a deux côtés égaux , les au- 
tres inégaux, c’eft un Trapezoï- 
de. 

10*7. Le Parallélogramme a 
fes côtés oppofés égaux Ôc paral- 
lèles. 

168. Le Rhombe, ou la Lo- f#. 
zange C a fès quatre côtés égaux, I2 4 - 
ôc fes angles oppofés égaux , non 
droits, mais deux aigus , deux ob- 
tus. 

16 9. Le Rhomboïde D a pré- 
cifémentfes côtés oppofés égaux, 
ôc fes angles oppofés égaux , non 
droits , mais deux aigus, deux ob- 
tus. 

170. Le Re&angle E a fes cô- Fig . 
tés oppofés égaux, ôc fes quatre 11<s% 
angles droits. Le nom de Rec- 
tangle fe donne fpécialement au 
Quarré- long, quoiqu’il convien- 
ne au Quarré. 

L nj 
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IJ I. Le Quarré F a Tes quatre 
côtés égaux , ôt fes quatre angles 
droits. 

ij 2. La Diagonale GH eft une 
ligne droite tirée d’un angle à l’au- 
tre d’un Quadrilatère. 

17^. Un Quadrilatère eft inf- 
crit , quand il a tous Tes angles 
dans la circonférence d’un cercle i 
& circonfcrit fi tous fes côtés la 
touchent* le cercle eft circons- 
crit quand il palfe par tous les an- 
gles d’une figure. 

174. Le Quadrilatère fe défi- 
gne par quatre lettres placées aux 
quatre angles , ou par deux , pla- 
cées aux deux.ngles oppofés. 

* Cela pofé , parcourons les pro- 
priétés générales , puis les parti-» 
culiéres. 
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Quadrilatères en général . 

Proposition I. 

17^. Le Quadrilatère DE vaut Fi ^ 
quatre angles droits . 128. 

Il vaut deux Triangles , puif- 
que la diagonale BC le partage 
en deux Triangles BCD , BCE : 
or deux Triangles valent quatre 

angles droits *. * N. 

122. 

Proposition IL 

176. Les angles oppofés A , C , 
du Quadrilatère infcrit ABCD 
font égaux à deux droits. 

Les angles A , C , étant, pris 
enfemble , appuyés fur toute la ' 
circonférence, A, fur BCD, C, 
fur BAD ; ils ont pour mefure la 
demi-circonférence * : donc ils * 

„ valent deux droits *. - *^4. 

C’eft la valeur des deux autres 
angles B, D‘, par la même raifon. 



L t • • • 

111; 



Digitized by Googl 




(128. VI. Entretien 

Parallelogrames en général . 

Proposition I. 

V» ' 

t • %•' 177. «S*/ les cotes oppofès BC & 

J J°' DE , BD & CE, d un Oti adr Hâ- 
ter e y font égaux , ils font parallèles . 

Soit la diagonale BE partageant 
la figure en deux Triangles BEC , 
BED. 

Puifque le côté BC = DE , & 
BD = CE, ôc que BE eft com- 
mun ,. les deux Triangles font 
égaux , & par conféquent équi- 
* N - angles * : donc les angles alternes 
JJ1 " correfpondants, BED, CBE, ou 
BEC , DBE, font égaux. Or les 
lignes qui avec l’oblique ou la dia- 
gonale BE font les angles alter- 
, * N ‘ nés égaux , font parallèles * : donc 
BC & DE, BD & CE font pa- 
rallèles. 

Proposition IL 
ïjo 2 ' * 7 ^' Dés que deux cotés oppofes 



Digitî; 



sur la Géométrie. 125 
BC , DE d’un Quadrilatère font 
égaux & -parallèles , les autres BD , 

CE , le font. , <■ 

Les angles alternes BED , 

CBE , étant égaux * , ôc les cô- * 
tés qui les comprennent , égaux , 70/ » 
les Triangles BCE , BDE , le 
font* : donc i°. Les côtés cor- * ^ 
refpondants BD, CE , font égaux. Ji< *' 
aP. Les angles alternes BEC , 

DBE étant égaux, les côtés BD 
Ôc CE qui font ces angles avec 
l’oblique BE , font parallèles *. * i v. 

102. 

Proposition III. 



N. 



179. Si les cotés oppofès dun 
Quadrtlatere font égaux , c éjl un 
Par aile lograme. 

Ces côtés égaux font paraîle- 
les*: donc , c’eft un Parallelo- 777> 
grame *. 

Proposition IV. 

180 . Les angles oppofés dun P a- ng. 

t aile lograme font égaux, / - ?/i 
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Je dis que l’angle A = B, ÔC 
l’augle C = D. 

L’angle A avec D vaut deux 
droits , aufli-bien que l’angle B 

* N. avec D *, puifque (i une oblique 
J0J ' • coupe deux parallèles , les angles 

internes de même côté valent 2. 
? N. 8 . droits : donc l’angle A = B * : car 
' les grandeurs , qui jointes féparé- 
ment avec la même , font même 
grandeur^ font égales. 

Par la même raifon , l’angle G 

= D. - 

. / 

Proposition V. 

1 

Fi g t 18 1 . La Diagonale AE parta- 
jj2. ge le Parallelograme en deux Trian- 
gles égaux. «■ 

Je dis que le Triangle ABE 
= ADE. , 

* n. AB=DE, &AD = BE*, 

AE eft commun : donc le Trian- 
gle ABE a les trois côtés égaux à 
ceux du Triangle ADE : donc le 
Triangle ABE =ÀDE *. 

. • • \ 

\ 
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SUR la Géométrie. 131 
Proposition VI. 

18 2. Les Parallelogrames entre 
memes parallèles & fur même bafe ijs. 
font égaux . 

Soient le Reûangle AC 6c le 
Rhomboïde CE entre les paral- 
lèles AF, BH^ôc fur la bafe BC : 9 

je dis que AC = CE. 

i°. AB = DC, BE = CF, AD 
s= EF * par la définition. * N. 

a 0 . Aux côtés égaux AD 6c EF , l67% 
ajoutez DE : AE = DF *. 

Donc les deux Triangles BAE, 

CDF , ayant côtés égaux , font 
égaux * : retranchez-en la gran- * N. 
deur commune DEG: les relies 7 -^ 
ouïes TrapezesABGD 6c CGEF 
font égaux*. *n.io. 

Enfin , aux relies égaux , ajou- 
tez la grandeur commune BGC : 

' vous avez AC^=CE. 

18}. De-là, 1 0 . La hauteur du 
Parallelograme eftune perpendi- , 
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132 VI. Entretien 
culaire FH abaiflee du fommef 
furla bafe prolongée. 

184. 2 0 . Les Parallelogrames 
AC , CE , qui ont même bafe ôc 
même hauteur perpendiculaire 
FH=DC, font égaux , étant 
compris entre mêmes parallèles 
fur même bafe. 

m 18$. 3 0 . Pour mefurer un Pa- 
rallelograme CE ; il fuffit d’avoir 
égard à fa bafe BC & à la perpen- 
diculaire FH qui mefure fa hau- 
teur : car la bafe BC multipliée 
par la perpendiculaire FH , don- 
ne un reêlangle AC égal à un Pa- 
rallelograme quelconque CE de 
même bafe ôc de même hau- 

* n. teur*. 

i8tf. Ainfi , un Parallelogra- 
me eftle produit de fa bafe par fa 
hauteur, ou de fa hauteur par fa 
bafe ; & les Parallelogrames de 
même bafe , font comme leurs * 
hauteurs , ou au contraire , les 
produits par même multiplicateur 



surlaGéométrie. i 3 ? 
étant comme les grandeurs mul- 
tipliées (*)• 

Eudoxe. Je vous donne la va- 
leur d'un Parallelograme & un de 
fes cotés ; comment trouvez - vous 
f autre ? 

Triste. Je divife la valeur don- 
née du Parallelograme , par le cô- 
té connu ; Ôt le quotient eft Tau- 
' tre côté : car cet autre côté eft 
celui , qui multiplié par le côté 
connu ? fait le Parallelograme * : * N; 
or le Quotient multiplié par le cô- 18 J' . 
té qui eft le divifeur , forme le Pa- 
rallelograme , puifque le produit 
du quotient par le divifeur eft égal 
au dividende (b). 

Proposition. VII. 

187 . Les Par aile logr âmes font pig 
doubles dés Triangles de meme baJeiJ4\ 

& de même hauteur . 

Les Parallelogrames AD , BF , 

Ôc.le Triangle BED ont même 

(/) Cal. Lit. N. 147* (J’) Cal, nura. n. 30. 
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134- VI. Entretien 
bafe BD ôc même hauteur FG 
-=CD , comprife entre mêmes 

* N. parallèles *. 

15 Or, i°. Le ParallelogrameBF 

* N. eft double du Triangle BED * , 
J81, puifque la diagonale ED coupe 

le Parallelograme en deux Trian- 
gles égaux. 

2°. Le Parallelograme AD = 

* n. BF * eft double auftl du Triangle 
IS2 - BED. 

Donc les Parallelogrames , ôcc. 
188 . De-là , i°. La hauteur du 
Triangle eft une perpendiculaire 

* */. abaiffée du fommet fur la bafe * , 

ôc les Triangles de même bafe , 
ainfi que les Parallelogrames , font 
comme leurs hauteurs , ou au 
contraire*, puifque les moitiés 
fA'.ij. font comme les tours * ; ôc par 
conféquent les Triangles comme 
les Parallelogrames, de même ba- 
fe ôc de même hauteur , font 
égaux. 

2°. Multipliez la bafe 



SUR LA GÉOMÉTRIE, 
d’un T riangle par fa hauteur ; vous 
avez un Parallelograme dont la 
moitié fera la valeur du Triangle ; 
ou bien multipliez la bafe par la 
moitié de la hauteur , ou enfin la 
hauteur par la moitié de la bafe : 

& le produit qui fera la moitié du 
Parallelograme , fera la valeur du 
Triangle. 

190. 3 0 . Un Triangle en vaut 

Î dufieurs de même hauteur dont 
es bafes , prifes enfemble , va- 
lent la fienne. 

, Je dis que le Triangle ABC = 
BDE -h EFG GHC. IJ *'- 

Les trois Triangles BDE , 
EFG j GHC font la moitié du 
Parallelograme BH , puifque cha- 
cun eft la moitié de l’un des trois 
petits Parallelogrames qui font le 
grandjBH * : or le Triangle ABC * 
eft la moitié du Parallelograme 2*7. 
BH : donc le Triangle ABC== 
BDE-+- EFG-h GHC. 

Eudoxe. Il s’agit de] partager 1 
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un champ triangulaire en deux par - 
lies égales. 

_ N Rg'. Ariste . Soit le plan triangu- 
laire B CD ; après avoir décrit 
par le fommet C une ligne FG 
parallèle à la bafe BD : , tirez une 
ligne CE, fur le milieu E de la 
bafe: les deux Triangles BCE, 
DCE feront les deux parties éga- 
ï88 N ' ^ es * > a Y ant même bafe , puifque 
BE = ED par la conftruêtion , & 
même hauteur , puifqu’ils font en- 
tre mêmes parallèles. 

Et voilà le plan mefuré. 

Proposition VIII. 



Fif 1 y I. Si f on tire deux lignes B F , 

*37' CE parallèles aux cotés GH, AH 
d un Parallelograme par un point D 
de la diagonale IH ,* elle partagera 
le Parallelograme en quatre , dont 
deux que la diagonale ne traverfera 
pas , feront égaux. 

Je dis que le Parallelograme 
AD = DG. 
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Les Triangles HIA = HIG , 

HDB = HDE,DIC = D # IF*, *N, 
puifque la diagonale divife en ' 
deux Triangles égaux chaque Pa- 
rallelograme qu’elle coupe. 

Donc, puifque AD 6c DG joints 
à grandeurs égales , font gran- 
deurs égales AD = DG *. *ns 
iyi, Eudoxe, Soient le Trian- 
gle ABC & l'angle D ; il faut faire / 
un P ar allelogr ame égal au Triangle 
donné ABC , & qui ait un angle 
égal à î angle donné D. 

Akiste . Hé bien , i°. Par le 
fommet A du Triangle ABC , je 
tire une parallèle AE à la bafe BC. 

2 0 . Sur le milieu F de la bafe , 
j’éle ve une ligne FH , faifant avec 
la moitié FC de la bafe un angle 
CFH , égal à l’angle donné D *. « 

3 0 . De C, je meneuneparalle-* 0 ?» 
le à FH. 

Enfin du fommet A , jabaifïe. 
une ligne AF fur le milieu de la 
bafe , ôç je dis que CEHF ,eft le 
Tome IL M 
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Parallçlograme en queftion. 

i°. CEHF eft double duTrian- 

* N «gle ACF*, ayant même bafe ôc 

même hauteur , comprife entre 
mêmes parallèles > & le Trian- 
gle ABF = ACF de même hau- 
teur & de même bafe, par la con£ 

* N.tru&ion *: 

Donc CEHF eft égal au Trian- 
gle ABC. 

2 L’angle CFH = D, par la 
conftru&ion. 

Donc CEHF eft le ParaHelo- 
grame qu’il falloit faire. 

Fig. Eudoxe. Mais on vous donne* 
*3%' une ligne A y un Triangle B , un 
angle C .* il s' agit de faire fur cette 
ligne un Par aile lograme qui foit 
égal au Triangle B , & qui ait uni 
angle égal à P angle C. : 

Aristb. i°. J e fais un Paralle- 
lograme EF égal au Triangle Bl 
ayant un angle F égal à l’angle 

* N.donné C*. 

Je prolonge FG ôc DJE fai- 
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sur la Géométrie. 
fant GH = A = El jointe par 
IH. 

3 °. Je tire la diagonale IK, puis 
FK , KL h- LM jointe par MH. 

DM eft un Parallelograme par- 
tagé en plufieurs. 

Et je dis que GM eft celui que 
Ton demande. 

i°. Le Parallelograme GM = 

EF = B * , n’étant pas traverfé * K 
parla diagonale IK. 191. * 

2 0 . GM eft fait fur GH =À * * N . 

par la conftru&ion. I04 , 

3°. L’angle GLM = EGH=» 

DFG = C , par la conflru&ion. 

Donc GM eft le Pàrallelogra- 
me en queftion. 

I ÿ J • Enfin les Parallelogra- 
mes femblables font ceux qui ont 
leurs angles égaux , chacun à cha- 
cun , Ôc leurs côtés homologues > 
ou faifant mêmes angles , propor- 
tionnels. 

Cela pofé; 

Miï ' 
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Proposition IX* 

Fig. ' 194 ' La raifon de deux Parai - - 

/4°. lelogrames A, B, eft une raifon com- 
pofee de celles de la bafe à la bafe & 
de la hauteur à Ut hauteur . 

Soient c 3 d> les bafes; e y f les 

hauteurs ; c, d Ôc e.f ou ^ Ôc -j ^ 

font les raifons de la bafe à la bafe , 
ôc de la hauteur à la hauteur.' 

Multipliez les antécédens c % e % 
l’un par l’autre , ôc les conféquens 
d de même : vous avez dans 
les produits les deux re&angles A , 
* N * B *. 

Or la raifon du produit des an- 
técédens ôc du produit des con~ 
féquens de deux raifons eft une 
raifon compofée de ces deux rai- 
fons (a) ; donc la raifon de deux 
Parallelogrames eft une raifon 
compofée de celles de la bafe à la 

(a) Calcul Littéral, N. 17 ?. 



’l 
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sur la Géométrie, 
bafe, & de la hauteur à la hau- 
teur (a). 

Proposition X. 

La raifon des Paraüelogra - 
mes femb labiés ejl doublée de celles 
de la baje à la bafe , & de la bate- 
leur à la hauteur . 

Dans ces Parallelogrames , les 
hauteurs font comme lesbafes*. * N, 
. ‘ Donc la raifon de ces Paralle- 
logrames eft compofée de raifons 
égales * : donc c’eft une raifon * 
doublée (b). . 

196. De-là,i°. Les Parallelogra- 
mes femblables font comme les 
quarrés des expofans de leurs co- 
tés homologues , la raifon dou- 
blée ayant pour expofans des nom- 
bres quarrés (ç)* 

(a) Aufïi , foient a & Mes bafes.; c 8 c d les 
hauteurs ; A & B les Parallelogrames : donc 

= A , & £d=;B. Or eft la raifoa 

compofée de ~ , ~ m 

( b ) Calcul Littéral , N. 170* 

(c) Ibid* N» j 8 y. 
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ng. Par exemple , fi c. d: : e. f > que 
^°* c foit moitié de d ôc e 9 moitié de 
/ ; les expofans feront 1 . 2 : : 1 . 2 ; 
& la raifon doublée 1. ou eft 
exprimée en nombres quarrés. 

Ainfî , les Parallelogrames 
blés font comme les quarrés de 
leurs côtés homologues ou cor- 
refpondants. 

ipy. Les Triangles fem- 
blables qui font moitié de Paral- 
* N. lelogrames femblables * , font en 
raifon doublée de leurs côtés ho- 
mologues y ôc par conféquent 
comme les quarrés de ces côtés y 
les moitiés étant comme les 
touts *. 

Venons aux Re&angles. 

Les Re 51 angle s en particulier» 
Proposition I. 

ip 8 . Deux Reftangles femhlœ - 
h te s J ont entre eux comme tes quar- 
rés des expofans de leurs cotés hamor 
, fogues» 
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Ce font des Parallelogrames 
femblables*: donc ils font entr’eux * M 
comme les quarrés des expofans 16 
de leurs côtés homologues *. * 

Eudoxe. Vous allez détermi- 7 -^ 
ner le rapport de deux rectangles 
femblables A , B. 

Triste. Le quarré des anrécé- 
dens & le quarré des conféquens 
des expofans expriment ce rap- 
port *. 

Si la bafo eft moitié de la bafe ; * n; 
la hauteur, de la hauteur; les 7 -? 7 " 
expofans feront 1 . 2 : : 1. 2. je mul- 
tiplierai 1 par 1 , 2 par 2 r les pro- 
duits feront les quarrés i. 4 & je 
dirai A. B : : 1 . 4 , ou B = 4A. 

Maintenant deux rectan- 
gles font figures réciproques 
quand la longueur du premier eft 
a celle du fécond * comme la haut* 
teur d u fécond à celle du premier* 

Cela poféj 
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Proposition II. 

Fië% Deux rectangles A,B, récipro* 
ques font égaux . 

Soit a , la longueur du premier, 
b y fa hauteur ; c , la longueur du 
fécond , à fa hauteur: donc ab 
* n.— A, ôc cd = B*. 

* 8(S * Et je dis que ab — cd. 

Parl’hypothèfe^. c:\d.b : donc 
le produit des extrêmes étant égal 
au produit des moyens ( a ) , ab 
= cd. • 

S ta =4, b = 2, c== 2 , ÔC d 
= 4; le premier reétangle fera 
4x2 = 8, 6c le fécond fera 2x4 
»=8. 

Proposition III. 

• 100. Enfin , dans un Quadrila- 
tere infer it, le reâlangle fait des deux 
^‘ 2 * diagonales multipliées tune par F au- 
tre , vaut la fomme des deux rettan- 
. gles des cotés oppofés. 

(a) Calcul Littéral , N. 1 jtf. 

Je 
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Je dis que AB x CD =AC 
x BD -+- BC x AD, 

Soit AE faifant l’angle DAE 

t=BAC. 

i°. L’angle infcrit ACE = 

ABD fur même arc * , ôc l’angle * n. 
CAE = BAD formé de l’angle 11 s • 
DAE = BAC ôc de l’angle B AE 
ou FAE commun. Donc les 
Triangles ACE ôc ABD fontfem- 
blables * : donc AC, CE : : AB. * N ‘ 
BD * : donc ABxCE = ACx *zv. 
BD*, **>• 

2°. L’angle infcrit ABC =t=* ZJ ^\ 
ADE == ADC fur même arc* ôc * N. 
BAC=DAE,parlaconftru£Hon : 11 
donc les Triangles ACB , AED 
: font femblables * : donc BC. AB • 

; : ED. AD : donc ABx ED = IJ Jm 
BC x AD *. * 

Donc AB x CE -+- ED > ou IJ ** 
ABx CD = AC x BD *+- BC x 
AD. 

Referverons-nous les Quarrés 
pour le premier Entretien ? 

Tome IL N 




1 
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Eudoxe. Iis fuffifent pour en 
faire la matière. 

/ U— ■— MT1WI ■■■»■■ ■ 

J— . 1 — ■ ■ — 

VII. ENTRETIEN. 

* 

Sur les Qtiarrés en particulier. 

ioi.Eudoxe.^KT Ous me re- 

V voyez , Ari- 
fte, plutôt apparemment que vous 
ne le penfiez. 

Triste. Et c’eft encore trop 
tard. ' 

Eudoxe. Peut-être faifiez-vous 
là quelques réfléxions fur les figu- 
res quarrées. # 

Ariste. Juftement; je difois : 
J 4 j. une ligne droite AC parcourant 
perpendiculairement une ligne 
égale ÀB décrit un quarré AD. 

Car i°. Les côtés AC & BD 
font parallèles étant perpendicu- 
*n. 44* lai res fur AB * ; AB, CD font pa- 
rallèles de même, puifque leur 
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diftance eft mefurée par deux per- 
pendiculaires égales AC , BD *. *& 4 o, 
2 °. Les quatre angles A 3 B , C > 

D , font droits * : car AC 5 BD 
perpendiculaires fur AB ,1e font 
fur CD parallèle à AB *. *N. 4 d. 

3 0 . Les quatre côtés font égaux , 

AB = AC = BD } par la con-* t 
ftru&ion ; & CD = AB*,puif- 
que ce font deux perpendiculai- 
res entre mêmes parallèles. 

Donc AD eft un quatre *. * x. 

202. Ainfi, une perpendicu - IyI% 
laire multipliée par elle - même , 
ou par une ligne égale , donne un 
quarré , & la figure quarrée eft 
le produit d’une ligne multipliée . 
par elle-même. 

20$. Eudoxe. Je vois ajjez 
comment vous décririez un quarré 
Jur une ligne donnée AB. 

Arîste . i°. J’éleverois fur A la 
perpendiculaire AC = AB *. * jy ; 

2 0 . Faifant couler AC perpen-J*7. 
diculairement fur AB d’un bout a 

Ni; 
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* n. l’aurre j j’aurois le quarré AD *. 
* 01 ’ Cela fuppofé ; commençons 

' par la célébré Proportion de Py- 
tagore. ; v J 

‘.--- Proposition I. 

Fig» 

* 44 - 

Soient ABC Triangle reCtangle; 
AE , quarré de l’hypoténufe AC ; 
AI &. CF ,- quarrés des côtés AB 
& BC ; BKL partageant le quarré 
AE en deux rectangles AL , KE ; 
BD & BE, CH & AG obliques. 
Je dis que le quarré AE = AI 
CF. 

i°. Le côté API = AB côté 

* N. du même quarré *, AC=AD, 
Z7/ * & l’angle HAC = BAD , puif- 

qu’ils font faits chacun, d’un an- 
gle droit HAB ou DAC , & d’un 
angle commun BAC : donc les 
deux Triangles ACH , ABD , 
ayant deux côtés égaux à deuxcô- 




20 q.» Dans le Triangle re 61 an- 
gle le quarré de P hypotênïife eji égal 
aux quarrés des deux autres côtes. 
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flés,& les angles compris, égaux, 
font égaux *. 

Or le Triangle ACH eft moitié TJ 6 ' 
du quarré AI * : car il a même ba- * IV. 
fe AH ôc même hauteur perpen- 757 * 
diculaire AB , puifqu il eft con- 
tenu entre mêmes parallèles HA 
& IB prolongée en C. 

Le T riangle ABD eft aufll moi- 
tié du re&angle AL , ayant même 
bafe AD & même hauteur AK 
comprife entre les parallèles AD 
& LK-f- KB. 

Donc # la moitié du re&angle 
AL vaut la moitié du quarré AI :: 
donc AL = AI *. 

2 0 . Par la même raifon , le rec-[ 
tangle KE vaut le quarré CF. ( 

Donc le quarré entier AE = 

AI -+- CF. 

Eudoxe. La Propofitionfe dé- 
montre encore autrement ,. cd * 
femble.. 

Triste, Je . vous écoute à mon 
tour.. 

N iij 
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F, fc* Eudoxe. Soit le Triangle rec- 
***' tangle ABC, réduit par la per- 
pendiculaire BD en trois Trian- 

* N. gles femblables * , dont les cô- 
156 tés homologues font proportion- 

* N. ngls 

* s °‘ Je dis que AC 1 = AB 1 -H 
BO (a). 

* N. -h- AC. AB. AD *: donc AC x 
If0 - AD — AB 1 [b). 

De même — AC. BC. DC: 
donc ACxDC=BC a : 

Or ACx ADh-ACx DC 5 ou 
AC x AD 4 -DC = AC a . 

Donc AC a = AB 1 -f-BC a . 

shasTE. La Dém o nilration eft 
plus précife. Venons à l’inverfe 

t de la Propofition. 

Proposition IL 

10$. Si le quant de F un des côtés 
'146. d’un Triangle ABC ejl égal aux. 

(a) Calcul Littéral , N. 1U 

(*) Ibid. N. ■* , 



sur la Géométrie, iyt 
qvtarrès des deux autres côtés , P angle 
compris entre ces deux autres côtés 
eji droit . 

Soient BD = AB , & perpen- 
diculaire fur le point B de BC,i 
faifant l’angle droit CBD ; AC* 

= AB 2 -h BC 2 . Tirez l’hypoté* 
nufe CD. 

Je dis que l’angle ABC eft 
droit. 

CD 2 =BC 2 -hBD 2 = AB 2 *:: * n. 

Or AC 1 = BC 2 H- AB 2 ==-°4- 
BD 2 : 

Donc AC 2 = CD 2 . 

Donc AC = CD (a)\ 9 les raci- 
nes étant égales , quand les puif- 
fances le font. ! 

Donc, les deux Triangles ayant 
les côtés égaux font femblables *. * 

Donc puifque l’angle CBD eft 
droit par la conftruétion , l’angle 
correfpondant ABCFeft. 

(a) Calcul Littéral , N. 18 6 . 

• . * , 

Niiij 
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F » g . 106. Eudoxe. Si Ion vous 
J 47 * demande un quarré égal à deux 
quarrès donnés .... 

Triste. Soient AB, BC , cô- 
tés des deux quarrés donnés. 
i°. Je fais de ces côtés un an- 

* N. gle droit ABC *. 

11 5 ' 2°. Je lui tire une bafe AC ; ôc 

je dis qtffe AC 2 = AB 2 H^BC 2 . 
AC eft l’hypoténufe , & AB * 

* BC font les côtés d’un Triangle 
120. re&angîe ABE * : donc AC 2 == 

» N. AB 2 h-BC 2 *. 



20 4. 

Fig. 

I48. 



207. Eudoxe . Mais ? il faut 
un quat rè égal à trois ..... 
Ariste. Soient AD , AB , BC y 



côtés des trois. 

1 °. Ayant fait de AB , BC , un 
angle droit y je tire la bafe AC. 

2° r Ayant fait de AC , AD un 
angle droit , je mene la bafe CD. 

Et je dis que CD 2 == AD 2 -h 
* N. AB 2 BÇ 2 . 

204. CD 2 = AC 2 -H AD 2 or AC 2 

= AB 2 -+- BC X * , donc CD 2 = 
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sur la Géométrie. 153 
AD* H- AB* •+- BC* : on trouvera 
de même un quarré égal à quatre. 

Proposition III. 

x ' ’ » 

2 08. Dans un Triangle obtufan- 
gle, le quarré de la bafe , a> de ï angle 
obtins , vaut les quarrés des autres, 
côtés b } c j -plus deux fois le plan du 
côtèyCypar le prolongement ,d, de ce cô- 
té depuis le Jommet de l'angle obtus 
jujqu à la perpendiculaire y e 3 tirée de 
F angle F oppofe à ce côté c.. 

L’angle G étant droit* y les**W< 
Triangles b de , ac-{~d & e , font, 
rectangles en G *. ■ * N. 

Cela pofé ; je dis que a 2 === b * I2Qt 
2cd» 



i°. e 2 = b z — d l y puifque b* 



== d z -h e 1 * 
.0 



N, V 



2". c -+- dx c H- d === ç 2 «+* 2 cd 204 ' 

r+" d * (a), ; # 

Or a 1 — e 2 -\-c-+-dx. 

Donc a z — b 1< — - d 1 ■+■ c * -H 
2 cd-^- d *. 

(a) Calcul Littéral , N. jî. 
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Mais — d z -H d z = o (a). 

Donc a 1 = b 1 c z -+- 2 

Maintenant pour parvenir à 
une certaine Propofition qui s’of- 
fre à mon efprit , j’en fais une au- 
.. tre. 

Proposition IV. • 

10p. Si deux Triangles ont deux 
côtés égaux , chacun à chacun , &*. 
que P angle compris entre les deux 
cotés du premier foit fupplement de 
P angle compris entre les deux côtés 
du fécond , les deux Triangles font 
égaux. 

Si AB = DC, & BE= DF ; 
que l’angle CDF foit fupplement 
de l’angle ABE y ou que l’angle 
CDF avec ABE fade la valeur de 
deux droits ; je dis que le Trian- . 
gle AEB = DFC. 

Soit AB prolongée en G ; BG 
= DC = AB, HI , parallèle à 
AG. 

(a) Calcul Littéral , N. 4. 
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sur la Géométrie, i;? 
i®. L’angle EBG eft fupplement 
de ABE * par la confîruêtion , 
comme l’angle FDC l’eftparl’hy- 
pothèfe : donc l’angle EBG — 
FDC. 

z°. BG = DC par la conftruc- 
tion,& BE=FD,par l’hypothèfe. 

Donc le Triangle BEG = 
*DFC * , puifquc deux Triangles 
font égaux dès qu’ils ont un angle I3 *' 
égal y & les côtés qui le compren- 
nent y égaux. 

Or le Triangle AEB —BEG 
fur bafe égale & entre mêmes pa- 
rallèles *. 

Donc le Triangle AEB = 
DFC. 






* AF. 

288 . 



Cela fuppofé; 

Proposition V. 

210. Si l'on fait trois quarrés AG, Fig. 
BH, Bl fur les trois côtés d’un 1 3 J * 
Triangle ABC* & quon joigne les 
côtés oppofés à ceux de ce Triangle ; 
il Je forme trois Triangles y égaux >. 
chacun , au Triangle * 
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Je dis d’abord que le Triangle 

* BBE = BAC. 

i°. Les deux côtés BD, BE, 
font égaux aux deux côtés BA, 
BC , par la conftru&ion. 

2 °. Les quatre angles dont le 
* cercle B eft mefure , valent qua- 
*N.$ 4 . tre droits * ; & les deux angles 

* ABD , CBE font deux droits *. • 
Z71 ‘ Ainft les deux angles DBE 

ABC valent deux droits : donc 
Tangle ABC eft fupplement de, 
DBE compris entre deux côtés 
égaux : 

Donc le Triangle BDE = 

* BAC*. 

2 °' 9 ' Par la même raifon , les deux 

autres Triangles AIE , GCH , 
font égaux , chacun , au Triangle 
ABC. 

I*. 211. De-là , fi fur les quatre* 

XS 2 . côtés d’un trapeze AC, on fait 
quatre quarrés , & qu’on les joi- 
gne ; il fe forme quatre Triangles, 
qui , pris enfemble , valent le dou- 
ble du trapeze. ' 
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Car i°. Le Triangle ECF = 
BDC, & le Triangle HAG = 

BD A * : donc les deux Triangles * 
ECF, HAG valent le Trapeze. 2I0 ' 

2 °. Par la même raifon , les 
deux autres Triangles IBK , 
LDM , ont la même valeur. 

Donc ü fur les quatre côtés , 

&c. 

Proposition VL 

212 . Les quatre s font en raifon 
doublée de leurs cotés , ou comme les 
quarrés des expojans de leurs cotés . 

, Eudoxe. Ce font reôtangles 
femblables , puifquils ont tous 
leurs angles droits , & leurs cô- 
tés proportionnels : donc, &c.* * tfi 
Mais la diagonale du quarré.... T ? 8 é 

Proposition VIL 

21 Triste. 
du quarré DE efi 
fon coté BD (a). 

( 4 ) Calcul Littéral , N. S> 6, 



La diagonale BC Fig 
incommenfurable à i$2 a 
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Si BC ôc BD étoient commen- 
furables , ou s’ils avaient une 
commune mefure, la raifon de 
BC à BD feroit une raifon de 
nombre à nombre (a), puifqu’une 
partie de BC y prife un certain 
nombre de fois , mefureroit exac- 
tement BC & BD , comme l’uni- 
té mefure deux nombres : 

Or la raifon de BC à BD n’eft 
pas une raifon de nombre à nom- 
bre : fl elle l’étoit , toute raifon 
doublée de cette raifon auroit 
pour expofans des nombres quar- 
rés {b) ; ce qui n’eft pas : car la 
raifon du quarré de BC au quar- 
ré de BD eft doublée de celle de 
. * N *BC à BD * 9 les quarrés étant en 
■ * raifon doublée de leurs côtés : or 
la raifon des quarrés de BC & de 
BD n’a pas pour expofans des 
* nombres quarrés : carie côté BD 
= D'G * : donc le quarré de BC , 

(a) Calcul Littéral , N. 18?. 

\v) Ibid. N. 




sur la Géométrie. 1J9 
qui vaut les deux quarrés égaux - , 
de BD ôc de DC * , eft double t n; 
du quarré de BD. Ainfi , les ex- 50 . & * 
pofans de la raifon des quarrés de ■ 

3 BC & de BD font 2,1. 

Mais 2,1, ne font pas nom- 
bres quarrés : 1 l’eft; 2 ne Tell 
pas (a) : point de nombre qui mul- 
tiplié par lui-même donne 2. 

Donc la raifon de BC à BD 
n’eft pas de nombre à nombre : 
donc BC Ôc BD font incommen- 
furables. - , 

Cependant le quarré delà dia- 
gonale BC ôc le quarré du côté 
BD font commenfurables , puif- ! 
que ces quarrés font comme nom- 
bre à nombre , ou comme 2 à 1 Ÿ . * n. 

De-là , la diagonale Ôc le côté 50 ** 
du quarré font incommenfurables [ 

- en eux-mêmes , ôc commenfura- 
bles en puiffances. 

(a) Calcul numérique , N. 24. 
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Proposition VI-II. 

* 

p, g, 214, Chaque point de la diago- 
//4- nale AC d'un quarre BD eft égale-* 

* ment éloigné des deux cotés AB , 
AD , de l angle B AD d'où elle part . 

Je dis que la diftance EG== 

EF. 

i°. Le Triangle ifoceleÀCB 
N ‘= ACD * : donc l’angle EÀG 

JT.20. t-* a rn x 

* N # i= EAF *. 

127. 2°. EG , EF, mefures des di- 

stances dû point E, étant perpen- 
*iV.j4-dicuIaires * , l’angle AGE =^= 
*N.^/.ÀFE droit *. 

3 0 . Le côté AE=EA com- 
mun. 

Donc les deux Triangles 
ijf N ‘ AEG , AEF , font égaux * : donc 
ils ont leurs côtés proportion- 

* N - nels* : ainfi, EG. EF : : EA. AE: 
ts °- or E A = AE : donc EG = EF. 



Prop: 
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Proposition IX. 

21/. Un F ar aile lograme fait fur Fig;, 
la diagonale d'un quarté a dr ayant 1 ' 
«« commun avec le quarré ,, ejl 
un. quarré . 

Je dis que le Parallelograme 
FG fait de la forte eft un quarré. 

i°. Dans un Parallelograme , 
les- côtés oppofés font égaux ôc 
parallèles * ; donc AG = EF, Ôc 

af=eg., ***. 

2°. Puifque EG eft parallèle à 
AF perpendiculaire fur AG 
Pangle EGA = GAF = FEG 
oppofé * ; & par la même raifon , 
l’angle AFE = EGA. 180 - 

Donc les quatre angles font: 
droits 5l étant tous égaux , ôc l’an- 
gle GAF, droit. 

3°..Comme les Triangles ACB ,, 

ÂCD font: ifoceles * ,, 1-anglè; 

EAG = EAF d'ailleurs l!angle 720i ' 
dwÿt AGE = AFE ,, ôc le côté 
AE ou.EA eft commun.:: ainlules* 
TomelE, Q; 
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deux Triangles AEG, AEF font 
N - égaux & femblables * : donc AG* 
* N AF : : AE. EA*: or AE = EA : 
zso, donc AG = AF = EG=EF. 

Donc & les angles & les cô- 
tés font égaux : donc FG eft ua 
quarré. 

Proposition X.. 

Fig. 216. Le quarré courte ligne dot * - 
ZSS. U e € jl quadruple. 

je dis que AD, quarré de AB „ 
double de AC , eft quadruple de 
AG , quarré de AC , ou que AD 
= 4AG. * 

i°. CI & HF font deux quar- 
* M rés fur la diagonale BE 

2 0 . Le quarré CI = AG, puifc 
que le côté BC = AC , par Phy- 
pothèfe. 

3°. Le quarré AG= HF , le 
eôré GH étant commun* 

Enfin, GD= AG; car la dia- 
gonale BE fait les Parallelogra- 
mes quelle ne coupe pas,. égaux \ 



sur tA Géométrie. r6 3 
Donc AD = 4 AG. 

217 . Eudoxe *. En un mot , 
foit AC = ix 9 & AB — 2X : 

2x x 2x = 4x z (a) j ixxix = 

IX 2 : or ix 2 : : 4. j. 

Mais s’il faut infcrire le quarrê 
dans un cercle ..... 

Ariste . Ayant tiré par le cen- Fig; 

tre E deux diamètres perpendicu- 
laires l’un fur l’autre, je menepar 
leurs extrémités A , C , B , D , des ' 
lignes droites ; 8c la figure ACBD 
eftle quarré infcrir. 

Car 1 Chaque point de la pe«- . 
pendiculaire CD qui pafle par le 
centre E , étant également éloi- 
gné des extrémités oppofées A ,, 

B du diamètre quelle coupe *, 
les quatre côtés AC , CB y BD 9 
DA font égaux. 

2°. Tous les angles de la figure 
ACBD font droits , puifqu ils font 
appuyés chacun fur la demi -eir- * N 
conférence *. ' u ” 

(a) Calcul Littéral ,, N.. 30.. 

Oijj 
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Donc AC BD eft. le quarré ijnC^ 

* N. çrit ^ 

*7 J- 21 8 . De -là , pour circonfcrire: 

Fi g- un cercle au quarré ACBD : 

IS 6 ' i °. Tirez deux diagonales AB* 
CD elles fe couperont perpen-^ 
diculairemcnt par le milieu : eau 
les deux extrémités A * B étant: 
également éloignées des deux: 
points oppofés C*D , les lignes. 
AB y CD. feront perpendiçulai- 
res * $c ..par conféquent le point: 
de fection E égale ment, diftant des. 
*N.jo points A, B , Cj D *.. 

2°. Prenant pour rayon la moi- 
tié EB d’une diagonale , décri vez< 
qn cercle : paflTaqt par un angle * 
il paflera par les quatre ; & ce: 

* N-fjera.. le cercle circonfcrit*.. 

27J p ig ' 2 iy. Eudoxe.. Mais s 1 il faut 
2 j?. inferire un cercle dans le : quarré. 

EFGH... . ... 

Triste,. Un cercle appuyé; fur; 
le milieu de chacun des çôté& 
d’Un quarré ,, eft, infçrjt 




SU R £ A G E O M É T R I; È. t&f 
Cela pofé y ,i°. Ayant coupé 
par. l.e milieu, chacun des côtés, 
du quarré , je tire de deux points, 
defedtion I L, aux. deux oppofés 
K , M, deux perpendiculaires IK y , 

LM qui fe coupent en un point; 

N > ôc qui font parallèles aux cô- 

t4c * 

tes ... . * Nat 

m De ce point, prenant pour 
rayon, la moitié NK d’une des* 
perpendiculaires je décris un* 
cercle LIMKi & c’eft le cercler 



infcrir., 

Car i°. Les moitiés FL LE,, 

EK, &c. des quatre côtés égaux, 
font égales : 2°. Les perpendicu- 
laires entre parallèles fontégales*. *n. 401 

; AinfiNI===MG;NM==KH; , 
NK = MH ; NL = KE ; & gt- . 
çonféquent,. NI~,NM«NK. 
5=nl. . \ - ’■ 

Donc le cercle paflant par les, 
extrémités I , M K , L , eft ap- , 
puyé fur le milieu: des quatre cô--;; 
tés : donc ceftJej cercle qulih falr- 
lftitinfcrire». 



Digitized 



1 66 VII. Entretien 
ng. 220 . Eudoxe* Maintenant ; 
c'efl an quatre quil faut circonfcrire 
au cercle IMKL. 

Ariste. Par les extrémités I * 
M, K, L de deux diamètres per- 
pendiculaires l’un fur l’autre , je 
tire quatre Tangentes FG , GH T 
HE , EF, & c’eft le quarré. 

Je dis donc que FH eft un 
quarré circonfcrit. 

i°. FE & GH perpendiculai- 
res fur LM font parallèles , & par 
la même raifon, FG ôc EH le 
fiV.44. font *. 

2 0 . FE = IK = GH entre mê- 
*n.4o. mes parallèles * ; par la même rai» 
fon FG == LM==EH. 

Or IK=LM, diamètre dut 
ïN.18. n0ne cercle 

Donc le côté FE = GH = 
FG = EH. 

3°. Puifque les quatre côtés 
font perpendiculaires , les quatre- 
angles F , G , H , E font droits*. 
Donc FH eft un quarté- 



sur la Géométrie. 

Enfin , ce quarré touche le cer- 
cle , puifqu’il eft formé de quatre 
Tangentes ; il le touche , dis-je 
par le milieu de fes côtés : car les 
rayons de même cercle font 
égaux * ôc les perpendiculaires *n.i8. 
entre mêmes parallèles font éga- 
las *• 

Ainfi FL = IN = NK = LE ; 
par la même raifon EK=KH^ 
ôcc. Et fi vous le voulez y Eu- 
doxe nous ferons une autre fois-, 
une forte de mélange des re&aa- 
gles ôc des quarrés. 

Eudoxe, Dès demain*. 
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VIII. ENTRETIEN. 

Sur les Retf angles & les Qu an es 
comparés enfernble, 

Triste , T T Ous en ferez quitte, - 
V Eudoxe , pour quel- 
ques Propolltions , mais qui de- 
mandent de l’attention.. 

Eudoxe. L’attention me cour- 
te; peu quand il s’agir d’apperce- 
voir des vérités que l’on ne fçau- 
roit vous; difputer.. 

Ariste . Commençons:; 

Proposition I. 

22 ï. Si P on coupe une ligne droi~- • 
te AB par le milieu C’, & quon y- 
ajoute une ligne droite BD y enJorte 
que les deux fajfent une ligne droite • 
AD; le reftangle AI fait dé la tou ~ 
te AD & de P ajoutée BD , avec ■ 
le. quarrè. de. laimoitié -CB de la pre- 
miers 
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sur la Géométrie, i 69 
'tniere ATS coupée par le milieu C , * 
vaut le cj narré fait de f ajoutée BD 
& de la moitié CB de la première 

AB, 

Soient BG parallèle à DE ; IK 
-H KL parallèle à DC-t-CA ; DF 
diagonale du quarré CE coupant 
les parallèles en H: doncBI Ôt 
KG 3 parallelogrames fur la dia- 
gonale , font- deux quarrés*;, ôc * AT * 
KG eft quarré de KH ou de CB 21 
?=KH comprife entre mêmes pa- 
rallèles. Enfin HE & CH font 
égaux n étant pas coupé par la dia- * N - 
gonale * ; ôc CH = AK de même 
bafe ôc de même hauteur par la * n. 
conftruêtion * : donc HE=AK. 186 ’• 

Cela poféj. je dis que Al -H 
KG=CJE. 

AI -f- KG = CI - 4 - KG -+- HE , 
ou AK = HE : or CI -+- KG 

ijp pp . : . 

Donc AI H- KG = CE. 

Proposition IL . * n 

2 2 2. Si Ion coupe une ligne BC is?. 

Tome IL R 
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egalement en D , & inégalement ert 
E ; le reB angle fait des parties in- 
égales BE , EC , avec le quarré de 
la partie DE du milieu , vaut le 
quarré DG de la moitié DC de la 
ligne BC. 

Soient HM H- MI parallèle à 
BD-+-DC ; NE parallèle à LD ; 
LC diagonale. 

i°. MN, El font deux quar- 

^ ^ ... 

21 u 2°. MN quarré de MF = DE , 

l’eft de DE. 

3°. BF eftle re&angle de BE 
par EC = CI= EF. • 

Cela pofé ; je dis que BF -+• 
MN==DG. 

i°. BM = DI , ayant même 
* N. bafe & même hauteur *. 

13 f 2°. DF=FG*, puifque la dia- 

J9I ’ gonale ne les traverfe pas. 

Donc BM-+-DF y ou BF = 
DI-+-FG: 

DoncBF-hMN = Dl 4 -FG 
4 -MN. 
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SURLaGÉoMÉTRIÈ. 1 7 i 

Or DI -f-FG-h MNt=DG: 

Donc BF h- MN = DG. 

22 j. De-la , fi Ion divife une 
ligne BC en parties égales, 6c en 
parties inégales, le reétangle des 
parties inégalés BE , EC vaut le 
quatre de la moitié de la ligne 
divifee , moins le quarré du feg- 
nient du milieu. 

Proposition III. 

1 Si l on divife une ligne en 
deux , le quarrè de la toute vaut les 
deux quarres des deux parties 3 plus 
deux fois le re 61 angle d’une partie 
par 6 autre, 

Divifons BC en deux au point 
D. r *6o. 

Je dis queBC z = BD 2 -+-DO 
H- 2 BD x DC. 

Soit BD ±=r ; &c DC^xi 
donc BC==r-hA: ; doncBO=: 
r 2 H- x z ? ou 

2 rx ( a ). 

(a) Calcul Littéral, N. 37. 
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i 72 VIII. Entretien 

Mais r 2 — BD 2 , x 1 = DC 2 ; 
2 .rx — 2 BD x DC : donc BC 2 
=BD 2 -+-DC 2 -+-2BD xDC. 

Proposition IV. 

22^. Enfin ,ft P on divife une li- 
gne en trois , le quarrê de la toute 
vaut les trois quarrés des parties 9 
■plus deux fois le reCt angle de la pre- 
mière par la fécondé ; plus deux fois 
le reCtangle de lapremiere par la trot - 
feme ; plus deux fois le reCi angle de 
la fécond par (a troifieme. 

Ti g, Divifons BC en trois aux points 
ici. D , E. 

Je dis que BC 2 —BD 2 -t- DE 2 

EC 2 H- 2 BD x DE-+- 2 BD x 
EC -+- 2 DE x EC. 

Soit BD = r 
DE — x 
EC —y. 

- Donc BC = r4-* -\-y : donc 
BC 2 = r x — H jy x r —1— x -h y. 

Voyons quel eft ce produit . 
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{ r 1 -hrx -hry ) 

r-hx-i-yxr-hx-hy=z=: rx-hx z -hxy> =r 2 

/ ry-hxy -+-y 2 3 

-f-tf î H-jy 2 H-îvtf+îry-hi.tfy *. *N.28, 

Et r 2 =BD 2 , j/ 1 

= EC 2 , 2r*=2BDxDE, 2ry 
2BD X EG , 2XV = 2DE X 
EC. 

Donc BC 2 = BD 2 4- DE 2 -+- 
EC 2 4- 2BD x DE 4- 2BD x EC 
4-2DEXEC. 

Eudoxe. Voyons votre opéra- 
tion .... elle cft jufte. 

sîriste. Les Poligones feront la 
matière d’un plus long entretien. 

Eudoxe. Ils me dédomma- 
geront. 



IX. ENTRETIEN. 

Sur les Poligones . 

Eu doxe. T L eft queftion , ce 
X me femble , de Po- 
ligones. 

Pii; 
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Triste. Oui. 

Eudoxe. Le terme dePoligo- 
ne eft un peu équivoque; il pour- 
roit convenir au Triangle , au 
Quadrilatère , dont nous avons 
parlé. 

2 2(5*. Ariste . Il eft vrai: mais 
) efixe la lignification du terme en 
difanr que j’entens par/ Poligone 
une figure plane de plus de qua- 
tre côtés. 

227. La figure plane a-t-elle 
$ côtés? C’eft Pentagone; 6 ? Exa- 
gone ; 7 ? Eptagone ; 8 ? O&ogo- 
ne;p ? Ennéagone ; 10? Décago- 
ne; 1 1 ? Ondécagone ; 12 ? Dodé- 
cagone; 1 000 ? Chiliogone , &c.. - 

22 8. Et le Poligone eft régu- 
lier , fi tous fes côtés aulïi-bien 
que fes angles , font égaux. 

2 lÿ. Le Poligone régulier eft 
infcrit dans un cercle lorfque tous 
les angles font dans la circonfé- 
rence ; ôc circonfcrit , quand tous 
les côtés la touchent. 



1 
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sur la Géométrie. 175 

2)0. Angle du Poligone ins- 
crit , ou circonfcrit , eft un angle 
formé par deux de fes côtés. 

2)1. Périmètre eft le circuit de 
la figure. 

2) 2 . Apothème 3 ou rayon drpit F, £* 
AB eft la perpendiculaire AB 1 2% 
comprife entre le milieu B du cô- 
té DE d’un Poligone infcrit, ôc 
le centre A du cercle. 

L’aire ou la furface d’un Poli' 
gone eft l’efpace terminé par fes 
côtés» 

1) ). Enfin deux Poligones 
font femblables quand leurs angles 
font égaux chacun à chacun , ôc 
les côtés , qui comprennent ces 
angles , proportionnels. 

Eudoxe. Je prévois bien des 
Problèmes. 

Triste. Quelques Propofitions 
nous aideront à les réfoudre. 

Proposition I. 

2) 4. Le Poligone peut Je réduire 

P iiij 
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i7 6 IX. Entretien. 
en autan ?■ de Triangles qu'il a de cotés. 
Du point A pris à volonté dans 
le pentagone X , tirez cinq lignes 
droites aux cinq angles B, C, D , 
E , F , faits par les cinq côtés : 
voilà le Pentagone réduit en cinq 
Triangles. Six lignes tirées de mê- 
me réduiroient l’Exagone en fix 
Triangles, Ôcc. 

Proposition IL 

1g g. Les angles du Poligone > 
pris enfemble , valent autant de fois 
jôj. ü deux angles droits , quil a de côtés y 
moins quatre angles droits . 

Soit le Poligone X : 

Les Triangles dans lefquels il 
fe réduit , valent, pris enfemble, 
autant de fois deux droits qu’il a 
de côtés , puifque ces Triangles 
% font auiïi nombreux que les côtés 
2J4- ‘du Poligone*, & que chaque 
* a 7 . Triangle vaut deux droits *. 

I12 ‘ Orles angles du Poligone , pris 
enfemble, valent ceux de tous ces 
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Triangles , hors leurs angles au 
centre A , qui valent quatre 
droits * , ayant pris enfemble, le * 
cercle S pour mefure. 

De-là, fi dans un Poligone, Fig , 
on tire des lignes d’angle à angle , l6 4' 
on le divife en aurant dê^Trian- 
gles qu’il a de cotés , moins deux. 

Les lignes AB , AD , DC ré- 
duifent l’Exagone ACEDBF en 
quatre Triangles. 

Proposition III. 

1^6 . Un cercle qui pajje par ttn rig> 
des fomnets d'un Poligone régulier , ***• 
paJJ'e par les autres Jcmmets, 

Soit le Poligone régulier X; 
je dis que le cercle qui pafïe par 
A , palïe par B , par C , ôcc. 

i°. Tirez les perpendiculaires 
DE , FE , fur le milieu D, eu F 
des côtés AB , BC : les angles 
ADE , BDE , étant droits, &c 
compris entre côtés égaux , les 
Triangles AED , DEB font 
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178 IX. Entretien 

* n. égaux * , donc BE — AE. 

136. Donc le cercle décrit du centre 
*N.i7. E par A paffera par B *. 

2°. Par la même raifon , il paf- 
fera par C , &c. 

Ainfi, tout Poligone régulier 
peut s’inferire dans un cercle. 

Proposition IV. 

Fig. ijj. Le coté AB d’un Exagone 
régulier inferit ejl une corde de 60 
dégrés . 

Ce côté foutient la fixième par- 
tie du cercle , ou un arc de 60 dé- 
grés a fixième partie de 360 y va- 
leur du cercle * : donc c’eft une 

. corde de 60 dégrés. 

^ , • 

Proposition V. 

Fig. Le rayon AC du cercle efl 

J ta. e 'g a i aii c foé\ B de l Exagone inferit . 

i°. Les angles BAC , ABC 

< oppofés aux côtés ou rayons égaux 

* n, AC , BC font égaux *. 

fli% 2°. L'angle au centre C eft de 



( 
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6 o degrés , comme Tare AB qui 
en eft la mefure *. 

Donc les 2 angles BAC, ABC 
valant enfemble 120 degrés , font 
auffi de 60 dégrés chacun , puis- 
qu’ils font égaux. 

Donc le Triangle eft équilaté- 
ral *;& par conséquent AC— AB. * 
Eudoxe. Mais il s’agit I2 * m 
enfin d’inScrire desPoligones au 
cercle* 

Problème I. 

2 $$Jnfcrire un Exagone régulier . ng* 

Ariste . i°. Avec une ouver- 1 ^ 7 * 
ture de compas égale au rayon 
AC , je diviSe le cercle en 6 arcs 
AB, BE, EF, FG,GH,HA. 

2 0 . Je tire autant de cordes. 

Et c’eft l’Exagone inScrit , puiG 
que chacune des Six cordes eft 
côté de 60 dégrés *. * 

De-là , joignez deux côtés FG , 127 ' 
GH par une ligne droite FH : * 
c eft un Triangle iSocele inScrit 
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180 IX. Entretien 
Joignez tous les cotés deux a 
deux : c’eftun Triangle équilaté- 
ral BFH. 

Problème II. 

F!g 140.. Eudoxe. Infcrire un Do- 
its. décagone. 

Ahiste. i°. Du centre D, je tire 
une perpendiculaire DE, qui cou- 
pant par le milieu la corde ou le 
côté FG de l’Exagone infcrit z , 
coupe l’arc FEG en deux arcs 
*JS/.ss. égaux , ou de 30 dégrés *. 

2 0 . Je mene la corde FE de 30 
dégrés ; & c’eft le côté du Dodé- 
cagone , puifque 12 côtés de la 
forte foutiennent le cercle entier. 

Divifez de même le côté du 
Quarré infcrit : vous aurez de mê- 
me le côté de l’Oôlogone. 

De-là , divifant un arc parla 
moitié , ou le doublant, on a di- 
vers Poligones infcrits. 
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Problème III.- 



241. Eudoxe . Infcrire un Dé- 
cagone, 

Ariste. La médiane du rayon 
coupé en moyenne & extrême 
raifon , étant corde de 3 6 dé- 
grés * eft le côté du Décagone : * N • 
car 5 6 x 10 = 360. 

Cela pofé : ayant divifé le rayon 
en moyenne & extrême raifon*, * N, 
je prens la médiane , ou la plus 7 ^* ' 
grande partie ; ôc c’eft le côté du 
Décagone. 



Problème IV. 

242. Eudoxe, Infcrire un Pen- 
tagone. 

Ariste. Je double Parc du Dé- 
cagone ; & la corde de Parc dou- 
ble foutenant un arc de 72 dé- 
grés * , c’eft le côté du Pentago- 
ne , puifque y x 72 =3 60. 






241. 
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Problème V. 

F,r. Eudoxe » In fer ire un 

i 6 ÿ. Quindècagone , ou Poligone régulier 
de i $ côtés. 

Ariste . i°. J’infcris un Trian* 
» N. gle équilatéral ABC *. Les arcs 
2 J 9 - AB, BC, CA font égaux , puis- 
qu’ils font foutenus par cordes 
*NS7. ^g a ^s *ï donc l’arc AB , troifiè- 
me partie du cercle , contient 
cinq parties du cercle di vifé en i y. 

2°. J’infcris au même cercle un 
Pentagone régulier AEFGHA, 
ayant un angle en A ; les cinq 
arcs AE, EF, FG , GH, HA , 
foutenus par cordes égales font 
égaux * : donc AE , cinquième 
partie du cercle diyifé en 1 5 , en 
contient 3. 

3°. Puifque AB en contient y,' 
& AE 3 ; EB , refte de l’arc AB , 
en contient 2. 

Donc fi l’on divife l’arc EB pat 
le milieu I, l’arc El fera la quinziè- 



Di; 
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sur la Géométrie. iS$ 
me partie du cercle : done 4 a cor- 
de El fera côté du Quindécago- 
ne ; & portée i j fois fur le cer- 
cle, elle donnera le Poligone en- 
tier. 

Delà, le côté BF du Poligone 
de i j côtés eft une corde com- 
prife entre la bafe BC du Trian- 
gle équilatéral , & la bafe FG du 
Pentagone infcrit au même cer- 
cle : car , puifque les cordes El, 

IB , BF font trois côtés , & que 
El & IB ‘en font deux , il faut que 
BF en foit un. 

Problème VI. 

2 ^. Eudoxe, Circonfcrire au ^ 
cercle un Poligone régulier . 170, 

Triste, i°. J’infcris un Poligo- 
ne régulier ABCDEA femblable 
à celui que je veux circonfcrire. 

■ . 2 0 . Je mene des Tangentes par 
les fommets A, B , C , D , E ; Ôc 
c’eft le Poligone circonfcrit. 

Car tirez les perpendiculaires 
GH , GI , &c. fur les côtés AE , 
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ED, &c. du Poligone infcrit; ôc 
les perpendiculaires GA, GE, 
fur les côtés LH, HI du Poligo- 
' ne extérieur ; ces perpendiculai- 
; res couperont les côtés ôt les arcs 
H N.<5\r.par le milieu *. 
à' s*' i°. Les angles AGH , HGE , 

EGI, font égaux, ayant des Si- 
*N.y 3. nus & des arcs égaux *. 

2 0 . Les angles H AG , HEG, 
IEG, font égaux aufîi, étant droits 
ou formés par des Tangentes fur 
des rayons.. ; * 

Donc les Triangles GAH , 
GHEj.GEI, qui ont deux an- 
gles égaux fur. côtés ou rayons 
* N. égaux GA, GE , font égaux *. 
jr - ?7 * - Donc AH = HE = El. Donc 
les moitiés des côtés du Poligo- 
ne circonfcrit font égales: donc 
c’eft un Poligone régulier cir- 
confcrit. 

Problème VIL 

' . * * . I 4 * * 

2^/. EuDOXE..Girconfcrire un 

cercle 
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sur la Géométrie. i8f 
cercle à un Poligone régulier. 

juriste. i°. Je divife deux des 
côtés BC, CD par le milieu E, 
F , & tire les perpendiculaires 
EG , FG , qui me donnent le 
centre G *. 

2°. Du centre GJntervalie GC> 
je décris un cercle qui paffera 
par B , C, D, ôcc. fommets du 
Poligone. 

Car i°. Les côtés CE, CF, 
des Triangles EGC , FGC, font 
égaux, parla conftruêlion; le cô- 
té CG eft commun , & l’angle E 
= F puifqu’ils font, tous les deux,, 
droits, par la conftruôtion : donc 
le Triangle EGQ= FGC : donc 
la perpendiculaire EG==FG. 

2°. Les éloignemens du per- 
pendicule EB, EC , FD , ôcc. 
font égaux de même , par la ccn- 
ftruôtion ; ainfi , les obliques GC, 
GB , GD } ôcc. font égales 

Donc le cercle qui paffe par C , 
palfe aulTi par B, D , &c. 

Tome IL Q 
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De-là , coupant les côtés d’un 
Poligone régulier par le milieu ,, 
& prénant pour rayon une ligne 
tirée du centre à l’angle de la fi- 
gure , on circonfcrira le cercle. 

Problème VIII., 

Fi g 246, Eudoxe . Infcrire un cer - 
172. cle dans un Poligone régulier, 

-Triste. i°. J edivife perpendi- 
culairement les côtés BC CD x 
&c. par le milieu E , F ; ôc j’ai le 
*'N. 48 r centre G *. 

2 0 . Du centre G , intervalle: 
GE, je décris un cercle; ôc je 
dis que c’eft le cercle infcrit , ou ; 
appuyé fur tous les côtés du Poli- 
gone , par exemple, fur F , com- 
me fur E.. 

QF == GE , les apothèmes d’un ; 
Poligone régulier étant égaux y 
puifque fes côtés qui font cordes, 
d’un cercle circonfcrit , font éga- 
lemçnt éloignés du centre*: donc 
le cercle partant par E parte par F... 
D'ailleurs > foie, tirée CG * or* 
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aura dans les Triangles EGC ,, 

FGC le côté CE=CF par la con- 
ftru£tion ; le côté CG commun , 

& l’angle E = F puifquils font 
tous les deux droits par la conftruc- 
tion : donc GF=GE: donc le cer- 
cle qui touche en E , touche en F. 

Eudoxe . Mais enfin y quelle 
eft la valeur de l’aire ou de la fur- 
face d’un Poligone régulier inf- 
crit ou circonfcrit ? 

Triste . Une Propofition va: , 
nous dire ce qui en eft. 

Proposition VI. 

24:7. L’aire , x , d'un Poligone ré- Ffg$, 

f ulier vaut un Triangle, qui a pour 17 
aje le circuit , & pour hauteur Ï A- 
pothéme BD du Poligone . 

Soient \P m .x réduite en Trian- 
gles* de même bafe & de même * 
hauteur, puifque par la conftruc-^** 
tion le côté AC === CE = EF = 

FG == GH = HA , & que l’apo- 
théme. BI— BDj &c..* les cordes 
égales AC ,> CE * &c. étant égale- 

QU 
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i 

ment éloignées du centre B ; 



La bafe KL = AC-hCE-+- EF , 
&c* 3°. La hauteur KM = BD* 
Je dis que x — z* 

La furface x vaut tous les T rian- 
gles dans lefquels on la réduite ; 
Ôc ces Triangles, pris enfemble, 
valent z qui a bafe égale ôc éga- 
* N. le hauteur ** 

X3S • Donc .v = z. 



Fig. 248* De-là , i°. La furface 
27J* d’un Poligone régulier vaut la 
moitié du rectangle KP qui a pour- 
bafe le circuit 6 c pour hauteur l’a- 
pothéme du Poligone j puifqu’el- 
* N. le vaut un Triangle z * , qui eft la 
moitié de ce reétangle 
x87-, 2 0 . La même furface vaut 

unredangle OK, qui. a pour bafe- 
la moitié KN du circuit = KL 
pour hauteur l’apothéme KM : 
car elle vaut le Triangle z ,, qui 
étant moitié du redangle KP^vaut: 
le re&angleOK , moitié de KF. 
Enfin y après avoir parlé des. 
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Poligones en général & en parti- 
culier ; voulez - vous , Eudoxe 
que nous les comparions pour 
nous rappellerles propriétés fi uti- 
les des Poligones femblables; ou 
bien , irons-nous prendre l’air 6e 
. voir éclore les Tulipes , les (EiL- 
lets , les Rofes ï * 

Eudoxe. Les fleurs réveille- 
ront des idées moins claires,, 
mais un peu plus gayes. 



X. ENTRETIEN. 

Sur les Poligones femblables. 

Eudoxe. T Es fleurs, A rifle,. 

J j ne m’ont pas fait 

oublier les Poligones; ôt des idées 
gayes , mais obfcures, n’ont point 
effacé des idées feches , mais; , 
claires , que je préféré aux autres*. 

Aelste. Cela m’engage à con- 
tinuer de m’expliquer en Propoft- 
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ipo X* Entretien; 
tîons fui vies , pour m’expliquer 
plus nettement* 

Proposition I. 

2 $ O. Deux Poligones réguliers 
t74^' de même nom font femblables. 

Soient deux Pentagones régu- 
liers R , S. 

De même nom, ou Pentago- 
nes , ils ont même nombre d’an- 

* n. gles ôc de côtés * ; réguliers , ils 
227t ont , les angles égaux , chacun , 

* n. ôc les côtés *.. 

Et je dis que R ôc S font fem- 
blables. 

i°. Les angles de R font égaux 
à ceux de S : car les angles égaux 
de R font aufli nombreux que les 
angles égaux de S ; & le nombre 
des côtés étant égal, les angles de 
part & d’autre valent même nom- 

* N ' bre de droits*. 

*/£ 2°, Les côtés dé R fonrpropor- 

tionnels aux côtés de S , puifque 
côtés égaux entre eux , ont même 
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sur la Géométrie, tp * 
raifon à côtés égaux, entre eux. 

Donc R ôc S font femblables.. 

D’ailleurs , les arcs foutenus,; 
par les côtés égaux de R font 
femblables aux arcs égaux corres- 
pondants de S 

Cela pofé ; je dis que l’angle 
ABC == DEF, ôc que le côté AB. 
DEmBC.EF. 

i°. L’angle ABC Ôc l’angle 
DEF font infcrits Ôc appuyés fur 
arcs femblables AGHC, DIKF : 
donc l’angle ABC = DEF*. * w., 

2 °. Le côté AB= BC , & le 
côté DE = EF: donc AB. BC 
: : DE. EF : donc AB. DE : : BC.. 

'EF (a).. 

Proposition IL 
2 $1. Les circuits ou -périmètres de 
deux Poligones femblables réguliers y I7 *’ 
ou non y font entre eux comme le côté- 
de F un au côté homologue m fem ■»- 
blable de F autre, 

i - 

i,°i Soient; deux Poligones fémr 
(j0, Calcul, Numérique», N. M4*. 
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blables réguliers > deux Pentago- 
nés , dont le périmètre du prémier 
foit R, & celui du fécond, S ; deux 
côtés homologues, ou femblables 
DE,AB:je dis queR.S : : DE.AB. 

Les touts font comme les par- 
ties femblables ( a ) : donc R. S 
: : DE. AB. 

Audi , R= 5 DE , S = j AB : 
oryDE. j AB : :DE. AB, les pro- 
duits par même multiplicateur 
étant comme les grandeurs mul- 
tipliées (< b ) : donc R. S: : DE. AB. 

F,g. 2°. Soient deux Poligones fem- 
* 7 /. blables ôt réguliers A B C D E ,, 
FGHIK , ou x 1 6c z ; deux côtés 
femblables AB, FG. 

Je dis que x. z : : AB. FG. 

Les touts font comme les par- 
ties femblables : donc x, z 1 AB. 
FG. 

Audi, BC. GH: : CD. HI: : 

,* N - DE. IK : : EA. KF : : AB. FG * 

to. 

(a) Calcul Numérique , N. pp. 

Q) Ibid, N. 1 4 ^. 

par 
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sur la Géométrie, ipj 
par la définition des Poligones 
femblables. 

Donc tous les côtés de x font 
aux côtés homologues de z, com- 
me AB eft à FG : ' . 

Donc x. z :: AB. FG *. *N. 6, 

Proposition III. 

2 j* 2. Deux Poligones réguliers & F & 
femblables fe réduifent en Triangles I?6 ' 
femblables . 

Soient les Pentagones réguliers 
& femblables R , S , infcrits. 

Tirant des lignes du centre aux 
angles , on réduit les polignes en 
autant de Triangles qu’ils ont de •• v - 
côtés * ; ôc ces Triangles font * 

* femblables. 

Je dis donc que les Triangles 
CDR & ABS font femblables. *. 

i°. Les angles au centre CRD , 

ASB font égaux * puifqu’ils ont 
pour mefure des arcs femblables, 

CD , AB * , qui font , chacun , i 
la cinquième partie de leur cercle. 

Tome IL 4 R 
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a°* Les angles à la bafe C , D ; 
A , B , font égaux aufli : car les 
Triangles font ifoceles , puifque 
le rayon CR = RD, &; le rayon 
AS = BS ; ôc par conféquent , les 
angles aux fommets R , S , étant 
égaux , les angles à la bafe le 

* n. font *. 

W* Donc les Triangles CDR & 
ABS , ayant tous leurs angles 
égaux , chacun à chacun , font 

* n. femblables *. 

TJO. 

Proposition IV. 

* »'• 

Fig. 2.$ Les tir cuits x , z de deux 
1?6m Poligones réguliers & femblables 
fins comme les rayons. 

Je dis que le circuit x. z m CR. 
AS. 

» x. z : ; CD. AB * : or puifque 
les Triangles CDR, ABS font 

* N. femblables * , CD. AB : : CR. 
2 * 2 ‘ AS i car dans ces Triangles , les 

côtés homologues font propor- 

. * N - tionnels * : 

*/<>• 
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sur la Géométrie, ipf 
Donc x. z : : CR. AS, 

* 2/4. De-là, i°. Les circuits 
de deux poligones réguliers ôc 
femblables font comme leurs dia- 
mètres , étant comme les demi- 
diamètres , ou les rayons. 

-2°. Ces circuits x , z , font com- 
me les apothèmes ou rayons RF , 

SE: . ' ‘ 

- Car les Triangles CRF,ASE, 
font femblables , puifque les an- 
gles C, A font égaux*, & les an- » Nt 
gles F , E , droits , l’apothème 
RF , ou SE étant perpendiculai- - 
re *. * N, 

Cela fuppofé ; les rayons CR , 131 * 
AS , font comme les apothèmes 
RF, SE * : or les circuits x , z , » #, 
font comme les rayons CR, AS : I f°* 
donc les circuits font comme 
les apothèmes. 

Si les poligones x , z , étoient 
circonfcrits , on trouveroit de mê- 
me la même chofe. 

Rij 
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Proposition V. 

/ * 

2 $ f» Deux Poligones réguliers 
tùr femblables , infcrits ou circonj « 
crits font en raifon doublée de celles 
de leurs cotés homologues , ou comme 
les quarrés de ces côtés . 

Ces Poligones font comme les 
Triangles femblables dans lef* 
quels ils fe réfolvent *. Or ces 
2/ 2. Triangles font en raifon doublée 
de celles de leurs côtés homolo- 
gues , ou comme les quarrés de 
* N ces côtés*. 

jrj7. ’ Delà, les Poligones réguliers 
& femblables font comme les 
quarrés des rayons, côtés de ces 
Triangles. 

Eudoxe. Ainfi, doublant la rai- 
fon des côtés ou des rayons , l’on 
aura dans la raifon des produits 
des antécédens & du produit des 
conféquens,la raifon des Poligo- 
nes. Si les expofans de.la raifon de 
deux côtés femblables font 1,2; 
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sur la Géométrie. 15»? 
doublez 1 j 2 ; vous avez T, 2 ; 

1,2: puis multipliez 1 par 1 , 2 
par 2 : vous aurez dans les quarrés 
4b raifon des deux Poligones ; 
c’eft-à-dire , que l’un eft à l’autre 
comme 1 à 4. ■ > 

Mais les Poligones fem- 
blables ^irréguliers A B C D E , 177 ' 
FGHIK. ... .. 

Ariste. Ces Poligones , aulïï- 
bien que les réguliers , fe rédui- 
sent en Triangles femblables. 

Car i°. Les Triangles ABE, 

FGK font femblables* , pui'fqüe * N; - 
par l’hypothèfe ,■ l’angle A = F y l6 °' 

& les côtés AE , AB , 6c FK y 
FG , qui comprennent f angle 
égal, font proportionnels. 

2 0 . Les Triangles DCE, IHK . 
font femblables auffi parla même 
raifon. - . 

3°. Les Triangles BEC, GKH, 
le font: car l’angle ABC=FGH, 

6c 1 angle ABE = FGK : donc 
l angle EBC = KGH, les relies 

Riij 
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étant égaux lorfque de chofes 
égales on ôte chofes égales : 

De même l'angle B CD = 
GHI , & l'angle ECD = KHI : 
donc l'angle BCE=GHK. 

1^7. Ainfi, tous les Poligones 
femblables font comme les quar- 
rés de leurs côtés hom^ogues ,, 
puifqu’ils fe réduifent tous, en 
Triangles femblables qui font 

* n. comme les quarrés de leurscôtés*. 

*î>7. 

Proposition VI. 

258. Si F on fait for les trois eûtes 
FF un Triangle reSt angle trois Poli go- 
ne s femblables y le Pohgom confiruit 
for Fhypotènufe ejl égal aux deux 
autres . 

Ces Poligones font comme les 

* quarrés de leurs côtés *, qui font 
côtés du Triangle : or le quarré 
de l’hypoténufe eft égal auxquar- 

* n. rés des deux autres côtés * : donc 
' 2 ° 4 * le Poligone conftruitfur Ihypoté- 

nufe eft égal aux deux autres. 
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sur la Géométrie. 199 
Proposition VIL 

2 $ P- Enfin , fi trais lignes font 
en proportion continue 3 le Poligone 
confirait fur la première > efi au Po- 
ligone fait fur la fécondé r comme la 
première à la troifième. 

Le quarré de la première efb au 
quarré de la fécondé , comme la 
première à la troifième (a). 

Or les Poligones font comme 
les quarrés de leurs côtés propor- * 
tionnels * : donc le Poligone fur 2/4. 
la première eft au Poligone fur la 
fécondé , comme la première à 
la troifième. 

160 . Eudoxe. J’apperçois ; ce 
femble , le cercle qui s’approche 
à la fuite des Poligones : mais 
avant qu’il foitqueftion du cercle , 
il faut mefurer un Poligone recti- 
ligne quelconque. 

Triste. Hé bien , i*. Je le ré- 

fa) Calcul Littéral , N. 148. 

Riiij 
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* N • duis en Triangles*. 

2J *' 2°. Du fommet. de chaque 

Triangle j’abaifle une perpendi- 
*N„29. culaire fur fa bafe * : 

3°. Multipliant féparément la 
bafe de chaque Triangle par la 
moitié de la perpendiculaire ou 
de la hauteur, j’ai les furfaces des 

* w. Triangles*. 

* 8 9 ‘ Enfin , ajoutant ces furfaces , 
j’ai dans la fomme la valeur du 
? N. 6. Poligone *,puifque le tout ,ou fes 
parties prifes enfemble , font mê- 
me chofe. 

Après cela, le cercle vient à 
propos. 

Eudoxe, Pour être le fujet d’un 
Entretien. 




XI. ENTRETIEN. 

Sur les Cercles en particulier. 



Eudoxe.'T L s’agit donc du cer- 
X cle ; nous ne l’avons 
point perdu de vue , Ôc je vous 
laifferaitout le loifir de nousrap- 
peller les propriétés des cercles 
les plus intéreflantes. 

Triste. Il fe trouve , poyr 
ainfi dire } entre le Poligone inf- 
crit 6c le Poligone circonfcrit ; 6c 
quelques Proportions nous y con- 
duiront bientôt. 

Proposition I. 

161, Si l’on infcrit dans un cer- 
cle deux Poligone s réguliers , x 3 z>> 
celui qui a plus de cotes a plus de 
circuit . 

Soit x , Décagone ; z, Penta- 
gone : je dis que le circuit ou le 
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2©2 XL Entretien 
périmètre de x eft plus grand que 
celui de z. ^ 

La ligne courbe ABC , ..cin- 
quième partie du circuit de x , eft 
plus grande que la droite AC cin- 
quième partie de z * : donc le cir- 
cuit de x eft plus grand. 

Par le même principe , le Poli- 
gone infcrit x , qui a plus de cô- 
tés, a . plus de furface : car le 
fegment ABCD eft la j e . par- 
tie de x , comme ACD eft la 
5 e . de z : or ABCD > ACD 
de la valeur du Triangle ACB* 

Proposition II. 

Fig. 161 . De deux Poligones x , z > 
circonfcriîs au cercle , celui qui a 
plus de côtés , a moins de circuit . 

Soit x , Décagone >z, Pentago- 
ne : je dis que le circuit de x eft 
plus petit que celui de z. 

AB -+- BC eft la cinquième par- 
tie de x , comme AB-hBÉ- 4- 
EC, eft la cinquième de z : or AB 
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H- BC < AB -h BE -hEC , puif- 
que BC <! BE-#-EC* y Ôc que le*N.r/. 
refte AB eft commun» donc le 
circuit de x eft plus petit. 

Proposition III. 

On -peut regarder te cercle 
comme un Poligone régulier d’une 
infinité de côtés. 

Plus le Poligone régulier ins- 
crit a de côtés , plus il eft grand 
& approchant du cercle *; ôc plus 
le Poligone circonfcrit a de côtés, 
plus il eft petit & approchant du 
cercle * : donc un Poligone régu- * N. 
lier d’une infinité de côtés ap-^- 2 * 
proche tellement du cercle qu’on 
ne peut en approcher davanta- 
ge , ou n’en diffère pas : donc 
on peut regarder le cercle comme 
un Poligone régulier d’une infini- 
té de côtés. 

Eudoxe. Ainfi , la circonfé- 
rence du cercle fera formée de 

lignes droites. 

* © 
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juriste. Oui, mais infiniment 
petites ; & commé ces lignes font 
infiniment petites , la différence 
des apothèmes 6c des rayons eft 
infiniment petite. 

Proposition IV. 

264* Les cercles font des Poligo*. 
nés femblables „ 

Les cercles font des Poligones 
réguliers de même nom , ou d*u- 

* n. ne infinité de côtés * : donc ce 
26 f N font des Poligones femblables *. 

2 <0 - P R o P o s i T i o N V. 

l6 f Les circonférences de cercle, 
font comme les rayons , ou comme les 
diamètres. 

Les circonférences font cir- 
cuirs de Poligones réguliers ôc 
femblables *: or ces circuits font 

* N. comme les rayons * ou comme 
2 ^ J ' les diamètres, doubles des rayons. 

De - là ; 
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I. 

266. Les arcs femblables font 
comme les rayons . 

Ces arcs font comme les cir- " 
conférences , les parties fembla- 
bles étant comme les touts : or les 

circonférences font comme les 

* • * 
rayons *. 2SS _ - 

JL JL» ■* * 

267. Les cordes AB j CD , cfui 
Joutiennenî des arcs femblables A 1 B, l8 °'- 
CND font entre-elles , comme ces 

,, arcs . , s / ' , 

Car i°. Les Triangles AEB > 

CFD font ifoceles , ayant , cha- 
cun y deux côtés égaux , ou rayons 
du même cercle. 

2 °. Les angles au centre E , F - 
•font égaux*, puifqu ils ont pour 
mefure arcs femblables : donc les 
angles A , B ; C , D fur la bafe 
font égaux* ; & par conféquent * 2^ 
les Triangles AEB , CFD font 7 -?-?.' 
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* u, équiangles * ; ainfi , les cotés 

étant proportionnels , les cordes 
AB , CD , font comme les rayons 
BE f DF : or les rayons font com» 

* N ‘ me les arcs femblables * : donc 
2 * 6 ' les cordes font de même. 

III. 

Les Sinus AG , CH , des 
180. arcs Jemblables AI , CN ,font com - 
; me ces arcs . 

Je dis que AG. CH : : AI. CN. 
Les angles AEI, CFN font 
*Nyj. égaux* , ayant pour mefures des 
arcs femblables AI, CN ; & les 
angles AGE , CHF font droits , 
puifque les Sinus AG , CH , font 
perpendiculaires fur les rayons 
EGI , FHN : donc les Triangles 

* EAG , FCH, font femblables * : 
r donc AG. CH : : AE. CF : or 

* n. AE. CF : : AI. CN *, les rayons 

étant comme les arcs : donc AG. 
CH : : AI. CN. 
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IV. 

16 y. Les Tangentes AB, CD 
des arcs femblables AE , CF , font 
comme ces arcs . 

Je dis que AB. CD : : AE. CF. 

Les angles au centre G, H, 
font égaux * , puifqu’ils ont pour 
mefures des arcs femblables i & 
les angles BAG,‘ DCH faits par 
les Tangentes font droits * : donc *N.7fi 
les Triangles AGB, CHD font 
dquiangles*, ôt par conféquent *&• 
ils ont leurs côtés proportion - IJJ ' 
nels * : donc AB. CD : : AG. * 
CH : or AG. CH : : AE. CF * : 
donc AB. CD : : AE. CF. 16 <s* 

270. Par la même raifon, les 
Sécantes BG , DH des arcs fem- 
blables AE, CF , font comme 
ces arcs. 

V. 

t 

27/. Néanmoins , dans le même 
cercle , ou dans les cercles égaux > les l22t 
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cordes des arcs différents ne font pas 1 
comme leurs arcs . 

Soient AB , corde de l’arc 
A CB , & AD , corde de l’arc 
ACBED , double de l’arc ACB. 

Je dis que AD n’eft point à AB, 
comme ACBED eft à ACB. 

ACBED = 2 ACB: or on ne 
peut pas dire que AD = 2 AB , ou 
AB -H BD*, puifque AD eft ligne 
droite , &c AB -f- B D , ligne cour- 
be entre mêmes points A , D. 

Ainfi les Sinus qui font moitiés 
de cordes de ces arcs différents , 
ne font pas comme les arcs dont 
ils font Sinus. 

Proposition VI. 

272. Les cercles font comme les 
quarrès des rayons ou des circonfê - 
rences. 

Les cercles font des Poligones 
* N. réguliers ôc femblables * : or les 
• ’sfa Poligones de cette efpèce font 
comme les quarrés des rayons ou 

t de 
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de leurs côtés homologues , Ôc 
par conféquent des circonféren- 
ces compofées de ces côtés. 

' Proposition VIL 

27^. Un cercle qui a pour rayon 
t hypoiénuje d'un Triangle r ett angle , 
vaut les deux cercles dont chacun a 
pour rayon fun des cotés . 

Les cercles font entre-eux com- 9 
me les quarrés des rayons * : or * 
le quarré’de l’hypoténufe vaut les“ /2 ' 
quarrés des côtés *• * 

De-là , 1 °. Le cercle qui a pour 2 /** 
diamètre l’hypoténufe , vaut les 
deux cercles , dont chacun a pour 
diamètre l’un des côtés. ■' ■ J . 

274. Ainfi le demi - cercle F , 
AEGL fur Fhypoténufe AC d’un i8j. 
Triangle reôtangle, vaut les deux 
demi -cercles AFBI , BGCIC,, 
fur les côtés AB, BC. 

2 0 . Les Lunules AFBFLBGCE* 
prifes enfemble , font égales au 
Triangle re&angle ABC. 

Tome IL S 
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Car les deux demi - cercles 
AFBI, BGCK, pris enfemble , 
ôc le demi- cercle AECL , font 

* N grandeurs égales * : donc li Ton 
274. ôte de ces trois grandeurs les feg- 

mens communs AHBI, BECK, 
les reftes, c’eft- à-dire, les Lunules 
. AFBH, BGCE d’une part ôc le 
Triangle ABC de l’aube , feront 
«t. égaux. 

Proposition VIII. 

27^. L’aire du cerclé entier efi 
égale au Triangle reftangle qui a 
pour bafe la circonférence & pour hau- 
teur le rayon du cercle . 

L’aire d’un Poligone régulier 
vaut un Triangle re&anglequi a 
pour bafe le circuit du Poligone , 
ôc pour hauteur l’apothéme du Po- 

* ■^•ligone * : or le cercle eft un Poli- 
2 * 7 ' gone régulier qui a pour apothè- 
me le rayon ; car dans le cercle 
la différence de l’apothéme ôc du 

* N. rayon eft infiniment petite *. 

26 ^ Evdoxe, La Propofition fe dé- 
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sur là Géométrie. 211 
montre, ce femble , encore au- 
trement. ’ 

juriste. Vous la démontrerez 
donc , Eudoxe. 

Eudoxe. Volontiers. Traçons 
d’abord une figure ... . 

Soient les circonférences con- 
centriques s,t,y , z, qui font Fai- 
re X du cercle i le rayon AB ; les 
Tangentes = 
faifant des Triangles, qui ayant 
les angles B , m , 0 , q , droits , 8c 
l’angle A commun , font fembla- * „ 

blés* ** 

t V v ZJJ * 

Je dis que X vaut le Triangle 

re&angle ABC. 

i°. mn. BC : : Am. AB , à cau- 

fe des Triangles femblables *. * 

2°. t. s : : Am. AB * , les cir - 1 

conférences étant comme les 2^ 

rayons. 

Donc mn. BC : : t. s , puifque 
deux raifons égales à une troisiè- 
me , le font entr’elles ( a ). 

(<0 Calcul Littéral , N. 104. 

Sij 
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* n. Donc mn. t : : BC. s * en raifori 

* 44 - alterne. 

Or BC= s y par l’hypothèfe. 

Donc mn = t. 

Parla même raifon, op=y 5 
qr = z, Ôcc . 

Donc X = ABC. 

276, Triste. Ainfi , i°. L’ai- 
re du cercle X vaut la moitié d’un 
Parallelograme qui a pour bafe la 
circonférence ôc pour hauteur le 
rayon du cercle, puifqu’elie vaut 
un Triangle reêlangle ABC qui 
eiï la moitié de ce parallelogra- 

* N. me *. 

J 8 7 * 277. 2°. Le cercle X vaut un 

Parallelograme qui a pour bafe la 
moitié de la circonférence ÔC 
pour hauteur le rayon du cercle , 
puifqu’il vaut un Triangle ABC ■ 
égal à un Parallelograme de cette 

* N. efpéce*. 

24^- Ti TV 

Proposition IX* 

27#» Une ligne difpojee en ar* 
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conférence de cercle contient fins dé ef- 
face quen quarré. 

Soit la même ligne , figurée en 
circonférence de cercle ABC , 6c l8 *' 
en quarré EFGH: je dis que la 
furface du cercle eft plus grande 
que celle du quarré. f 

La furface du cercle eft égale 
à un Triangle re&angle qui a pour 
bafe la circonférence 6c pour hau- 
teur le rayon DA * ; 6c le quarré * N, 
eft égal à un Triangle rectangle 17 
qui a pour bafe la même circon- 
férence , ôc pour hauteur l’apo- 
théme DI : 

OrDA> DI* : doncleTrian- 
gle qui a DA pour hauteur eft plus ^47. 
grand que le Triangle qui a DI *, * 
les Triangles de même bafe étant l38 * 
comme leurs hauteurs : donc une 
ligne difpofée en circonférence 
de cercle contient plus d’efpace 
qu’en quarré. 

Par la même raifon , la ligne 
difpofée en circonférence de ce^ 
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cle comprend plus d’efpace ; 
qu’en toute autre figure Poligone 
régulière. 

De-là , le cercle eft la plus gran- 
de des figures Ifopèrimétres , ou 
qui ont les contours égaux. 

* Proposition X. 

27p. Le diamètre du cercle eft la 
troifième partie du circuit d’un Exa - 
gone . 

Le demi-diamétre eft la fixiè- 

» N. me partie * : donc le diamètre eft 
la troifième. 

Proposition XL 

2 80. Le diamètre ejl plus petit 
que la troifième partie delà circonfé- 
rence du cercle . 

Le diamètre eft la troifième 

* N . partie du circuit de TExagone * , 
* 7 2‘ plus petit que la circonférence du 

* n. cercle * , puis que le Poligone 
* Cl ' inferit, qui a plus de côtés y a plus 

de circuit. 
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Proposition XII. 

281. Le diamètre du cercle ejl , 
à peu près , la tr ai fième partie de la 
circonférence. 

On fçait qu’Archimede com- 
parant avec le diamètre un Poli- 
gone de p 5 côtés circonfcrit au 
cercle ôc un Poligone infcrit de 
p 5 côtés 3 trouva que celui-là étoit 
au diamètre comme 22 à 7; &. 
celui-ci , comme 223 à 71 ; ou 
comme 21 , 7. 

Cela pofé ; i°. Le Poligone cir- 
confcrit de 96 côtés eft au diamè- 
tre comme 22a 7 : or ce Poligo- 
ne eft plus grand que la circonfé- * 
rence *: donc la raifon de la cir- * 7^ 
conférence au diamètre eft moin- ***> 
dre que celle de 22a 7. 

2°. Le Poligone infcrit de pd 
côtés eft au diamètre y comme 
223 à 71: donc la raifon de ce Po- 
ligone au diamètre eft plus gran- 
de que celle de a i à 7 : car 2 13. 
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71:121.7 : 213 contient 3 fois 
71 , comme 21 , contient 3 fois 
7. Or la circonférence du cercle 
eft plus grande que le Poligone 
infcrit de 5 ? 5 côtés * : donc la rai- 
fon de la circonférence au diamè- 
tre eft plus grande que celle de 2 1 
à 7. 

• Ainfi , la raifon de la circonfé- 
rence au diamètre eft moindre que 
celle de 22 à 7, & plus grande 
que celle de 2 1 à 7. 

Donc le diamètre eft à la cir- 
conférence comme 7 aune quan- 
tité plus grande que 2 1, mais plus 
petite que 22. 

Or 7 eft , à peu près , la troisiè- 
me partie de cette quantité: 

Donc le diamètre eft , à peu 
près , la troifième partie de la cir- 
conférence. 

282. Eudoxe . Ainfi connoif* 
fant le diamètre , fi vous dites : 

7. 22 : : diamètre, x , le quatriè-? 

.me terme fera la circonférence , _ 

9A 
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s tj r la Géométrie. 2\ y 
ou à peu près *. 3 fois le diamé- * A\ 
tre,unpeu plus; ou 22 parties , 
un peu moins, telles que le dia- 
mètre en contient 7 , vous la don- 
neront : 

Mais , s’il faut trouver faire du 
cercle 

Triste, i°. Je prens la circon- 
férence *. * 

2 0 , Je multiplie la moitié de la 28 2 ' 
circonférence par le rayon ; ôc le 
produit eft Paire du cercle *. * AV 

283. Enfin, le £eÜeur efl une 177 ' 
partie du cercle terminée par une 
partie de la circonférence & par 
deux rayons qui ne faffent pas une 
ligne droite. 

Ainfi le Se&eur doit être plus 
petit ou plus grand que le demi - 18<S% - 
cercle comme CBDG , ou AB- 
CDEA. 

Le cercle étant un Poligone ré- 
gulier d’une infinité de côtés * , il » N* 

Ç eut fe réduire en une infinité de 2 ^* 
'riangles de bafes égales & d’é- 
Tome IL T. ' 
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* N ‘ gales hauteurs * ; par conféquent 
***' le Se&eur CBDC eft compofé 

d’un certain nombre de Triangles 
de même hauteur , ayant leur 
fommet commun dans le centre 
B du cercle , ôc leurs bafes éga- 
les dans lare CD , qui eft la bafe 
du Se&eur. 

Or tous ces Triangles en va- 
lent un de même hauteur , ôc 
dont la bafe foit égale à celles des 

* N. Triangles prifes enfemble *. 

J 9 0% Donc le Sgêteur CBDC vaut 
un Triangle de même hauteur ôc. 
de bafe égale. 

Par la même raifon , tout autre 
Seêteur du même cercle, com- 
me CBAEDC, vaudra un Trian- 
gle de même hauteur ôc de bafe 
égale à celle du Se&eur. 

Cela pofé: 

Proposition XII. 

284, Deux Se fleur s du même 
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SUR LaGÉOMÉTRIE. 21$ 
cercle font enrfeux comme leurs ba~ 

J es , ou leurs arcs. 

Ces deux Seêteurs valent deux 
Triangles de même hauteur 
qu’eux y & dont les bafes foient 
égales à celles desSe&eurs *. * N 

Or les Triangles de même hau- 28 
teur font comme leurs bafes *. * tr. 

Donc les deux Se&eurs du mê - l88 '- 
me cercle font entr’eux comme 
leurs bafes ou leurs arcs. 

Après cela nous pouvons trans- 
former les Poligones. 

Eudoxe. J’ai un moment de 
libre cefoir. 

juriste. Cela fuffit. 




5so XII. Entretien 



e 



XII. ENTRETIEN. 

Sur la transformation des Poligones 
en autres figures de même aire • 

Sîriste. T E le vois bien , Eudo- 
. J xe j vous êtes homme 
de parole. 

iSf Eudoxe. Je profite d’un 
inftant libre. Commençons par 
réduire un Pentagone en Qua- 
drilatère de même furface. 
Triste. Soit le Pentagone ir« 

régulier BCDEF 

Je tire d’abord de l’angle D à 
l’angle oppofé B une ligne droite 
DB; puis fur FB prolongée en 
G , la ligne CG parallèle à DB ; 
enfin , la diagonale DG. 

Et je dis que le Quadrilatère 
GDEF eft égil au Pentagone 
BCDEF. 

Le Triangle BDG = BDC ? 



Digitized by Google 



su r la Géométrie, 221' 
ayant même bafe BD ôc même 
hauteur entre mêmes parallèles 
BD, GC*: donc mettant le Trian- * 
gle BDG àla place de BDC, fai 
même valeur , ou GDEF = 
BCDEF. 

On peut réduire de même un 
Exagone , un Poligone quelcon- 
que. 

286. Eu do xe. Ce Quadrilatère Fig . 
GDEF , il faut le réduire en Tri - I ^ 2, 
angle . 

Ariste. Je tire d’abord de l’an- 
gle D à 1 ’ angle oppofé F la droi- 
te DF ; puis , fur GF prolongée, 
la ligne EH parallèle à DF ; en- 
fin la diagonale DH. 

Et puifque le Triangle DFH 
= DFE fur même bafe DF & en- 



tre mêmes parallèles DF , EH* , * 
le Triangle GDH eft égal au 188 - 
Quadrilatère GDEF. 

28 y. Eudoxe: Ce Triangle Fig, i 

GDH , il faut le réduire en Trian- 18 



gle retf angle ifàcele . 
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Ariste . i°. Par le fommetD , je 
tire une parallèle IK à labafeGH. 

2°. Sur les extrémités G , H > 
de la bafe , j’éleve deux perpendi- 

* N • culaires , GI , HK * ; & j’ai un 

Re&angle GK* double du Trian- 
170. gle GDH de même bafe & de 

» N. même hauteur*. 

3 °. Je prens une moyenne pro- 
portionnelle entre les côtés GH 

* ôc GI du re&angle * ; & le quar- 
ré de cette moyenne vaut le rec- 
tangle , puifque le reélangle eft le 
produit des extrêmes GH, GI, 
Ôc que le quarré de la moyenne 
vaut le produit des extrêmes (a). 

Fig. Enfin , foit ce quarré ; je le 
P? 0 * partage en deux Triangles rec- 
tangles ifoceles LMN , NMO 

* N‘ par la diagonale MN*. 

1J 9 ' Et je dis que le Triangle GDH 

Fig. = LMN. 

'189 & Le Triangle GDH eft moitié 
du re&angle GK ; & le Triangle 
(<0 Calcul Littéral , N. 136. 



sür la Géométrie. 22? 
LMN , moitié du quarré LO =5 
GK. 

. Or les moitiés de tous égaux 
font égales * : donc le Triangle 
GDH = LMN. 

288, Eu do xe. Ce Tri angle rec- ¥i Z* 
tangle ifocele , LMN , il faut le ré - J ^ I% 
dune en parallelograme red angle, 

Triste. Ayant abaiflé une per- 
pendiculaire LP du fommet L 
lur la bafe MN , je fais un Reftan- 
gle RT V S qui ait pour bafe une li- 
gne VS = MN,& pour hauteur 
une ligne R V =-£■ LP, & ce rec- 
tangle RTVS eft égal au Trian- * v 
LMN*. m 9 : 

280. Eudoxe . Ce reftanvle RT- Fi S • 

V S, il faut le transformer en quarré. * 
Triste. Je prens , comme je 
l’ai fait* , une moyenne prcpor- * if, 
tionnelle entre les deux côtés du 287 ' 
re&angle;je fais un quarré fur cet- 
te moyenne proportionnelle, & 
c eft le quarré égal au re£langle(t*). 

(a) Calcul Littéral , N. 136. 

rp***' 

1 mj 
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zyo. Eudoxe. Enfin , il faut 
décrire un par aile lograme égal à un 
reéli ligne donné . 

Ariste . Je réduis le re&iligne 

€? en un Triangle *•; & ce Triangle 

je le transforme en parallelogra- 
* -W» 

Eudoxe . Et c’en eft affez. 

* Ariste, Les plans en général 
nous occuperont un peu plus. 



XIII. ENTRETIEN. 

Sur les Plans en général, 

Eudoxe,~\ T Ous me parlerez 
V de Plans , Arifte ; 
je vous parlerai de nouvelles. 

Vous direz des vérités; je di- 
rai des vrai-femblances , au plus : 
commençons par les vérités qui 
font plus intérefiantes pour vous 
& pour moi’. 

r - rir . 2(?I. Ariste, Hé bien , une 
ligne eft perpendiculaire à uq 



v. 
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SURLàGÉOMÉTRIE. 22f 
plan , lorfqu elle Peft à toutes les 
lignes qu’elle rencontre dans ce 
plan , puifque le plan eft compofé 
de toutes ces lignes. Ainll, BC , 
perpendiculaire fur ED , FG , 
ôcc. l’eft au plan EFDGC. 

292, L’inclinaifon d’une ligne 
à un plan eft l’angle aigu quelle 
fait avec le plan. 

299, Plans femblables font 
ceux dont les côtés autour des an- 
gles égaux font proportionnels. 

294. Comme le produit d’une 
ligne droite par une autre eft un 
plan , le produit d’un nombre par 
un autre , eft une forte de plan re- 
gardé comme un re&angle ; ôc 
les nombres plans font femblables 
quand leurs racines ou leurs cô- 
tés font proportionnels ; tels font 
6 ôc 24 : en effet , 2 x 3 = 6 , 6 x 
£ = 24; & 2. 4 : : 3. 6 . 

Si deux nombres plans font fem- 
blables , ou que leurs côtés foient 
proportionnels, ils ont pour. ex- 



226 XIII. Entretien 
pofans des nombres quarrés (a) : 
ainfi comme le produit dun quar- 
te par un quarré eft un quarré (b) , 
le produit de ces plans eft un 
quarré, dont la racine eft moyen- 
ne proportionnelle entre ces plans 
(r) : de-là , il y a toujours entre 
deux nombres plans femblables. 
un moyen proportionnel. 

Soient 6 , 24, nombres plans 
femblables: 6 x 24= 144, nom- 
bre quarré , dont la racine 1 2 eft 
moyenne proportionnelle entre 6 
& 24. 

Cela fuppofé; 

Proposition I. 

29 Si une ligne eft perpendicu- 

laire fur deux lignes qui fe coupent 
dans un plan , elle P eft au plan , ou 
à toute ligne qui pajfe par le point de 
rencontre. 

Soit BC perpendiculaire fur ED 

(a) Calcul numérique » N. 18$. 

. (b) Ibid. N. 13. 

(c) Ibid. N. 136. 
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Ôc FG; faites CF = CG, Ôc CD 
=CE== CF : tirez H1 , EF, GD, W- 
EG , FD , BF , BG , BE ôc BD , 

BH ôc BI. 

Je dis que BC eft perpendicu- 
laire fur HI. 

i°. Les Triangles BCF,BCG , 

BCE , BCD , ayant les côtés CF , 

CG , CD, CE égaux , le côté BC 
commun, Ôc l’angle compris en * 

C, droit* , font égaux**: donc 
les bafes BF , BG , BE , BD 
font égales. 

2 °. Les Triangles ECF,GCD, 
qui ont les côtés CF, CG, CE, 

CD égaux par la conftrucUon , ôc 
les angles FCE,DCG compris 
ôc oppofés au fommet , égaux * 
fontifoceles égaux*, donc les an- * N. 
gles CFE, CGD, CEF, CDG ^7. 
font égaux , ôc la bafe EF = GD, , 

3 °. Les Triangles HCF, GCI, 
ayant les angles oppofés au fom- 
met C égaux , auiîi-bien que les 
angles CFH , CGI, ôc les côtés 
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r * n. CF , CG , font égaux *. 

Donc le côté CH = CI, ÔC 
FH=GI. 

4°. Les Triangles BFE,BDG * 
ayant les côtés BF,BG, BE , 
BD égaux , Ôc les bafes EF, GD 
* N. égales , font ifcceles égaux * : 
’W4» donc ils ont les angles BGD , 
BFE, ou BGI,BFH, égaux. 

Enfin , les Triangles BFH , 
BGI , qui ont les côtés BF , BG 
égaux , aufft-bien que FH , GI , 
avec les angles BFH, BGI, font 
égaux. Donc ils ont les bafes BH, 
BI égales. 

Donc BC a deux points dont 
chacun eft également éloigné des 
points oppofés H , I , fçavoir , C 
& B : 

Donc BC eft perpendiculaire 
m.s j. fur HI *. 

Proposition IL 

2ÿ6. Deux lignes perpendiculai- 
res au même plan font parallèles . 

Soient BC , DE , perpendicu- 
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SUR. LA GÉOMéTkIE. 22p\ 
laires au plan F G : 

Je dis que BC, DE font paralles; 

BC ôc DE font perpendiculai- 
res a toutes les lignes qu’elles cou- 
pent , ou qui les coupent dans le 
plan *,& par conféquent fur EC. * N. 
Or deux perpendiculaires fur une^‘ 
ligne font parallèles * : donc B G /N.441 
DE font parallèles. 

Proposition III. 

2 J) 7 * Une ligne droite qui joint 
.deux parallèles , ejl dans le même 
plan . 

Si la droite qui joint les 2 parai- F <&. 
leles BC , DE , n’eft pas comme 7 ^’ 
FGH dans leur plan , mais hors 
de leur plan, comme FIH;deux 
droites FGH , FIH , enferme- 
ront un efpace , ce qui n’eft pas 
poiïible, puifque deux lignes droi- 
tes qüi partent d’un point, font 
un angle re&iligne *, qui nebor-* 2 V.,pii 
ne pas l’efpace de tous cotés. 

De -là , deux parallèles font 



* 
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dans le même plan. 

Proposition IV. 

Fig; 2 y 8» De deux parallèles , fil u- 
ne eft perpendiculaire fur un plan , 
r autre le fi. 

Je dis que fi la ligne DE eft per- 
pendiculaire furie plan FG , la 
parallèle CB eft perpendiculaire 
de même. 

Approchez CB de ED parallè- 
lement , ou fans l’incliner : join- 
te, elle fera perpendiculaire com- 
me ED : donc n’ayant pas pan- 
ché , elle l’étoit auparavant. 

Proposition V. 

2 y y. Dès qu'une ligne à! un plan 
efi perpendiculaire a un autre plan 9 
le plan où elle fe trouve , efi p erp en* 
diculaire. 

, Fig. Soit CD , commune fe&ion 
des plans BD , EF : 

Si la ligne BC du plan BD eft 
perpendiculaire fur le plan EF , 



* 
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je dis que le plan Bp l’eft. 

Dès que la ligne BC eft per- 
pendiculaire., une autre ligne quel- 
conque GH du même plan BD 
l’eft : car un plan eft compofé de 
lignes parallèles * ; & dès quune *N.$03 
parallèle eft perpendiculaire fur 
un plan , l’autre i’eft *. * nj 

De-là l’inclinaifon d’un plan*-?** 
à un plan eft l’angle aigu ABC fait 7 
par la rencontre de deux lignes * ’ 
perpendiculaires AB , CB fur la 
commune fe&ion DE , tirées Tu- 
ne dans un plan EF , l’autre dans 
l’autre plan DG. 

Et un plan incliné eft un plan 
qui fait avec un plan un angle 
aigu. ' 

j oo. Eudoxe. Vous n’irez pas 
plus loin fans réfoudre quelques 
Problèmes. 

D'abord , dtun point donné B hors pi*, 
rfun plan CD , il faut tirer une per- W. 
pendiculaire fur ce plan. 

A&iste. Soit la ligne EG prife 
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à volonté dans le plan CD, ôc BF. 
perpendiculaire furEG, mais in- 
clinée au plan. 

Je tire dans le plan CD la li- 
gne FH perpendiculaire à EG ; 
BH perpendiculaire fur FH , IH 
parallèle a EG. 

Et je dis que BH eft perpendV 
culaire au plan CD. 

i°. EF étant perpendiculaire 
» N27 fur BF ôc FH*, l’eft fur le plan 
BFH, puifqu’une ligne perpendi- 
culaire fur deux lignes qui fe cou- 
pent dans un plan , l’eft fur le 

* plan *. 

2°. IH parallèle à EF eft donc 
auiïi perpendiculaire au plan 
*n.BFH*. 

Donc BH eft perpendiculaire 
à deux lignes FH, IH du même 
plan CD : donc BH eft perpendi- 

* N ‘ culaire à ce plan *. 

‘ ° * JOI. Eudoxe. Mais il s agit de 
tirer me perpendiculaire fur un plan 
par un point donné dans le plan. 

Triste: 
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Triste. i°. D’un point E pris 
à volonté hors du plan MN , j’a- Fi S* 
baifle une perpendiculaire EF fur^ 00, 
le plan *. 

2 0 . Par le point donné B , je * N, 
mene une parallèle GB à la per- i0 °* 
pendiculaire EF 5 & GB eft la per- 
pendiculaire qu’il falloit tirer, puis- 
que de deux parallèles, Ci l’une eft 
perpendiculaire, l’autre l’eft*. * N, 
Proposition VI. 2 ? 3 - 
301. La commune fettion de deux 
plans , ou la ligne commune aux deux 
plans qui Je coupent , ejl une ligne 
droite . 

Soient F, G , deux points coin- Kg; 
muns aux deux plans BC , DE; 101, 
FG, ligne droite rirée de F en G, 
extrémités de la commune feç- 
tion. Je dis que la commune fec- 
tion eft la droite FG. 

Si la commune fedtion eft , non 
la droite FG , mais la courbe 
FHG , ou FIG, le plan BC ou 
DE eft plan , parl’hypothèfe , fans 
Tome IL V 
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Par la même raifon , du même 
point E y Ton ne tirera qu’une per- 
pendiculaire EF fur le plan : car 
ii EB l*étoit auiïi y l’angle EBF 
feroit droit comme EFB , ce qui 
ne fe peut *. 

Proposition VIII. * N, 

• A J fi J[ 

3 04. Si la meme ligne ejt perpen- 
diculaire fur deux plans y ils font pa- 
rallèles. Fig. 

Soit BC perpendiculaire aux 20 -?* 
deux plans x , z : je dis que x , z 
font parallèles. 

BC , perpendiculaire fur les 
deux plans x y z } l’eft à une ligne 
quelconque BD y ou CE paffant 
par les points de feêtion B, C : 
donc toutes les lignes correfpon- 
dantes qui paffent par les points 
B , C , font perpendiculaires fur 
BC , ôc par conséquent parallèles 
entPelles * : or elles font les deux 
plans * : donc ils font parallèles. 

Par la même raifon , ii une N * 
gne efl perpendiculaire fur trois 

y y 
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Ï >lans , ils feront parallèles , une 
igné perpendiculaire fur l’un , le 
fera fur les autres. 

Proposition IX. 

^Oj’. Deux lignes GH, IH , 
qui fe rencontrent dans un plan , & 
Je continuent , ne font pas une feule 
ligne droite continuée IK 3 mais après 
s’ctre rencontrées j elles fe féparent. 
Du point de rencontre H, in- 
tervalle IH , décrivez un cercle 
ILM : 

« Si les droites GH & IH fe con- 
tinuent en ligne droite commune 
HK; les droites GHKôc IHK , 
pafTant par le centre H , feront 
, deux diamètres * : donc le feg- 
ment GLKH fera demi-cercle, 
auiïi-bien que ILKH : donc la 
partie GLKH fera égale au tout 
ILKH , ce qui eft abfurde. 

Ainfi, GH & IHfe fépareront 
comme HK , HN. 

Par le même principe > deux 
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-lignes droites quelconques venant 
à fe rencontrer , fe coupent fans 
faire une ligne droite commune 
& continuée. 

Proposition X. 

306. Une ligne droite BC tirée Fi S ; 
dans un plan parallèlement au plan , 20 
ri a point une partie hors du plan . 

Elle feroit parallèle fans l’être * *n.4o. 
puifqu’elle s’écarteroit dans un 
point. 

AulTi , Soit BC , droite tirée 
dans le plan DE parallèlement au 
plan : 

Je dis que CF fuppofée hors du 
plan , n’eft point une partie de la 
droite BC continuée. 

Tirez dans le plan la ligne CG 
perpendiculaire à BC , ôc CH 
perpendiculaire CG. 

. Les angles BCG, GCH font*#.^; 
droits *, étant faits par des perpen- 
diculaires : donc BC ôc CH font 
jnême ligne ; puifque la même li~ 
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238 XIII. Entretien; 
gne BH coupée parune perpendi- 
culaire CG fait deux angles droits. 
DoncCFqui efthors du plan,n’eft 
pas une partie de BC, ouBC con- 
tinuée. Autrement } deux lignes 
droites FC , HC, fe continue- 
roient en ligne droite commune 
fans fe féparer après s’être rencon- 

* N. trées ; ce qui n’eft pas poflible *. 

Proposition XI. 

^ 07. Si un plan GF coupe deux 
Fig. plans parallèles AB , CD , les com - 
' 20tf> munes ferions EF , GH font paral- 
lèles . 

Autrement , prolongées en L , 
elles fe rencontreroient , ôc par 
conféquentles plans AB, CD dans 
lefquels elles font , &. dont elles 

* N. ne peuvent fortir * , fe rencontre- , 
fe 0 ** roient aufli ; ce qui ne fe peut * ; 

ou les plans feroient parallèles par 
l’hypothèfe,& inclinés réellement 

* N. puifqu’ils iroient fe joindre *. 

Proposition XII. 

. $08. Les plçws femblables font 
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SUR LàGÉOMÉTRIE. 239 
comme les quarrés de leurs côtés . 

Ces plans font Triangles, qua- 
drilatères , ou Poligones fembla- 
bles : or ces figures femblables. 
font comme les quarrés de leurs 
• côtés *. - . * tt* 

Et les plans multipliés nous 2 * 7 * 
donneront enfin les folides^ 

Eudoxe . Matière qui me fera 
d’autant plus de plaifir , qu’elle 
fera le fujet de plus d’un Entre- 
tien. 



XIV. ENTRETIEN. 
Sur les Prifmes & les Cylindres ► 

Triste. TV *T Ous voilà parvenus 
l_\l infenfiblement , 
£bdoxe , & par dégrés aux'vérités 
les plus compofées de la Géomé- 
trie. 

Eudoxe . Et vous allez fans, 
doute les developer à votre ordi- 
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naire en Propofitions naiflfantes 
les unes des autres. Mais de grâ- 
ce, Arifte, par quel fecret vous 
femetrez-vous dans l’efprit avec 
ordre tant de vérités aflez com- 
pliquées ôc aflez embarraflantes ? 

Ariste. Vous voyez cette fuite 
de figures Géométriques : parlant 
à mes yeux , elles me rappelle- 
ront dans le même ordre des vé- 
rités que je ne ferai que vous rap- 
peller. 

Eudoxe. J’ai le loifir de vous 
entendre ; ôc vous ne fçauriez 
commencer trop tôt, ni finir trop 
tard. 

309. Ariste . Le folide ou le 
corps eft une portion d’étendue 
confidérée comme longue, large 
& profonde. 

Le Prifme . 

^10. C’efl: un folide compris 
entre plufieurs plans , dont deux 
qu’on nomme bafes , font oppo- 

fés* 
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fes , parallèles entr’eux, fembla- 
bles, égaux ; ôc les autres Paral- 
lelogrames. 

Jiî.Si les deux plans A, B, n>r 
oppofés , parallèles , femblables 107 , û 
& égaux d’un Prifme, font trian- 
gulaires , c eft un Prifine triangu- 
31 2. L’axe du Prifme eft la li- 
gne droite qui va du milieu d’un 
plan au milieu du plan parallèle. 

Si le Prifme eft droit, l’axe en eft 
la hauteur. 

La hauteur d’un Prifme incliné 
a pour mefure la perpendiculaire 
tirée du plan fupérieurfur la ba- 
fe prolongée. 

313* Deux Prifmes font fem- 
blables , quand ils font terminés 
par même nombre de plans fem- / 
blables *. Les Prifmes font fem- * M . 
blable* & égaux, s’ils font terrni 2ÿj. 
nés par même nombre de plans 
femblables & égaux. 

314. Le Parallelepipede IK 20g' 8 ' 
Tome IL X 
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242 XIV. Entretien 
ei un Prifme terminé par fix Pa- 
rallelogrames oppofés deux à 
deux , parallèles , femblables * 
égaux. Ainfi , fa bafe eft un Pa- 
rallelograme. 

H ^ iy. Le cube LM eft unParal- 
zoy. ’ lelepipede quia fix plans oppofés . 
deux à deux , parallèles , égaux ^ 
quarrés. 

Cela fuppofé. 

Proposition I. 

\ 

% 16. Le Prifme ef le produit de 
fa bafe par Ja hauteur . 

Puifque les deux bafes font éga- 
les , femblables , parallèles , ôc 
que les autres côtés font Paralle- 
* K. logrames * ; les plans parallèles à 
* 10 ' chaque bafe ôc intermediaires qui 
compofent le Prifme avec la baie , 
font tous femblables ôc égaux à la 
bafe. ’ _ _ 

Ainfi prenez la bafe autant de 
fois qu’il y a de points dans la hau- 
teur perpendiculaire : vous avez 



m 



Die 



s XJ R la Géométrie. 243 
le Prifme : donc le Prifme eft le 
produit de fa bafe par fa hauteur. 

Et par conféquent , c’eft le pro- 
duit de fa hauteur par fa bafe {a). 

517. De-Ià, i°. Toute fectioii 
d’un Prifme faire parallèlement a 
la bafe eft feniblable 6c égale à la 
■bafe , puifquil eft formé par le 
mouvement parallèle de la bafe *. * ai 

J 18. 2°. Deux Prifmes de mê- 2l ^ % 
toe bafe , font entr’eux comme 
leurs hauteurs ;ou de même hau- 
teur , comme leurs bafes , les pro- 
duits par même multiplicateur 
étant comme les grandeurs multi- «, 

pliées ( b ). 

S Ip. 3 0 . Les Prifmes de même 
«bafe 6c de même hauteur, droits > 
ou inclinés , font égaux , pu Tqu’ils 
font comme leurs hauteurs , ou 
leurs bafes. 

Eudoxe. Mais le Prifme oblique 
eft plus long que le droit de mê- 

(a) Ca'cul Littéral, N. 13 

(Ô Ibid. N. 147* 

Xi; 
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$44 XIV. Entretien 
me hauteur & de même bafe... ~ 

Triste. Oui : mais le paralie- 
lograme oblique eft plus long que 
le droit de même hauteur & de 
K même bafe : en eft-il plus grand*? 

Le parallelograme eft moins 
large à proportion , & le Prifine 
oblique , moins gros. 

Proposition Iï. 

J20. Un Prijme en vaut p/ufeurs 
de même hauteur , l or J que fa bafe 
vaut Leurs bafesprifes enfemble. 

' i°. Il y a dans chacun de ces 
Prifmes nombre égal de plans pa- 
rallèles , puifqu^l y a même hau- 
teur. 

2 0 . Chaque plan du plus grand 
Prifme vaut tous les plans corres- 
pondants des autres , étant à ces 
plans pris enfemble , comme fa 
bafe à leurs bafes , prifes enfem- 
N vble *. 



Sur la Géométrie. 23?$* 
Proposition III. 



• t Jii. Le Prifme poligone peut fe 
réduire en autant de Pri fines trian - 2I0 *‘ 
gulaires quil a de côtés . 

Réduifez les bafes Poligones 
ABCDE, KFGHI du Prifme po- 
ligone z , en autant de Triangles 
quelles ont de côtés * : ces T rian- * N. 
gles font bafes d’autant de Prif- 2J - 4 ‘ 
mes triangulaires *. * n. 

• Donc le Prifme poligone peut JI1 * 
fe réduire en autant de Prifmes 



triangulaires' qu’il a de côtés. 

JH. L’on .peut dire des Para!— 
lelepipedes, qui font des Prifmes , 

ce qu’on a dit des Prifmes mê- 

* ' * v 

mes * 

Ainfi , i°. Le Pacallelepipede 
eft le produit de fa bafe paria hau 1 - 



teur 



* M 



2 0 . Toute fe&ion du Parallèle- 31 
pipede faite parallèlement à fa 
bafe , eft égale Ôc femblable à fa 
bafe*. 

X iij 
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3°. Les Parallelepipedes de mê- 
me hauteur font comme leurs ba- 

* n. fes * , ou de même bafe , comme 
* 13, leurs hauteurs , &c. 

Fig. Eu do xe. Celavavous donner le* 
,2// * fohdité d’un Parallelepipede. 

323. Triste* i°. Je multiplie 
la longueur AC par la largeuc 

* n. AB ; & j’ai la bafe CB*. 

J8 *s 2°. Je multiplie la bafe par la 
hauteur AH ; ôc j’ai la folidité' 

CF , qui eft le produit de la bafe * 

* N. par la hauteur *. 

J22 ‘ - Proposition IV. 

Fig, J 2/j.. Les Parallelepipedes CF * 

211. MO y font entr’eux en raifon compc ^ 

Jée de celles de leurs trois dimensions > 
longueur , largeur } hauteur. • 

Les produits de trois dimen- 
sions font en raifon compofée des 
raifons de leurs dimenfions (a) 1- 
or les Parallelepipedes font les 
produits de leurs trois dimenfions^, 
J.L& ligueur , largeur , hauteur *.. ♦ 

J.2J ^ . ta) Calcul Littéral , N» 1 8 u 
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SUR L A GÉO MÉTR IE. 247 
Auflî, i°. Dans la comparaison 
des deux Parallélépipèdes CF , 
MO , il y a raifons de longueur 
AC à longueur IM ; de largeur 
AB à largeur IK ; de hauteur 
AH à hauteur IQ V • 

2 0 . Multipliant AC par AB 
vous avezlabafe CB, & multi- 
pliant la bafe CB par AH vous 
avez le folide CF 

AinTi, CF eft le produites an-' 
técédens AC , AB , AH.- 

Par le même principe , MO efir 
le produit des conféquens IM y 
1 K,IQ. 

* Or la ràifon du produit des an- 
técédens 6c du produit des confé- 
quensde trois raifons, eft une rai- 
fon compofée de ces trois rai- 
fons {a). 

Proposition V. 

5 2 y. Deux Para/le/epipedes fem - 
b labiés font en raifontriplée . 

La raifon de ces deux folides eft 
Calcul Littéral , N. 177. 

"VT * ' * * 

X îiij 



Digitized by Google 
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N. compofée de trois raifons égales 
• puifque les Parallelepipedes fem- 
blables font ceux dont les côtés 
font proportionnels , ou dont les 
trois dimenfions ont raifons éga- 
«les : donc elle eft triplée (a). 

} Ainli les Parallelepipedes> 
femblables font comme les cubes 
des expofans de leurs côtés, ho- 
mologues (b). 

jiy. Eudoxe . £7/ faut trouver 
la raifon de deux Par aile lepipeder 
femblables ..... 

Triste. i°. Comparant les trois 
■ côtés de l’un avec les trois côtés 
de l’autre , j’otferve les raifons, 
des expofans. 

2 °. Multipliant les antécédens 
de ces raifons parles antécédens.,-. 
& les confequens par les confé- 
quens., j’ai dans. la. raifon despro«? 
duits ou des cubes , celle des 
deux folides,^ puifqu’ils font conah- 

(a) Calcul Littéral , N. 170*. 

t") Ibid. N f 12 %. '• ^ 



sur la Géométrie. 24$ 
raê les cubes# des expofans de 
leurs côtés *. " M 

UnedimenfLon eft-elle double 316 ' 
d’une dimenfion, la longueur de 
la longueur ? la raifon des expo- 
fàns eft 2. 1 ; & comme les trois 
taifons font égales * en triplant 2. 

1 y j’ai 2. 1 ; 2. 1 ; 2- 1 : enfin, je 
cube les antécédens , puis les 
conléquens ; & la raifon des cu- 
bes 8, 1, eft la raifon des deux Pa- . , 
rallelepipedes ; c’eft à-dire , que 
Pun vaut huit fois l’autre.. 

Proposition Vf. 

Jl 8 . Si trois lignes B, C, D, • 
font proportionnelles , un Parallelepi-hi' i 
fede EF fait des • trois lignes , Jcra 
égal à un Paralleleptj>ede équt angle 
GH qui aura Jes cotes égaux à la- 
ligne du milieu 

Soient donc le Parallélépipède 
EF fait de 1 F 5= B; de EK = Ç, 

& de JK = D; GH ayant fes trois, 
côtés HL , LM , MG égaux à G. 

Si: EF ? GH font inclinés ,, ja 
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sfo XIV. Entretien 
tire les perpendiculaires KN J 
MO , qui font égales r car les an- 
gles KEP, MGQ étant égaux x 
puifque les folides font équian- 
gles; les Triangles ENK, GOM 
ont les angles ou fupplemens 

Wjz-KEN, MGO égaux*, aufll-bien 
que les angles N , O droits ,. avec 
un côté égal , ôc font par confé* 
* JST. quent égaux*, 

Z37- Cela pofé ; je dis que GH ==s 
EF.. ' 

i°. Le plan MH, Paralielogra^ 
me fait fur HL = LM — C eft 

• égal à KF, Parallelograme équi- 

* angle fait de IF = B , puifque les 
Parallelogrames équiangles fotît 
entr’eux comme les produits de 

. * N - leurs côtés * , ôc qu’Ici ces côtés 
étant en proportion- continue par 
l’hypothèfe , HL x HL = IFx 
IKt donc les bafes font égales. 

2 0 . Les hauteurs KN 7 MO' font 
égales auflï. 

Pr les Parallelepipedestlemê. 



i 




s tnt l a Géométrie. 

*ne bafe & de même hauteur font 
égaux* : donc EF = GH. * N > 
Problème VIL ■ ' 

32.9- Si quatre lignes font propor- 
tionnelles , les Parallelepipedes fem - 
b labié s faits fur ces lignes font pro- 
portionnels . . - 

Si. les quatre lignes font pro* 
portionnelles , leurs cubes le 
font : or les Parallelepipedes fem- 
blables font comme les cubes de 
leurs côtés *. ’ 

Proposition VIII. 3,1<St 
I? O. Dans les. Parallelepipedes F»g£. 
égaux BC / DE y les bafes BG y 2 J L~ 
PH, & tes hauteurs DF j BK % 
font réciproques. - , 

Soient la hauteur DL = BK> 

& la bafe DH =LM. 

Je dis que la bafe de BC eft a 
la bafe de DE , comme la hauteur 
de DE à la hauteur de BC , ou< 
que BG. DH :: DF. BK. 

BC. DM : : BG. DH , les Parai- 
klepipedes de même Fauteur 
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XIV. Entretien’ 
étant comme leurs bafes * : don« 
DE = BC. DM : : BG. DH. 

Or DE. DM:: DF. DL > les* 
Parallelepipedes de même bafe 
étant comme leurs hauteurs. 

Et DF. DL : : DF. BK= DL» 
Donc BG. DH : : DF. BK. 

Prop os i ti on IX. 

Fig.^ J} 1. Si P on coupe un Parallelepi ’*• 
pede par un plan félon la diagonale 
AB , on le partage en dettes P r if mes 
triangulaires égaux . 

i°. Les deux parties /ont Prif- 

* N. mes triangulaires * , puifque' cHa~ 
J* 0 ' cun a deux bafes ABE , CDG » 

ou A BF , CDH , planes , parallè- 
les , femblables , égales , trian- 
gulaires , ou moitiés de parallelo- 
grame& coupés- fuivant la diago- 

* N. nale 3 ^ t< * 

l81 ' 2 °. Ces deux Prifmes font 

égaux , ayant même bafe ôc mê- 

* n. me hauteur *. 

Proposition X. 

3f2 • Les Prifmes triangulaire S; 
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sur la Géométrie. ïff 
femblables font entr eux comme les 
cube\ de leurs eûtes homologues 
Ces Prifmes font comme les Pa- 
rallelepipedes dont ils font moi- 
tiés %puifque les moitiés font * ^ 
comme lestouts. Or les paralleli-jjt. 
pipedes femblables font comme 
les cubes de leurs côtés *. - * 

J 3 J. De là , en général, lesi-itf. 
Prifmes femblables. Pentagonaux 
©u éxagonaux, &c. font entr eux 
comme les cubes de leurs côtés : « 
car ces Prifmes peuvent fe réduire 
en Prifmes triangulaires fembk- 
.bles * qui font comme les cubes de * n; 
leurs côtés * ; ôc les touts ou les J2Tt 
parties ptifes enfemble, font mê- ' 
mecdiofe. 

Ce qu’on a dit des Prifmes & 
ries Parallelepipedes , convient 
aux cubes, qui font des Parallele- 
pipedes ôc des Prifmes * * 

k Enfin , dans deux Prifmes 31 S & 
égaux, les bafes feront récipro - JJJt * 
quesaux hauteurs. 
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2l;4 XIV. Entretien 
Proposition XI. 

• F»g. 334" La furface d’un Prifmt 

droit j fans y comprendre les bafes , 
vaut un parallelograme de ■ même 
hauteur , & dont la bafe efi égale au 
tircuit du Prifme . 

Les trois parallelogrames , qui 
font la furface totale du Prifme 
triangulaire A , feroient , pris en-- 
femble , le Parallelograme B, 
ayant même hauteur & même 

* *^bafe*. - - 

^ Il en fera de même , par la mê- 

me raifon , de la furface de tout 
autre Prifme droit. 

Proposition XII; ' 

Fig. ^ 3 S' P n fi n 9 la furface x dé un 
Prifme eft double de celle du P oligo» 
ne quil a pour bafe , fi le Prijme a 
pour hauteur i apothème du Poli - 
gone . 

Soient ABÇEFA, Poligone di 



Ci'. 



( 



«tnt la Géométrie. 
yifé en autant de Triangles égaux 
qu’il a de côtés * , ôc que x corn- 2J4 ^* 
prend de Parallelogrames égaux*; * n 
HI = FE , bafe du Triangle lSS * 
EGF Ôc du Parallelograme HE; 

GL = LM , apothème du Poli- 
gone ou du Triangle EGF = 
HLI, ôc hauteur du Parallelogra- 
me HE. 

Chaque Parallelograme eft à 
un Triangle correfpondant, com- 
me HE eft à EGF. 

Il fu.ffiç donc de prouver que le 
Parallelograme HE eft double du 
^Triangle EGF = HLI. 

Un Parallelograme eft double 
d’un Triangle de même bafe ôc 
de même hauteur * : or le Parai- * ^ 
lelograme HE Ôc le Triangle l8 b 
HL1 = EGF ont même bafe HI 
& mêmehauteur LM } par l’hypo- 
thèfe. 

PafTerons-nous du Prifme au 
^Cylindre? 

Eudoxe* Oh 1 r le Cylindre a 

✓ 
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trop de rapport au Prifme pouf 
les féparer. 

juriste. En effet, ils fe reflem- 
blent par bien des endroits. 

Le Cylindre . 

336* C’efl un folide qui a deux 
bafes circulaires , égales ôc parai- 
leles aux plans intermédiaires. * 

Et comme les cercles font des 
Poligones réguliers ôc femblables 
j?* d’une infinité de côtés *, les côtés 
égaux ôc parallèles des cercles 

Î >aralleles Ôc égaux qui compofent 
e Cylindre, font autour du Cy- 
lindre une infinité de Parallelo- 
. * N, grames*. 

* 7 ‘ Ainû le Cylindre efl un 

lolide compris entre p'ufieurs 
plans , dont deux qui font les ba- 
ies , fontoppofés , égaux entr’eux , 
parallèles, femblables ; ôc les au- 
tres , Parallelogrames ; ôc par 
# conféquent le Cylindre eft un Prif- 
j JQ , * «ne d une infinité de côtés 

Puifque 
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£ L A G É O M ÉT R I E. 257 
Puifque le Cylindre eft un Prit- 
me , il en a les propriétés. 

2)8. De-là, i°. La ligne qui R& 
va du centre d’une baie au centre 2I7 -‘ 

, de 1 autre, eft l’axe du Cylindre. 

L axe AB eft-il perpendiculai- 
re a la bafe ?. C’eft un Cylindre 
droit , dont la hauteur répond à 
laxe AB. Si l’axe eft incliné, 
c’eft un Cylindre oblique dont la 
hauteur fe mefure par la perpendi- 
culaire CD qui defcend du Pom- 
me t fur un point hors du centre- 
de la bafe. 

' 339 * 2 0 . Le Cylindre eft le 
produit de fa bafe par fa hauteur., 
ou de fa hauteur par- fa bafe *. ' *• w;. 

3°. Si 1 ’on coupe un Cylindre JIii 
parallèlement à la bafe, la fe&ion 
eil égale & femblable à la bafe *. * N 

340. 4 0 . Les Cylindres de mê- 
me bafe font comme leurs hau- 
teurs; de même hauteur, comme 
leurs bafes *. *' w». 

341* 5 0 . Les Cylindres femr- 77 * 2 * 
Tome. 1 7 . Y 
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2 5-8 XIV. E N T R E T TE n;. 
blables, c’eft- à-dire, dont la bafe 
eft à la bafe, comme la hauteur à la 
hauteur, font comme les cubes de. 

* N.expofans de leurs dimenfions*. 
M J ‘ ^42. 6 °. Un Cylindre en vaut 

plufieurs de même hauteur & dont 
les bafes , prifes enfemble , valent 

* N. la fiennê 

7 0 . Coupez un Cylindre- 
parallelement à la bafe : les feg- 
mens du Cylindre feront entr’eux. 
comme les fegmens de l’axe : car- 
ies fegmens du Cylindre étant des 

* IV. Cylindres de bafes égales*, ils 
iaA f eront comme les hauteurs expri- 
mées par les fegmens de l’axe. 

J44. 8°; Un Cylindre vaut un 
Prifme triangulaire de même hau- 
teur & de bafe égale , puifque les 
Prifmes de même hauteur font 

* n. comme leurs bafes *. 

•& 8 ’ 445*. 9 0 . La furface du Cyliiv- 

dre droit , comme celle du Prif- 
me droit , eft égale à un Paralle- 
lograme de même hauteur- âç 




.4 

S Ü R L A G É O M ET R I E. 2f9 
dont Ja bafe eft égale au circuit de * 
la bafe du Cylindre *. 

346. i°. Si la hauteur du Cy- 
lindre eft égale au rayon du cer- 
*ele qui en eft la bafe,. la furface * N . 
du Cylindre eft double de ce cer- j j * 

c le , comme la furface du Prif- 

• 

me , qui a pour hauteur l’apothé- 
me , ou le rayon droit de la bafe T 
eft double de celle de la bafe *. 

347* Eudoxe. Aufti le cercfe* 
qui fait la bafe du Cylindre , eft 
le produit de la moitié de la cir- 
conférence par le rayon*; 6c la • 
furface du Cylindre eft le produit' 
de la circonférence entière par 
le rayon qui exprime la hauteur * 
du Cylindre» . 177 ' 

Triste. A jourerai-je deux Pro- 
pofitions qui femblent naître de-' 

ce que- vous venez dire ? 

• . * 

Proposition L 



348 . Les furface s de deux Cylin- 
dres droits font en raifôn comfcfede 
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z6o XIV. Entretien ^ 

celles de leurs hauteurs y & du cor%^~ 
tour de leurs bafes , 

Ces furfaces font égales à deux: 
Parallelogrames de même haa- 
teur, chacun, que le Cylindre cor- 
refpondant, Ôc dont les bafes font 
égales aux circuits des bafes cor- 
» refpbndantes.de ces Cylindres * :• 
ms. or les. Parallelogrames font en: 
raifop compofée decclles de leurs 

* ^hauteurs , ôt de leurs bafes *. 

W. De-là, fi la hauteur eft à la hau- 
teur , comme le circuit de labafe 
au. circuit ; les furfaces. font en 
j-tfifon doublée de celle de la hau- 
teur à la hauteur, ou du. circuit 

* au circuit 

?7 °’ Pro.position IL. 

Dans deux Cylindres droits ^ 
Jj les bafes font , égales , les furfaces 
feront comme les hauteurs. 

Eu&ox&i Alors- , les circuits: 
d-es-bafes feront égaux. Ainfi-, les; 
fur&ces. feront comme, dçuxreç-- 



• ; 
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fruit LÀ GÉOMÉTRIE. 

Sangles dont les bafes feront éga-- 
les à ces circuits on les: re&an* 
gles de bafes égales font comme 
leurs hauteurs * 

Et je vois bien qu’il feraique- 75ÿ * ». ' 
flion des Pyramides & des Cônes 
dès que je pourrai me rendre ici. 



, XV. ENTRETIEN.. 

Sur les Pyramides & les Cônes 

Eudox-e.T T E bien , Arifte 
JTx de quoi s’agit-il? 
Eft-ce de Pyramide oinde Cône?: 
Triste, De l’un &.de l’autre. 
Eudoxe, C’efl - à - dire. , que 
nous allons creufer jufques dans 
le fond du Cylindre & du Prifme 
pour y découvrir les propriétés 
fécretes de la Pyramide & du 
Cône qui font parties de ces foli- 
des. La recherche eft affez. déli- 
cate. & épineufe.. 
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Ariste . En allant pas à pas ÿotî 
-ne laifle pas d’avancer Ôc d’appro- 
fondir* 

Eudoxe . Allez donc ; & je 
vous fuis fans déranger le fil de 
vos Propofitions. 

. jyo. Ariste. D’abord , la Py- 
ramide eft un folide terminé par 
plufreurs plans triangulaires , qur 
ont un fommet commun & leurs 
bafes dans le même planBCD. 

Si la bafe commune eft triangu- - 
laire r c’eft une Pyramide triangu- 
Fîg, laire ABCD , ayant trois plans 
218. triangulaires ABC , ACD , ABD * 
fur cette bafe BDC , avec un fom- 
met commun A. Si la bafe eft un? 
Poligone , c’eft une Pyramide po-r 
ligone. 

La ligne qui defcend du fom- 
met au milieu de la bafe , eft l’axe 
de la Pyramide. 

,Si Taxe eft perpendiculaire à fa 
bafe , la Pyramide eft droite ; s’il 
eft oblique x elle eft inclinée*- 
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La hauteur de la Pyramide in~ 
elinée fe mefure par la perpendi* 
eulaire qui defcend du fommet 
fur un autre point que le milieu 
de la bafe , ou fur la bafe prolon- 
gée. ' -• . ‘ ■ 

3S 1, Les Pyramides fembla-- 
bles font celles qui font termi- 
nées par même nombre de plans- 
femblables.. 

*■; Propositton I.: 

fl* Un plan angulaire , qui s' en- 
lève parallèlement à lui-même & di- 
minue également à mefure quil s'élè- 
ve y décrit une pyramide. 

Ce plan décrit un amas de plans 
angulaires & parallèles qui dé - 
croifTent également à mefure 
qu’ils font plus élevés^ Or cet 
amas de plans angulaires eft une 
Pyramide * , puifque leurs côtés * 
qui diminuent également, font 
étant ajoutés parallement les» uns 
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2^4 XV. Entretien* ?. 
aux autres , les plans angulaires' 
qui terminent le folide, ayant un 
fommet commun y Ôt leurs bafes, 
dans le même plané 

Proposition _I I. , 

La fetti on d'une Pyramide 
parallèlement à labafe , ejl fembla - 
bleàlabafe . 

Les plans parallèles dont la 
*' n. Pyramide eft faite * , font fetn- 
3S1% blables: à: là bafe , puifque la Py- 
ramide eft la bafe même , dimi- 
nuant toujours de grandeur égale- 
ment fans changer.de figure.. Or 
la feêtion parallèle à la bafe eft un 
de ces plans. • » 

Fig., s Aufti , dans la Pyramide/?, le 

21 plan triangulaire NLI parallèle à 

fa bafe BCD eft femblable z cet- 
te bafe : car fi un plan coupe dbux 
plans parallèles , les ferions font 
, * parallèles *. Ainfi les lignes LI 
5 ° 7 -’ & CD , IN & DB, NL & BC 
font parallèles j & par conféquent 

le 



( 
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Triangle NLI eft femblable au 
T riangle BCD , ayant mêmes an- 
gles. 

Parla même raifon , le plan 
KMO fera femblable à la bafe 
F GH.< 

De-là j i°„ La Pyramide a au- 
tant de cotés que la bafe. 2 0 . Les 
Pyramides femblables ont pour 
bafes des plans femblables. 

Proposition III. 

3 $ 4 ' La Pyramide poligone fe 
réduit en Pyramid s triangulaires. 

Sa bafe eft un Poligone*, qui * 
fc réduit en Triangles * : or fur 3 *?'n 
ces Triangles , élevez des plans 2/4. 
parallèles , figurés de mêiül , & 
diminuant également «jufqu’au 
fommet : ce feront des Pyrami- 
des.triangulaires *. * v. 

Ainfi , la Pyramide poligone -^° ^ 
vaut plufieurs Pyramides triangu- 
. laires de même hauteur 6c dont; 

Tome II, Z 

a 
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&s bafes , prifes enfemble , va- 
lent la Tienne. 

PROPOSITION IV. 

2 y y. Deux Pyramides triangu- 
A air es de même hauteur , font com- 
me leurs b a' es. 

Toutes les ferions ou tran- 
ches parallèles à la bafe 9 font 
* N. fernblables à la bafe *. 

Ainfi, les tranches d’une Pyra- 
mide font aux tranches corref- 
'ipondantes de l’autre , comme 
la bafe à la bafe. Or chaque 
Pyramide ayant même hauteur , 
n’eft qu’un nombre égal de ces 
tranches : doncd’une eftà l’autre 9 
cordkie la bafe à la bafe. 

Fi i AuflK, foientP,Q,deuxPyra- 
2iy. * mides triangulaifes ; l’une perpen- 
diculaire P , l’autre inclinée Q , 
ayant même hauteur ER , & par 
conféquent même nombre de 
r Triangles; ES = AI, ET=AD ; 
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. SXK parallèle à TRF ; NU , « 

KMO 5 deux tranches ou plans 
triangulaires à même hauteur 6c 
parallèles aux bafes BCD , FGH. 

Je dis que P.Q : : BCD.FGH* 
i°. Les Triangles NLI 6c 
BCD, KMO& F GH font fem- 
Llables *, ainfi que ALI ôc A CD * w. 

: ESX ôc ETR , EXK ôc ERF , 3S3m • 
EKM 6c EFG *. * at. 

2 0 , Les Triangles femblables * JJ ' * 
font comme, les quarrés de leurs 
• -côtés homologues *,ôc fi les raci- * N*. 

nés fontproportionnelles les püif - I$7% 
t fances le font (a). Cela pofé ; le 
Tfiangîe NLI.BCD : : LI\CD l 
! : : AI 2 . AD 2 : : ES 2 . ET 2 : : EX 2 . 

ER 2 : : EK 2 . EF 2 : : KM 2 . FG 2 
: : KMO. FGH. ' * m 

Mais deux raifons égales à une 
troifième , font égales entr’el- 
les [b), 

(b) Galcul fcittérâl , N. i8f; - 
(£) Ibid. N. *1104.- . . .... 

Zij 
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Donc NLI. BCD : : KMO; 

. FGH (4 5 ‘ ;• 

Donc par la même raifon , cha- 
que tranché triangulaire de P , eft 
a chaque tranche correfpondante 
de Q , comme la bafe BCD à la 
bafe F GH i & par conféquent fa£ 
femblage total des tranches de P 
eftà celui de Q , comme BCD à 
FG H , ou P. Q : : BCD. FGH. 

$ $ 6 . De-là, i°. Lesbafes des 
Pyramides femblables font com- 
me les quarrés de leurs côtés ho- 
mologues : car ces bafes font 
# Triangles ou plans femblables*, 
ôc les plans femblables font c#m- 
me les quarrés de leurs côtés ho* 

* & mologues *. . ■ 

ioÿ * y. 2°. Les Pyramides de 

, même hauteur font comme leurs 

« N> bafes : car les Pyramides poligo- 
3f4. nés fe réduifent en triangulaires * : 

* s. or les triangulaires de même haü- 
>//• teur font comme leurs bafes *♦ 

(a) Calcul Littéral , N, 144* ~ 



sur £ a Géométrie. 2 &$\ 
n 3°. Les Pyramides de 
même hauteur & de même bafe 
font égales y puifque'de même 
hauteur elles font comme leurs *» 
bafes *. . sS7> • 

' Proposition V. 

3 $ 9, Le Prifme triangulaire , x , pjL m '• 
y? réduit en trois Pyramides tri dngU- 22a. 
hoir es égales * / 

Divifez les trois re élan gl es AE , 

EC , AF , par trois diagonales 
BD,BF, CD : il fe forme trois Py- 
ramides triangulaires A BCD 
DBFE, FDCB. 

Or, ABCD^DBFE; 
ayant bafe égale, Ravoir le Triam 
gle ABC=DEF, & égale hau- 
teur , fçavoirle côté AD — EB *. * N- 
2°. FDCB = ABCD , ayant JI °- 
bafe égale , fçavoir le Triangle 
FDC = ADC , autre moitié dir 
re&angle CD* ,& égale hauteur, *2%. 
fçavoir , GB , hauteur commune , 1 
Mais fi deux grandeurs font 
égales à une troifième , les trois 

Znj, 
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font égales t donc ABCD = 
DBFE = FDCB. . 

Donc le Prifme triangulaire fa 
réduit en trois Pyramides trian-. 
gulaires égaies. 

Ainfi, la Pyramide triangulaira 
eft le tiers d’un Prifme triangu- 
• kîfè. . - ' - 

juTo. De-là ,i°. La Pyramide- 
pciigone eft le tiers d’un Prifme 
poligone de bafe égale & de mê- 
me hauteur. 

Car la Pyramide poligone fe ré- 

* N- duit en Pyramides triangulaires ** 
->*•+• & le Prifme poligone en Prifmes 

* triangulaires* : or chacune de ces 
311 ' Pyramides triangulaires eft letiers ; 

d’un de ces Prifmes triangulai- 
’ * u. res*: donc les Pyramides , prifes. 
3$9- • enfemble, font le tiers des Prif- 
mes, pris de même : niais ces Py- 
ramides font la.Pyramide poligo- 
ne; êc ces Prifmes , le Prifme : 
donc la Pyramide poligone eft le- 
tiers du Prifme poligone de bafe 
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égale & de même hauteur, 

■ 361. 2 °. .Les Pyramides de 
même bafe font comme leurs hau- . 
teurs, 

* Car les tiers des Prifmes font 
comme les Prifmes dont ils font 
les tiers : ainfi les Pyramides étant 
les tiers des Prifmes de mêmeba^ 
fe ôt de même hauteur* , font * ^ 
comme ces Prifmes. . 360 . 

Or les Prifmes de même bafe 
font comme leurs hauteurs *. 

361 . 3 0 . Les Pyramides fem-' 
felables font entr’elles_ comme les 
cubes de leurs côtés homologues, 
puifque les Prifmes femblables , 
dont elles font les tiers , font en- 
tr eux comme les cubes de leurs 
côtés homologues * **• 

D’ailleurs, les Pyramides fem-^* 
blables font comme les Prifmes 
triangulaires qui les donnent* , 
ou qu’elles donnent * , ôc ces P rif- - « V. 
mes étant moitié des Parallelepi- ^ 4 ^. 
pedes femblables* , font, com- ,. z< 

Z uij 



Digitized by Google 
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me eux , enraifon triplée de celle 
, * N - de leur hauteur • 

3 6 3* Eudoxe . Mais s il falloir 
mefurer la folidité dune Pyrami 
de y comment vous y prendriez- 
vous 

juriste.. Je multiplierois la ba~ 
fé par le tiers de la hauteur. 

La bafe multipliée par la hau- 
teur donneroit un Prifme de mê* 
*N nje bafe'ôt de même hauteur*: 
* 1<S ' donc la bafe multipliée par le tierfr 
de la hauteur , donnant le tiers du 
Prifme , donneroit la Pyramide* 
* n. qui en eft le tiers *., 

* 1 *' Mefurons la furface. 

Proposition VI. 

3^4-' La far face dune Pyramide* 
droite , vaut un Triangle de hauteur 
égale à la hauteur de chacune de fes 
faces y & de bafè égale au circuit de* 
iahafe de la Pyramide . 

. -, Cette furface eft compofée de- 
plufieurs faces qui faht autant de 
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Triangles de même hauteur *. * 

Or ces Triangles , pris enfemble 
valent un Triangle de même hau- 
teur & de bafe égale aux bafes , 
prifes enfemble , de ces Trian- 
gle * , c’eft-à-dire , au circuit de 
la bafe de la Pyramide. 

De-là, cette furface eft moitié 
d’un Parallelograme de même 
hauteur qu’elle , ôc de même ba- 
fe ; ôc par conféqu«nt égale à un 
Parallelograme de même hauteur 
& de bafe moitié plus petite *. * ar*. 

Eudqjie. Maie pourquoi ne rai- 
tes-vous pas* la furface de la Py- 
ramide droite moitié d’un Paralle- 
lograme de. même hauteur que la 
Pyramide même? 

juriste* Comme les faces dé la 
Pyramide font des Triangles *, * m 
la hauteur de chaque face eft , non 3S °- 
la hauteur de la Pyramide même ? 
mais la perpendiculaire abaiflee * 
du Commet fur la bafe de Ja.face *«./$„& 
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274 XV. ENTRETTEtf 
; A in il la hauteur de la furfaeé 

de la Pyramide a pour mefure, 
non la perpendiculaire qui def- 
cend du fommet fur la bafe de 1 * 
Pyramide , mais la perpendicu- 
c # laire tirée du fommet fur la bafer 
de la furface même. 

Eudoxe. Apparemment la Py- 
ramide nous conduit au Cône. 

Triste. G’eftà peu près lamé* 
me chofe. 

Le Cône . 

; 36$. C’eft un Solide ABCDET 

* 2Ir fait du cercle BCDE , qui va tou- 
jours parallèlement à lui-même r 
mais en diminuant également juf- 
qu’à ce que la Figure fe termine 
en pointe A. 

^66. Ainfr, comme le cercle 
l eft un Poligone d’une infinité de 
» n. côtés*, &que chaque côté qui 
£63. va toujours en diminuant paralle-^ 
lement à 4 ui-même fait un Triant 
gle y le Cône eft un Solide termi^ 



Digitized by G( 



/ 



sur la Géométrie, zyp 
né par une infinité de plans trian- 
gulaires ; & par conféquent le 
Cône eft une Pyramide d’une in- 
finité de côtés *. * Ni' 

Auffi plus la Pyramide a de cô- 
tés , plus elle approche du Cône : 
donc une Pyramide d’une infini- 
té de côtés ne diffère pas du Cône.. 

Puifque le Cône eft Pyramide r 
ü en a les propriétés. 

367. De-là, i°. LaligneAF 
qui defcend de la pointe du Cône 
au milieu de la bafe , eft l’axe.. 

L’axe eft - il perpendiculaire à la 
bafe ? C'eft un Cône droit, ôc 
l’axe en mefure la hauteur. Si Taxe: 
eft incliné , c’eft un Cône obli- 
que. La hauteur du Cône incliné 
eft la perpendiculaire quidefcendi 
fur un autre point que le milieu de 

la bafe. **' 

368. 2 0 . La hauteur de la fur* 

face du Cône eft la ligne droite 
tirée du fo minet à la bafe de la * ^ 
liirface % - i* 4 *- 
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jiïy. 5 9 . Lafettion d’un Cône 
faite parallèlement à la bafe eû 

* tf*femblable à la baie *. 

***' 37 ®' 4°* Ln Cône eff le tiers, 

d’un Cylindre ‘de même bafe & 
m de même hauteur : car le Cône 
'366. une Pyramide * ; & le Cylin- 

* N. dre,, un Prifme * 1 or la Pyrami- 
^- ?7, de eft le tiers d’un Prifme de mê- 
me bafe & de même hauteur, ôe 

* iST.par conféquent d’un Cylindre *. 

'J6°. ^7/. $°. Un Cône en vaut plu- 

fieurs.de même hauteur, & dont 
les bafes prifes enfemble, valent 

* N. la fienne *. 

■***■ 37 1 * 6°. Les Cône«demême 

bafe font comme leurs hauteurs 
de même hauteur , comme leurs* 

( "Mbafes** 

‘7°. Les Cônes femblables, ou 
% dont la bafe eft à la bafe , comme 
la hauteur à la hauteur, font en 
raifon triplée , ou comme les cu~ 

* N>hes de leurs côtés*. 

^7* Mefurons lesfurfaces en détails 
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Proposition I. 



2 7 j. La furface du Cône droit 
• -*vaut un Triangle retiangle de même 
hauteur que la furface du Cône , 
dont la bafe ejl égale du circuit de la 
bafe du Cône. 

r Telle eft la valeur de la furface ^ 

'de la Pyramide*, ôc par confé- itf4< 4 
v quent de la furface du Cône *. * m 

De-là, i°. La furface du^’ * 
Cône droit vaut un Re&anglede 
même hauteur qu’elle , ôc dont la 
T>afe eft moitié du circuit d© celle 
du Cône , puifque cette furface 
' vaut un Triangle * , qui eft égal * M 
à ce Reftangle *. • J7 >' Ni 

jjf 2 0 . Les furfaces de deuxrg^. 
Cônes font en raifon compofée 
de celles de leurs bafes & de leurs 
-hauteurs : car ces furfaces font 
comme deux Re&angles*; ôc les * M 
Re&angles font en raifon compo - 37 4 ’ 
fée de celles de leurs bafes ôc de * ^ 
•leurs côtés ** •• , , . rsa* 
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57<f. Si deux Cônes ont les 
furfaces femblables , elles feront 
en raifon doublée de celle de leurs 
bafes ou de leurs hauteurs, com- 
r * N, me les Re&angles *. 

** * £77. Si les furfaces font de 

même hauteur, elles feront com- 
me leurs bafes ; de même bafe ; 
comme leurs hauteurs» de même 
bafe & de même hauteur, égales , 
' * K ainfi que les Re&angles *, 

m 

Proposition IL 

57 8. Si fat furfaces de deux Cô- 
nes font de même hauteur , elles font 
entr elles comme les diamètres de 
leurs bafes . 

De ’ même hauteur , elle font 
* comme leurs bafes * , qui font cir- 
conférences *: or les circonfé- 
'$<>$. rences font comme leurs diaméh 
* * N ' très *. 

Î9Sj 



Proposition III. 



37 ÿ. La fur face du Cône efâ la 
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furface du cercle qui en efi la bafe > 
comme la hauteur de la furface du 
Cône ejl au rayon du cercle. 

- Soient A la lurface d’un Cône ; Rgî 
BC , la hauteur de la lùrface; 222 * 
CDEF le circuit du cercle N , 
bu de la bafe ; NC , le rayon ; H 
eôté = BC; I côté = CDEF; 

G y Triangle reélangle ; L , côté 
t=NC; M , côté = CDEF ; K , 
Triangle reôtajigle. 

i°. Le Triangle re&angle G 
vaut la furface A *, de même ba- * Nt 
fe & de même hauteur, par la con- i7i * 
rilru&ion. ’ 

2°. Le T riangle K , vaut le cer- 
cle N * ayant pour bafe la circon- Fig; 
férence & pour hauteur le rayon . 27 h 
Cela fuppofé ; il fuffit de prou- 
ver que le T riangle G eft au Trian- 
* gle K , con j me le côté H au côté 
,L;en un mot, que G. K : : H. L* 

Or la bafe I = M , par la con- 
;llrudion , ôc les Triangles de mê- 
me bafe font comme leurs ha*^ 



/ 
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* N. teurs * : donc G. K : : H. L.’ 

483. N’en eft-ce pas a(Tez , Eudoxe J 

pour l’intelligence de la Sphere t 
Eudoxe. Nous en ferons l’eflai 
dès demain. 

. - i '-iis i - 

XVL ENTRETIEN* 

Sur la Sphère, f 

Eudoxe. T L s’agit donc , Arifle 3 
X de mefurer des Glo-; 

tes ? 

Ariste. Le Globe même de la 
Terre : car , Eudoxe > fi vous avez 
la patience de m’accompagner , 
allant de Propofitions en Propofi- 
tions , nous pénétrerons jufqu’au 
centre de la Terre pour en mefu- 
xer également la furface ôt lafoli- 
dité ; peut-être irons nous jufques 
à mefurer la grandeur du Soleil. 
Eudoxe. Ne verrois - je .. pas 
' volontiers tout ce qui conduit à 

des 



Digitized by Google 



sur *,a Géométrie.. 281 
des vérités fi fublimes ? 

Developez La fuite dé vos idées ÿ 

& vous me trouverez docile ôc 
attentif. 

Triste. Nous commencerons 
donc par définir. 

Définitions;' 

3% 0. La Sphère ABCDA eft n s i 
tîn folide borné de tous côtés par 21J - 
une Lurface dont tous les points 
font également éloignés d’un 
point intérieur E, qui eil le cen- 
tre de la Sphère.. 

3 % Ainfi le centre de la 
ophere eft egalement éloigné de- 
tous les points de la furface. 

in? 6 ~^ a * toutes ^ es lignes EB , 

ED, ôcc. tirées du centre à f la fur- 
face font égales.. 

382. Le diamètre BED de la 
Sphère eft une ligne droite, qui 
va d un point de la furface par le 
centre au point oppofé r & le 
rayon EB de la Sphère eft: uu 
Tome IL ” ' ' Aa.‘ 
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demi-diamètre. Et par confé* 
quent tous les rayons , aufli-bien.! 
que les diamètres de la même 
Sphère j font égaux ; & elle a au-^ 
tant de diamètres que de lignes 
droites qui traverfent le centre. 

383. La révolution d’un demi- 
cercle autour d’un diamètre AEC 
donne la Sphère ; ôc ce diamètre 
eft l’axe de la Sphère ; & comme 
elle peut être formée par la révo- 
lution d’un demi-cercle tournant* 
.autour d’un diamètre quelcon- 
que , tout diamètre peut être axe-. 

384. Le demi-cercle eft com- 
pofé de Sinus perpendiculaires à. 
Taxe 9/ ôc dans la révolution du; 
demi-cercle chaque Sinus FG dé- 
crit* ub cercle FGH parallèle au; 
grand cercle BED de la Sphère.^ 

De-là y . les grands cercles 6 c: 
lès petits cercles delà Sphère ; l^s ; 
grands cercles v r qui ont pour- 
rayon -, Je rayon même de la Spé- 
«L>,êc' paflent par le centre y les.. 
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petits cercles , qui ont pour rayon 
un Sinus , plus petit que le rayon 
de la Sphère *N.<S6. 

38$. La Sphère eft infcrite au 
Cylindre , quand le Cylindre a 
pour bafe le grand cercle & pour 
hauteur le diamètre de la Sphère. 

La moitié de la Sphère eft un> 
Hémifphé re. 

Enfin deux Sphères font fem-; 
blables , parce que les raifons des 
trois dimenfions de l’une aux trois 
dimenfions de l’autre font égales*. * 

Ji $ 

Proposition L 

j8 6\ La feiïion cTane Sphere par 
%tn plan ejl un cercle. 

Je disque le plan BFCHG, Fig* 
fe£tion d’une Sphère qui a pour 22 *' 
centre le point E , eft un cercle. 

- Soient EG perpendiculaire ti- 
rée du centre E de la Sphère fur 
la fe£lion ; EB , EC, &c. tirées 
du même centre E aux extrémi^ 
tiés de la fection,- 
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i°. EB, EC, ôcc. font obliques* 
puifque d’un .point l’on ne .-tire 
qu’une perpendiculaire fur un. 
* n. plan*; & GB, GC , ôcc. font 
J 0J ‘ éloignemens du perpendicule* 

2°. EB, EC , ôcc. font obli* 
ques égales , étant rayons de ta 
même Sphère*, ôc la perpendi- 
^g^ N ‘culaire EG eft la même. 

Or les obliques égales appuyées, 
fur meme perpendiculaire , ont 
mêmes éloignemens du perpen? 
dicule *. 

..v o7* Donc G B , G C , ôcc» font 
rayons égauv 

Tdutes les obliques feront éga.- 
le? , ôc tous les éloignemens du 
< perpendicule feront égaux , par, 
la même raifon. 

• Donc le plan BFCHG eft un 
cercle. 

Proposition IL 

3 8 7. La. demi- Sphère eft égale, aux 
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5 UjR l a G é ô mté r r ï e: 
deux tiers d'un cylindre de même 
bafe & de même hauteur v 

Soient ABC D , Cylindre.* 

BED y demi- Sphère ; ABEDC y 12 * m 
envelope; AFC , Cône de mê- 
me bafe AC ôc de même haureur 
EF que le Cylindre; GHI , plan 
parallèle Ôc égal à la bafe BFD y 
contenant trois cercles; le pre- . 
mier dans le Cylindre , ôc qui a 

E our rayon HG *ie fécond, dans 
i de mi- Sphère * , ôc qui a pour * NI 
rayon HK ; Je troifième, dans le 
• Cône , ôc qui a HL pour rayon;, - 
FKP , Triangle re&angle , dont 
l’hypothénufe FK = HG ; le côté. 

FP = HK , le côté PK = LR 
c=FHperpendiculaires entre mê- 
mes parallèles *; LH = FH = »N.4ai. 
KF, puifqu’un Parallelograme fur , 
la diagonale d’un Quarré. ôc qui a. 
tin angle commun -y eft un Quar- 
. ré *} GK=SI, Couronne de l’en- * 
v.elope., ôc qui répond au cercle.* 27 ^* 
LJVLNO du Cône^. . . ; 

i 
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X VI. E n T R E TI E N' 

La de mi- Sphère BED = AB* 
CD— ABEDC: donc fi ABEDC 
« eft le tiers de ABGD ,BED en 
fera les deux tiers. 

Par conféquent il fuffit de prou-* 
ver que ABEDC eft le tiers de 
ABCD, ou que ABEDC vaut le^ 
Gône AFC , tiers du Cylindre 
*iV.ABCD*. 

r #°* Si chaque Couronne de l’enve- 
lope ABEDC vaut un cercle cor- 
i ' refpondant du Cône AFC com- 
* *' N.pofé de cercles parallèles * , l’en- 
« &S* velope ABEDC vaut le Cône 
AFC, puifque l’envelope Ôc le 
Cône ont même bafe ôc même 
hauteur. 

Il refte donc 'a démontrer que' 
chaque Couronne vaut le cercle 
correfpondant du Cône 3 ou que 

GK SI — LMNO. 

Et je le démontre. 

^ Du cercle qui a pour rayon 
FK , ôtez le cercle qui a pour 
rayon FP : refte la valeur du ces-r 
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de qui a pour rayon P K = LH ' r 
puifque le cercle qui a pour rayon 
Phypothénufe, vaut les deux cer- 
cles qui ont pour rayons les cô- 
tés*. 



'* N,. 

27 3 y % 



Or HG= FK , HK=FP; 
LH = PK : donc fi du cercle qui 
a pour rayon HG , l’on ôte le cer- 
cle qui a pour rayon HK ; le refte 
eft la valeur du cercle qui a pour- 
rayon LH 5 ou du cercle LMNO» 
Mais enfin , ce qui refte eft la 
Couronne GK-+-SI : donc GK. 
r+ -SI = LMNO/ 

De-là , fi l’on multiplie le grand- 
cercle BD de la demi-Sphére par - 
les deux tiers du rayon FE r le pro- 
duit fera la folidité de la demi-; 
Sphère , puifqu’il eft les deux-tierSo 
du Cylindre circonfcrit. 



Proposition III.. 

jp88. La Sphère vaut les deux. ' 
fiers d'un Cylindre de même largeur/ 
fr de même hauteur *. . . ■ 



/ 
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X V I. E N T R ETTI ETN 
La demi-Sphére vaut les den- 
tiers d’un Cylindre de même lar-^ 
* N. geur&de même hauteur* : donc 
W 7. la Sphère vaut les deux, tiers d’un» 
Cylindre double du premier , ou» 
qui a rmême largeur & même hau* 
teur que la Sphère.. 

Fig. Aufli-, i°. La Sphère. infcrit& 
BEDQ vaut le Cylindre ACFG y 
moins* les deux Cônes AHF y - 
CHG, oppofésau fommet dans 
r * N - le centre H *- 

* 87 - 2 0 . Les Cônes AHF, CHG 

font égaux, ayant même bafe AE ; 
— CG & même hauteur. HE = 

Le Cône AQF = AHF 
H- CHG , ou AQF = 2AHF ,, 
ayant même bafe AF,.& double^ 
hauteur E,H HQ = EH , puif- 

que les Cônes de même bafe font. 
ï Ibid, comme leurs hauteurs *; 

Donc la Sphère BEDQ vaut 
lfe Cyiindre ACFG ,, moins le* 
Cône AQF. 

O* 



ai* HQ.*- 

3 • 
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'sur la Géométrie. 289 

Or le Cône AQF eiîie tiers du 
Cylindre ACFG de même baie 
Ôc de même hauteur *. * n. 

Donc la Sphère BEDQ vaut i7 °* 
Je Cylindre ACFG y moins le 
•tiers : donc elle en vaut les deux 
tiers. . . 

Ainfi, i°. Le Cylindre contient 1 
tine fois & demi la Sphère infcrî- 
te, ôc par confèquent la raifon du 
Cylindre à la Sphère interite elt 
Jejquialtere. 

2 0 . La Sphère eft le produit de 
fon grand cercle par les deux tiers 
du diamètre , puifque ce produit 
yaut les deux tiers du Cylindre. 

•t 

Proposition IV. 

5 8 y. Une Sphère vaut une Pyra~ 
rnide y eu un Cône * y qui a pour bafe * 
la Surface , & pour hauteur le rayon 266 ' 
de la Sphère . 

La Sphere peut être regardée 
comme un Solide compofè dePy- 
ramides qui ayent pour hauteur le 
; Tome IL B b 



l 
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z$o XVI. Entretien 
rayon de la Sphère , leurs fom« 
mets au centre , Ôc leurs bafes à 
ia Surface ; car on peut confidé- 
rer la Surface d’une Sphère com- 
me compofée d’une infinité de 
ïoügones infiniment petits : or 
ces Pyramides prifes enfemble , 
valent une Pyramide qui a pour 
hauteur le rayon ôc pour bafela 

* s. Surface de la Sphère *. 

De-là, i°. Une Sphère 
vaut un Cône qui a pour bafe la 
furface , ôc pour hauteur la rayon 
de la Sphère , puifque le Cône 

* n. eft une Pyramide *. , 

366. 2 o t L a sphère eft le tiers 

d’un Cylindre qui a pour hauteur 
le rayon ôc pour bafe la furface de 
la Sphère. 

Car La Sphère vaut une Pyra- 
mide qui a pour hauteur le rayon 
ôc pour bafe laSurface de laSphé- 

* re *. Or cette Pyramide eft le tiers 
d’un Prifme , qui ait même bafe 
quelle Ôc même hauteur * } Ôc par 



I 

sur i a Géométrie, api . 
çonféquent d’un Cylindre , qui eft * ifc 
lin Prilme *. 3 6 °* 

3°. La Sphère vaut le pro * & 
iduit de fa Surface par le tiers de fon 
rayon : car la Sphère vaut une Py- 
ramide ou un Cône qui a pour 
bafe la Surface de la Sphère ôt 
pourjiauteur le rayon de la Sphè- 
re * : or multipliant cette bafe par 
le tiers de la hauteur,vous avez la * jy. 
Pyramide ou le Cône *. ' Jfy. 

* N. 

Proposition V, 



Deux Sphères font en rai fon 
triplée , ou comme les cubes des dia- 
mètres de leurs grands cercles . 

Les Cylindres femblables font 
comme les cubes des diamètres 
qui reprèfentent les dimenfions 
de leurs bafes égales aux cercles 
des Sphères inferites* : donc les * IV. 
deux Sphères , qui étant fernbla-^* 7 * 
blés * , font les deux tiers de ces 
Cylindres*, font comme les eu- 

B b H l>> ' 
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XVI. Entretien 
bes des diamètres de leurs grands 
cercles , les parties femblables 
étant commeles touts. 

D’ailleurs , deux Sphères , qui 
font deux folides femblables, va- 
lent deux Pyramides femblaibles 
qui ont pour hauteurs les rayons 

■* N. des Sphères * : or deux Pyrami- 
J 3 ?' des femblables font en raifoh tri- 

* N. plèe de leurs hauteurs * : donc el- 

les font comme les cubes des 
rayons , Ôc par conféquent des 
- diamètres. 

jyf Eudoxe, Von vous donne 
deux Boules , dont l’une a le rayon 
double de Vautre: quelle ejl la raifort 
Mes deux Boules ? 

Ariste . Puifque le rayon e/l 
double du rayon,. les expofans de 
la raifon des rayons font 2,1, 
dont les cubes font 8 , ,i. 

Or les deux Boules font entr’el»? 
les comme les cubes des expo- 

* is/.fans des rayons*: donc elles font 

entr’elles comme B à i ; c’eû-ii- 




SU R LA G.ÉO MÉTRÏE. 2Qp 
dire, que celle qui a le rayon dou^ : 
ble eft oétuple de l’autre- 

Mefürons les Surfaces. * ' 

Trop o si xi on VI. 

395‘ La Surface , x } de là demi- 
Sphère e fi égale à la Surface , z, du< 
Cylindre de même bafe & de même' 
hauteur -• 

r • t 

Soient A BF, quart/ de cercle- n s - 
infcrit dans lequarré ADBF; AF^ 227 - 
rayon divifé enfes élemens AG , 

GKjôcc.ANB^GOHjKPL, quarts^ - 

de circonférences décrits du cen-- 
•e.F ; AD, GN, KO, RS, per- 
pendiculaires furle-rayon AF. 

•’ Que le quarré ADBF & le' 
quart de cercle ANBF tournent" 
fur l’axe B F : les perpendiculaires 
AD, GN , KO , &c. décriront 
des couches cylindriques qui fe- 
ront le Cylindre ADEG , moins 
le Cône DFË de même bafe Ôc * 
de même hauteur , qui eft le tier^ 
du Cylindre *; Les quarts decir= j 70 ?\ 
... Bbij . ' * 
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XVI. Entretien. 
conférence ANB, GOH, KPL ; 
&c. décriront les couches fphéri- 
ques ABC, GHI, KLM , &c. 
qui feront la demi-Sphére ABCF, 
& qui feront en même nombre 
que les couches cylindriques , 
puifque le nombre des unes & des 
autres fera mefuré par celui des 
points ou des élemens du rayon 
AF. Enfin les rayons AF, GF j 
KF , &c. décriront par leurs ex- 
trémités AG , GK , KR , des cir- 
conférences qui feront les bafes 
des couches cylindriques & des 
couches fphériques. # 

Cela pofé , i°. A caufé des 
Triangles femblables DAF , 

* N. NGF , OKF, &c. * les hauteurs 
***' AD, GN, KO , &c. des cou- 
ches cylindriques , font entr elles 

* comme les rayons AF , GF 
jfO' KF * ; & les circonférences qui 

font les bafes de ces couches * 
font aufîi comme les rayons AF, 
* KF , qui les ont décrites * t 




SUR LaGÉOMÉTRIE. 
donc les couches cylindriques 
font en raifon doublée de celles 
des rayons , ou comme les quar- 
rés des rayons ou des circonfé^ 
lences ( a 

2°. On peut réduire les cou- 
ches fphériques en Triangles qui 
ayent pour bafes des portions fem- - 
blables dans les circonférences 
décrites par les rayons AF, GF, 
KF,&. dont la hauteur foit expri-» 
mée par les quarts de circonfé- 
rences A N B, GO H, &c. 

Dans ces Triangles , les bafes 
étant arcs femblables , ferontconv 
jpie les rayons AF , GF , K B' * , * y. 

les côtés qui exprimeront les 
hauteurs , lé trouvant égaux à des 
arcs ANB,GOH,KPL , qui font* 
aulli comme ces mêmes rayons , 
ces T riangles feront aulli en raifort 
doublée des rayons : donc les cou- 
ches fphériques compofées de ces 
Triangles, feront en raifon dou* 

(a) Calcul Littéral , N, 1 83. 

Ebiiij 
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296 XVI. Entretien 
blée des rayons , comme les cou*- 
ches cylindriques*: donc les cou- 
ches fphériques. ôc les couches* 
cylindriques font proportionnel- 
les * , les raifons égales à une 
troifième étant égales, entr’elles : 
donc 'les cylindriques font tou- 
• tes plus grandes ou plus petites 
* N - que les fphériques correfpondan-; 

J0 *‘ tes t ou toutes égales». 

Or les cylindriques ne font ni 
toutes plus grandes , ni toutes plus- 
petites : autrement , les deux 
tiers A FD, CFE du cylindre vau- • 
droient plus ou moins que la demi- 
Sphére ABC F de même bafe 
de meme hauteur; puifque toutes 
les couches cylindriques , prifes- 
enfemble,font le Cy lindreADEO 
moins le cône DFE , c’eft-à-dire r 
les deux tiers du Cylindre ADEC, 

6c que toutes les couches fphérw- 
ques , prifes enfemble , font la; • 
demi-Sphére ABCF, qui efl auffi 
1 es deux tiers du même Cylindre. 
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sur la Géométrie. '2 $7 
ADEC : donc toutes les cylin- 
driques font égales aux fphériques 
correfpondantes donc la premiè- 
re eft égale à la première : donc 
la première couche cylindrique 
étant la Surface du Cylindre ; ôt 
la première couche fphérique y 
la Surface de la demi-Sphére \ la 
Surface de la demi-Sphére eft 
égale à la Surface du Cylindre de 
même bafe & de même hauteur. ' 

De là , la Surface de la Sphère* 
eft égale à celle du Cylindre de 
même bafe ôc de même hauteur*. 

* ' t •* t * 

Propos i t i o n. y IL, 

ha Surface de là demi-Sphére 
ejt lé produit de la circonférence du 
grand cercle qui en ejl la baje , par. 
h rayons 

La Surface de la demi-Sphér© 
vaut la Surface d’un Cylindre de 
même bafe & de même hauteur*:* 
or le produit de la-circonférence ' 3 ^ 5 '' 
du grand çerçle de la demL^phé- 



1 
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XVL Entretien 
re par le rayon,eft égal à laSurfàce 
d’un Cylindre de même bafe ôc 
de même hauteur; puifque la Sur- 
face du Cylindre eft la circonfé- 
rence de fa bafe , prife autant de 
fois qu il y a de points dans l’axe 
. » ^ égal au rayon *- 

J * 7 ' Propos i ti qn VIIL 

" • 

J}?. La Surface de la demi-Sphirr 
vaut deux fois t aire de fin grand 
cercle* 

Cette Surface vaut celle d’un 
Gylindre qui a pour bafe le grand 

* n. cercle , 6c pour hauteur le rayon * r 

or la Surface de ceCylindre vaut 

* deux fois faire de fà, bafe- *. . . 

&• 

Proposition IX- 

. La Surface de la Sphère ejl 
quadruple de Jongrand cercle, 

La Surface de la Sphère eÆ dou* 
ble de laSurface de la demi-Sphé- 
re:or la Surface de la derai-Sphére 
vaut deux fois celle de fon grand 



r 



- — -, 



r 

îJITR L A GÉ OMÉTR TE. <2$ 9 
h cercle * , donc la Surface de la * n; 
i Sphère eft quadruple de fon grand W* 

0?. cercle. 

It ^ ' De-là , i °. La Surface du Cy- 
!> lindre, étant égale à celle de la 
t Sphère infcrite * , vaut quatre * 24 
fois le grand cercle de la Sphère, -JtfA 
2^. Comme les deux bafes du 
Cylindre font égales , chacune r 
au grand cercle de la Sphère , la. 
Surface totale du Cylindre eft k 
celle de la Sphère x comme 6 à 4-4 
ou ? à 2. 

3 °. La Surface d’une Sphère, 
vaut un cercle dont le diamètre 
foit double du diamètre de la 
Sphére:car la Surface d’une Sphé-i 
re eft quadruple d’un cercle qui a. 
pour diamètre celui de la Sphère*. * 
Or un cercle qui a un diamé- 
tre double , eft quadruple ,, puif- 
que les cercles font comme les. 
quartés des rayons , & par cç>ik 
JÉquent des diamètres *. • * 

Eudqxe . Voulez- vous* 
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XVI. Entretien; 
fte que nous eflayons de trouver 
la Surface de la Sphère par une 
autre route ? . „ , 

Ariste. Je vous fuis ybudoxe 



SJ.2 



&g- 



dans cette autre voye. 

Eudoxe. Traçons une figure. 
Soient S Sphère infente au- 

Cylindre ABCD;FP= CE, les 

deux tiers de la hauteur PG du 
Cylindre, c’eft-L-dire, du diamètre, 
de la Sphère S. 

i°. Le Cylindre CEHD eft leT 

* deux tiers du. Cylindre CABD * y; 
' m ' nuifque FP eft les deux tiers de 

FG. Ainfi la Sphère S eft égale au 

* N - Cylindre CEHD 

'? 98 \ 2 °. La Sphère S vaut un Çone J 

qui ait pour bafe la Surface 6c 
pour hauteur le rayon FS de la 

J 0 Sphère S *..- 

* y ' c D’ailleurs , ce Cône vaut un 
Cylindre IKLM qui ait pour bafe 
la bafe du Cône , ou la Surface de 
Ja Sphère , ôepour hauteur le tiers . 
"tf.Fl* du rayon FS ï > le Côn^. 
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SUR LA Ge'OMÉT RIE. 3 O’I 
'étant le tiers d’un Cylindre de 
.même bafe 8c de même hauteur. 

Donc le Cyiindie IKLM = 

;CEHD=^S. 

3 0 . FP , qui eft les deux tiers 
de la hauteur FG du Cylindre . 
CABD, vaut le rayon FS, plus 
le tiers SP du rayon , 8c FN n’eft 
que le tiers du rayon ; par confé- 
quent la hauteur FP du Cylindre 
CEHD efl quadruple de la hau-, 
teur FN du Cylindre IKLM. 

Or dans deux Cylindres égaux , 1 
•.mais de hauteurs inégales & de 
bafes inégales , les bafes font ré- 
ciproques aux hauteurs *. * jyç 

Donc la bafe du Cylindre IK- 
DM eft quadruple de la bafe du 
Cylindre CABD : donclafurface 
de la Sphère S., eft quadruplé de 
la bafe du Cylindre CABD > la- 
quelle -eft égale au .grand cercle 
de la Sphère S. 

Ainfi la Surface de la Sphère 
eft égale à un cercle qui ait pou* 
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joi XVI, Entretien 
rayon le diamètre de la Sphère : 
car le cercle qui a pour rayon le 
diamètre de la Sphère eft quadru- 
ple du grand cercle de la Sphère , 
les cercles qui ont un rayon dou; 

* N.kk y étant quadruples*. 

$72' Enfin , la Surface de la Sphère 
infcrite au Cylindre eft égale à la 
Surface du Cylindre , puifque la 
Surface duCylindre eft quadruple 
aufli de celle de la bafe : car lors- 
que la hauteur du Cylindre eft 
égale au rayon de la bafe > la Surr 
face du Cylindre eft double de 

• celle de la bafe * : donc la hau- 
teur du Cylindre étant double du 
rayon, la Surface du Cylindre fe« 
ta quadruple de celle de la bafe. 

Triste. Cette manière de me- 
furer la Surface d’une Sphère me 
paroît précifè & nette. * 

Eudoxe. Et.je mappcrfois , 
que nous touchons enfin à la mejùre 
..fie la Surface de la Terre . 

Ariste, D’abord ou convient 
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>que la Terre eft ronde , ou à peu 

Î >rès : aufli de quelque coté que 
’on aille , après 2 $■ lieues , l’on 
voit un nouveau dégré du Ciel , 
ou du grand cercle célefte , où 
l’on fe trouve. D’ailleurs , plu- 
(leurs obfervations aftronomiques 
donnent 9000 lieues à la circon- 
férence de ce grand cercle, ou 
25 lieues à chaque dégrés. 

Suppofant la Terre ronde, 6c 
la circonférence de fon grand cer- 
cle de 9000 lieues ; 

i°. Je prens la troifième par- 
tie de la circonférence du grand 
cercle ; 6c c eft le diamètre , à peu 
près *. 

2°. Prenant la moitié du dia- 5 * 7, 
métré , j’ai le rayon *. 

' 3®. Je multiplie la moitié de la 
•circonférence par le rayon ; ôc le 
produit eft le grand cercle de la 
Terre* 

Enfin , j'aurai dans le quadru- . 
pie de ce grand cercle la furface ♦ 
de Terre*. M 
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Calculons , i°. La circonf<£ 
•rence du grand cercle fuppofée 
. ^ .de 9000 lieues , le diamètre eft 
de 3000 , environ : car le diamè- 
tre eft la troifième partie de la cki 
* conférence , un peu moins *. 

£2 A 2°. Le rayon, moitié du dia-' 

métré eft donc de 1 $00 lieues, un 
peu moins. Pour parler plus nette- 
’ . ment , fuppofons-le de iyoo 
• w lieues.? 

3°. Puifque la circonférence eft 
de pooo lieues par l’hypothèfe , la 
moitié eft 4 joo : donc fi Ton mul- 
; tiplie 4^00 par lyoo, valeur .du 
/ v rayon., le produit fera le gran4 
Cercle* 

Quel eft lé produit de 4 f oo pat 
1 j 00 ?... . 6 7 j 0000 : donc faire 
, du grand cercle contient fix mil- 
lions , fept cens cinquante mille 
lieues quarrées. 

Donc la Surface de la Terre, va- 
lant quatre fois fon grand cercle , 
r . * vaut quatre fois 61 5:0000 lieuës 
• ' quarrées, . ! Pc j 
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sur la Géométrie, ^oy* 

Or quatre fois 675 0000 font . . , 
27600000. ' * * • t 
Donc la Surface de 1-a Terre 4 
* contient environ -27 millions de, 
lieues quarrées. - ‘ 

'40 a. Déterminerons-nous la foli* 
àitémême de ia Te ref - -v - - » 
Eudoxe. Vous vous y êtes en»* 
gagé,-, ce me femble.- * - 

juriste. Hé bien , connoiffant > 
le grand cercle delà Terre ôc fon 
diamètre* , je multiplie le cer- *'K, 
de par le diamètre ; Ôc j’ai un Gy- 
lindrè de bafe égale au grau d * 
cercle de la Terre , ôc. de même- 
hauteur,.- ' • > '. 

2°. Je prens les deux tiers de? 
ce Cylindre : ôc c’eft la foliditéde « 
la Terre* y puifque la Sphère eft 
3 es j deux tiers d’un Cylindre qui a-^'- 
pour bafe le grand cercle deda 
Sphère , ôc même hauteur^ 

■Ainfi , comme Taire du grand 
cercle eft de 675 0000 lieues quar- 
tes , ôc le diamètre de 3000 dan»^ 

Tome JL. Ce 
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Ihypotèfe ; le produit de 67 500 qo> 
par 3000 fera la folidité du Cylio4 
dre. Quel eft ee produit 
20 milliards > deux cens cinquan* 
te millions. 

Donc la Terre qui eÜ les deux 
J 1 ' tiers de ce Cylindre * contiens 
” ‘ dra » . * • 1 3 milliards , cinq cens 
millions y ou environ,, de lieues 
cubiques. 

Eudoxe . Si Port multiplie cPa~ 
' lord le grand cercle de la Terre pat 
les deux tiers de fin, diamètre , n& 
trouvera-t-on pas la même chofe / 

Triste. Sans douce * pudqu’ui* 
Globe eft le produit de fon grand 
cercle par les deux tiers de foa 
* n. diamètre * s & l'opération fera 
plus courte*. 

Comparons maintenant îes ; Sus- 
ftces.de deux Spb&es* 
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Proposition X* 

40 1. Les Surfaces d' der’X Sphè- 
res /ont en rai/on doublée de celle de 
leurs rayons . w 

Les furfaces de deux Spheres 
font comme les grands cercles 
dont elles font quadruples *,.pui£ + 
que les tours fonr comme leurs 4 P** 
parties femblables (<r)rories cer- 
cles font en raifon doublée de- 
leurs rayons , ou comme les quar- 
rés de ces rayons *». * ^ 

:V Ainfi les Surfaces dès Sphères 272S * 
font comme les quarrés des 
rayons. 

402. Eu do xe^ Soient deux Bou<~ 
lès B C , dont la première a le 
rayon double : quelle e/l la raifon de 
leurs Surfaces ?' 

Ariste. r°. Le rayon de F efî 
au rayon de C r comme 2 à t z 



Ça), Calcul- Littéral » N. 

Ce iÿ 
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3.o8 XVI. Entretien: 
donc 2 ,1 font les expofans des-; 

rayons. v* • '• : - ? 7. 

2°. Les Surfaces étant en raifon- 
doublée de celle des rayons, je 
double la . raifort de leurs expo^ 
fans ; & j’ai 2,1; z, 1 (a), 

3 0 .. Je multiplie les antécé- 
dens par les antécédens & le$ 
çonféquens par les conféquens ^ 
& les produits ou quarrés 4, 1 ^ 
font les expofans de la raifon dou-< 
blée des Surfaces ; c’eft-à-dire 
que la . premièré. eft quadruple de. 
la fécondé. 

Eudqxe. En un mot , puifque* 
lés deux Surfaces fon.t comme les> 
quarrés dès rayons 2 , 1 ; elles, 
font entr elles comme 4 a 1.. 

Mais ^Ârifie , je donne ait 
Soleil un rayon centupleâe celui de\ 
U Terre , conformément aux Objets 
njations^ Il s’agit de mefurer la Sur-- 
fçee de -cetAJlre.- 

*A Mste . Je prendrai donc dTh- 

ÿQJ&teal . i^iîtcraj lv N. 1 



SUH EÀ GÉOMÉTRIE? -yüjf. 

Bord les expofans des rayons des. 
deux Boules , c’eft-à-dire , du So- 
leil & de la Terre. Puis quarrant* 
lesexpofants, j’aurai dans les quar-* 
rés la raifon des Surfaces* & con- . 

* noiffant déjà la Surface de JaTer-4or. 
re *, je connoîtrai celle du Soleil. ’* M.. 

• Calculons : i°. le rayon du S'o-'^*’ 
leil eft centuple dans fhypotlièfe : * 
donc la raifon du rayon au rayon* 
ajpourexpofans , ioo 3 i. 

2°. looooy i y quarrés dé ceS' 
expofans ico, i-, font les expo- 
fans des Surfaces : donc la Surfa- - 
ce du Soleil , étant comme toooo •' 
à i > vaut dix-mille fois celle de : 

.la Terre.. 

Mais la Surface dé la Terre* 
comprend 27 millions de lieues 
quarrées.. : . 

Donc la Surface dtiSoleil con- 
. tient ï ooco fois 27 millions de - 
lieues quarrées. 1 • *• ; 

; Eztdox e . Enfin , il faut mtfuretr 
l&folidité même. &t SçleiL : 
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Ariste» Hé bien , i°.Connoi£ 
làm les demi-diamètres du So-* 

»jy.leii & de la Terre** je prendrai 
r 4»J & les expofans de ces rayons. 

*2?’ * 2 °. Je cuberai les expofans j 1 

& les cubes feront les expofans- 
. • N. delà raifon des deux Sphères *. 

Ainfi , comme je eonnois la fo^ 

* n. Üdité du Globe terreftre *4 e con * 
4 00 ' noîrrai celle du Soleil. 

Les expofans des rayons font 

* n, tcn y i 

$oj. Cubons cF abord i oo * puis i * 
les cubes font t oooooo > i (a) : 
donc lafolidité duSoleil eft à ceU- * 
le de la Terre * comme toooooo -• 
à I . Par conféquent le Soleil eft 
un mi lion de fois au (Il grand que 
Éa Terre. 

Or la Terre comprend 13 mil- 
liards *, cinq cens millions de 

* N. Jieuës cubiques , ou environ *. 
4 00 * Donc le Soleil contient un 

million de fois i $ maillards y cinq| 
Calcul Littéral» N- 3^ 



ttnt la Géométrie: ÿïf 

cens millions de lieues» 

Eudoxe . Après cela puis- je 
m’empêcher,. Arifte, de vous de- 
mander quelques entretiens fur la 
Trigonométrie ? 

Triste. Votre plaifîr ce ferrS - 
ble, Eudoxe, eftdîe faire le mien £ 
le même Çyftême d’Entretien& 
nous retracera donc d*autr.e& 
idées» 
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ENTRETIENS 

MATHÉMATIQUES 

S U R L A 

TRIGONOMÉTRIE 



RECTILIGNE. 



I. ENTRETIEN. 

Sur la valeur des Sinus & des cotés 
des Figures reâlilignes infcrites 
au Cercle. 



Ariste . 



O u s voyez £ 
Eudoxe , mon 
Cabinet décoré 
& tapiffé, pour ainfidire, d’un 
goût nouveau. 

Tome II. Dd 





514 I* Entretien 

Eudoxe. C’eft la Trigonomé- 
trie , ce femble , repréfentée fous 
des traits réguliers , en figures ar- 
tiflement faites & rangées de mê- 
me. 

Ariste. Il y a des perfonnes 
qui font ravies de fe voir environ- 
nées d’ornemens riches , de fi- 
gures travaillées avec toute la dé- 
licatefie de Part , mais qui ne leur 
remettent devant les yeux que la 
Fable , le menfonge , & lfis rêve- 
ries de la Poëfie. Ce n’eft pas là 
mon goût ; j’aime à voir autour 
de moi des figures plus fimples , 
à mais qui ne me rappellent que 
des vérités inconteftables. 

Eudoxe . Et vous connoiffez 
mon goût, il y a long-temps : vous 
me ferez donc part de ces vérités 
dans l’ordre où elles s’offriront à 
votre efprit. 

Ajuste . Les Définitions ôc les 
Propofitions fuivies nous condui- 
ront lentement , mais furement. 



sur la Tricon, rfctil. 31 $■ 
à des Problèmes également cu- 
rieux & utiles. 

Définitions. 

1. La Trigonométrie re&ili- 

gne eft l’art de mefurer des gran- 
deurs par la mefure des angles ôc 
des côtés des Triangles re&ili- 
gnes. } . , 

2. Complément d’un angle ou Fig. 
d’un arc, eft la quantité AE, dont 
un arc AC eft plus petit que le 
quart de cercle CE. 

Complément au demi-cercle , 
ou fupplément eft la quantité AF, 
dont un arc AC eft moindre que 
le demi-cercle CAF. 

Sinus droit AB. d’un angle 
ADC,ou d’un arc AC, eft une per- 
pendiculaire tirée d’une extrémité 
A de l’arc fur le . diamètre ou le 
rayon qui paiTe par l’autre extrémi- 
té C , ou la moitié de la corde qui 
foutientun arc double (a), 

(a) Géométrie , N. 87. 

Ddij 
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Sinus verfe , eft la partie 
BC du rayon comprife entre l’ex- 
trémité C de l’arc AC ôc fon Si- 
nus droit AB. 

/. Sinus AI du complément, 
eft le Sinus propre de l’arc AE , 
qui eft complément au quart de 
5 N. 2. cercle *. 

tf. Sinus total ED eft le Sinus 
du quart de cercle CE , ou de 
l’angle droit CDE , & par confé- ' 
quent le rayon même. Que l’an- 
gle ADC croiffe , le côté AD 
s’approchant de ED : le Sinus AB 
croîtra , jufqu’à ce que confondu 
avec AD dans ED , il foit le 
rayon même ED : mais avançant 
de ED vers F, il diminueroit ( a ) ; 
car les moitiés de cordes qui fe 
trouvent plus éloignées du cen- 
tre , font plus petites : ainfi , le Si- 
nus total eft le plus grand des 
Sinus. 

7. La Tangente CH d’un an- 

(a) Géométrie , N. 
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SUR LA TrIGON. RECTIL. 517 
gleADC ou d’un arc AC com- 
pris entre deux rayons qui for- 
ment l’angle efl une perpendicu* 
laire tirée fur l’extrémité C d’un 
rayon CD 8c terminée par l’autre 
rayon prolongé DAH. 

8 . La Sécante de l’arc AC ou 
de l’angle ADC eft le côté pro- 
longé DAH qui va terminer la 
Tangente CH. 

EG efl la Tangente du com- 
plément; 8c DG , la Sécante du 
complément. 

y. Enfin, le Sinus totale ou le 
rayon fe divife d’ordinaire en 
1 00000 parties , ou en 1 0000000, 
qui fervent à déterminer la valeur 
des côtés des. figures- re&ilignes 
infcrites au cercle , des Sinus, 
des Tangentes , des Sécantes. 

_ Le diamètre double du rayon , 
fera double du Sinus total. 

Proposition I. 

10 . Les quarrês du Sinus droit 

Ddiij 



318 I. Entretien 

d'un arc & du Sinus de fon compté* 
ment font , pris enfemble , égaux ait 
* quarré d 1 rayon. 

r& 2. Soient A O, Sinus droit de l’arc 
AE ; & AB Sinus du complé- 



ment AC ; AF , rayon. 

i°. L’angle BFD eft droit ayant 
pour mefure le quart de cercle 
CE. 



2 0 . Les deux angles B ôt D le 
font, puifqu’iis font faits par les 
perpendiculaires , ou les Sinus, 
* N - AB, AD par conféquent l’an- 

gle B A D Peft ; car le Quadrilatè- 
re BD vaut 4 angles droits (a) : 
donc , c’eft un Redtangle ( b ). 

Ainfi AB = DF, & le Trian- 
gle DAF eft un Triangle redlan- 
gle, dont AF eft l’hypoténufe. 

Cela pofé; je dis que les quar- 
rés de AD , AB valent celui de 
AF. 



Les quacrés de AD > DF va?- 



(a) Géométrie , N. 175. 
(£) Ibid. N. 1 70. 
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sur la Tricon, rectil. 319 
lent le quarré de AF (a). 

Or AB = DF : donc les quar- 
rés de AB , AD valent celui de 
; AF. 

Eudoxe. En un mot, AD -w 
• DF == AF : or AB = DF : donc • 

ÂdVabUap: 

il. Sjriste . De -la, fi dans Fi 2 . 
nn Triangle reâangle DAF, on 
prend lhypoténufe AF pour 
rayon , les côte's AD, DF, font 
Sinus, des angles oppofes : car 
i°. ADeft Sinus de l’angle AFE*. * N J* 

2 0 . DF = AB , Sinus de l’an- 
gle AFB = DAF alterne (b). 

DoncDFeft Sinus de l’angle' 
DAF. 

11 . Eudoxe. Connoijjant F hy- 
poténuse AF iprije pour rayon , avec 
ttn coté DF J\ n Triangle rebïançle 
DAF , vous trouverez bientôt l'au- 
tre côté AD. 

(à) Géométrie , N. 104," * 

(b) Ibid. N. 101. 

D d iiij : 
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320 I. Entretien • 

Triste. Du quarré dé l’hypo- 
ténufe AF , j’ôte le quarré du côté 
connu DF : refte le quarré de l’in' 
connu AD (a)» 

Enfin , j’extrais la racine du 
quarré de l’inconnu AD (b) , & la 
* racine eft la valeur de l’inconnu 
AD. 

Eudoxe. En un mot , de AF* 
ôtez DF 1 : refte AD 1 ; ôc /AD 1 
k== AD , puifque AD x AD = 

AD (c). 

13. De-là , connoifïant le Si- 
nus droit AD , on a le Sinus AB 
= DF du complément; car AF* 
— AD 1 = DF 1 =AB 1 ;&: v/AB 1 
= AB. 

I/}.. Mais connoijfant les deux cô- 
tés AD, DF, il faut trouver ïhy- 
poîénufe. 

*x.i 2 . Triste. AD -+- DF = AF * : 



( a ) Géométrie , N. 104. 

(b) Calcul Littéral , N. 74. 

(c) Ibid. N. 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 3 21 

ainfi, \/AD 1 -hDF 2 =AF. 

De-là, i°. Je prens la fomme 
des quarrés des côtés AD , DF ; 

Sl c’eft le quarré de l’hypoténufe 
AF (a). 

2°. J’extrais la racine de cette 
fomme i ôt c’eft l’hypoténufe mê- 

« me. 

Proposition IL 

I y. Dans le quart de cercle AH , F*g. j; 
le Sinus droit AB d'un arc AC eft 
moyen -proportionnel entre la moitié 
AD du rayon & le Sinus verfe AE 
de Parc double A CG. 

Soit FC perpendiculaire cou- 
pant la corde AG ôc lare AGC 
par le milieu B [b). 

Je dis que -Pr AD. AB. AE. 

** Les angles ABF, AEG, font 
droits , puifque AB , EG font Si- 
nus * ; ôc l’angle en A eft com-*N. 
mun ; donc les Triangles AFB, 

AEG font proportionnels (*■)• , 

(a) Géora.N. 104, (£) Ib, 61* (/) Ib, i£q. 
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Donc AF. AB : : AG. AE. 

Donc AF — DF. AB : : AG— 
BG. AE; les moitiés étant com- 
me les touts. 

Or AF — DF= AD , & AG 
— BG = AB. 

Donc -H- AD. AB. AE. 

16. Eudoxe. Après cela , 'con- 
noijjant le rayon AF avec le Sinus * 
droit AB d'un arc , vous trouverez y 
ce femble 3 le Sinus verfe AE a P un 
arc double AC G , & le Sinus droit 
EG de Parc double. 

Ariste * i°. Puifque — AD^ 

mis. AB. AE * , .^3 = AE {a). 

Ainfi j divifant le quarré du Si- 
nus droit AB de Tare foudouble 
par la moitié du rayon , j’aurai le 
Sinus verfe AE de l’arc double 
ACG. 

2 0 . Connoiflant AE & AB^ 
moitié de AG 9 je connois AE 
&AG, hypoténufe. 

(4) Calcul Littéral, N. 13?- 
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Or dans unTriangle reétangle, 
dès que l’on connoît l’hypoténufe 
ôc un côté , Ton connoît l’autre 
côté*. ^ 

Ainfi je connois le Sinus droit 
EG de l’arc double. 

De-là , connoifTant le Sinus 
droit EG d’un arc , comme on 
connoît l’arc AG , on en connoît 
la moitié AC , & par conféquerit 
fon Sinus droit AB , qui donne le 
Sinus verfe AE de l’arc double 
ACG : ainli connoifTant le Sinus 
EG d’un arc ACG, on aura fon 
Sinus verfe. 

v , m 

Proposition III. 

17. Le q narré du coté AB (Lun Ll 
7 r t angle équilatéral ABC infer it au 
cercle , vaut trois fois le quarrè du 
rayon , ou du demi-di amène. 

Soit AE diamètre, qui coupant 
la corde BC par le milieu F , cou- 
pe de même l’arc BEC- troiûème; * 
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324 I. Entretien 
partie du cercle (a) : donc la corde 
BE, coté d’un Exagone , vaut le 
demi-diamétre (A). 

Cela pofé ; je dis que le quarré 
de AB vaut trois fois celui de BE. 

Les quarrés de AB & de BE 
valent, pris enfemble, celui de 
AE (c ) , puifque l’angle ABE inf- 
crit ôc appuyé fur le diamètre eft 
droit. 

Or le quarré de AE eft quadru- 
ple de celui de .BE , le quarré 
d’une ligne double étant quadru- 
ple (à): donc les quarrés de AB 
& de BE font , pris enfemble , 
quadruples de celui de BE. 

Mais le quarré de BE ne vaut 
que le quarré de BE : . 

Donc le quarré de AB eft triple 
du quarré de BE. 

Eudqxe. En un mot , AB 2 •+• 



(a) Géométrie , N. 58! 

( b ) Ibid. N. 138. 

(f) Ibid. N. 104. 

(d) Ibid. N. *16. 
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BE 2 = AE 2 , quarré de Phypoté- 
nufe : 

Or AE = q-BE : donc AB -+• 

BÊ=4BË! • 

Mais BE = BE précifément : 

doncAB = 3 BE. 

18 * Et cela vous dorme la va- 
leur du côté AB d’un Triangle équL 
latéral . 

j4riste. Ce côté AB eftla raci- 
ne d’un quarré qui vaut trois fois 
le quarré du rayon*. *#./£ 

Ain fi après avoir fixé la fomme 
des trois quarrés du rayon > je 
prens la racine de cette fomme (a)> 
ôc c’eft la valeur du côté AB. 

v/jBE^ AB j puifque AB = 

V / AB = 3BE. 

Proposition IV. 

I j). Le côté AB du quarré ABCD F*£. Si, 
(a) Calcul Littéral , N. 75, 
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32 6 I. Entretien - 
infcrit au cercle , eft la racine de deux 
fois le quarré du rayon , 

Soient AC, BD , deux diamè- 
tres qui fe coupent à angles droits 
au centre E. Ainfi, le Triangle 
ABE efl rectangle ; ôc les côtés 
EA , EB font rayons* 

Et je dis que AB eft la racine 
de la fomme des quarrés de EA, 
EB. 

Le quarré de l’hypoténufe AB 
vaut la fomme des quarrés des cô- 
tés EA , EB [a) : or AB eft la ra- 
cine du quarré de AB , puifque 
AB x AB donne le quarré de 
AB (b). 

Donc AB eft la racine de* la 
fomme des quarrés de EA, EB. 

20, Eudoxe, Ainfi,AB = AE 

-H BE ( a ) : or AB = \/ AB ( b) : 

Donc AB = VAE Z BE 2 . 

Et vous alhz trouver le côté du 

(a) Géométrie , N. 104. < 

(b) Calcul Littéral . N. 1?. 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 3 27 
quatre infcrit au cercle . • „ 

Triste. Je prendrai la racine 
de la fomme de deux quarrés du 
xayon ; & ce fera le côté du quar- 
ré *. ' 

Proposition V. 

21. Si le grand fegment d’une li 
gne coupée en moyenne & extrême 
raifon y ejl le côté d'un Exagone ; le 
petit fegment ejl le côté d’un Deçà - 
gone infcrit au même cercle . 

Soit AB divifée delà forte en Fig. 

C ( a ) ; AC y côté d’un Exagone , • 

ou égal au rayon EB = EC = 

AC (b). * 

Je dis que BC , petit Segment , 
eft côté d’un Décagone infcrit. 

i°. Les Triangles EBC, ECA 
font ifoceles , puifque EB = EC 
= AC (c). 

• 2°. ~ AB. AC. BC (d) : donc 

(a) Géométrie , N. 161 . 

(&) Ibid. N. 238. 

(c) Ibid. N. 110. ‘ 

<a) Ibid. N. 161. ' , 
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AB. EB = AC. BC. 

Donc les Triangles ABE, 
EBC , font femblables (a) ayant 
un angle commun ABE = CBE, 
&les côtés qui le comprennent, 
proportionnels. 

Donc le Triangle ABE eft ifo- 
* cele aufïi , & l’angle A B E = 
AEB, l’angle CAE = BEC. 

Cela pofé ; l’angle extérieur 

BCE==AECh-CAE==AEC (b). 

Donc l’angle BCE , ôc par con- 
féquent CBE = BCE eft double 
• de l’angle CAE=BEC : donc 
les angles BCE ôc CBE font 
doubles , chacun , de BEC : ainfi 
BEC eft de 36 dégrés (c) ; car cha- 
cun des angles de la bafe étant 
double de celui du fommet, l’an- 
gle du fommet doit être de 3 6 dé- 
. grés ; & par conféquent la corde 
B C eft la corde d’un arc de 3 6 dé 3 

(a) Géométrie , N. 1 6g. 

(b) Ibid. N. 12 9. 

(c) Ibid. N. 164. 

g re ' s ; 



• • Digitized by Google 



f 



SUR LA TrIGON. RECTIL. 329 
grés y donc le côté BC eft le côté 
d’un Décagone inferit (a), 

Eudoxe. En*effet, l’angle ex- 
térieur CED étant égal aux in- 
térieurs oppofés BCE [b) y CBE ,, 
doubles , chacun , de l’angle 
BEC , eft quadruple de BEC : 
donc Tare CD = 4 CB ; donc la 
corde BC foutenant la cinquième 
partie de la demi-circonférence,, 
ou la dixième de la circonféren- 
ce , eft côté du Décagone. 

Triste. Et bientôt, nous trou- 
verons au même temps les côtés 
du Décagone & du Pentagone. 

Proposition Vf. 

22. Le quarrè du côté du P enta ► 
gone régulier inferit au cercle , vaut 
les quarrès des côtés de ÏExagone 
du Décagone glu meme cercle . 

Soient ABCDE^V , Pentago- Fig. 7 ^ 
ne inferit; AB, côté du Penta- 
gone ; AH = BH , côté du Dé- 
cagone ; FH, rayon, coupant le 
(*) Géom. N.. 141. (è) Ibid. N. ii£». 1 

Tome IL E e. 
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côté AB , ôc par conféquent l’arc 
AHB, par le milieu, I, H (a) ;FK, 
rayon coupant le’ côté AH ôc par 
conféquent l’arc AKH par le mi- 
lieu L , K ; BF rayon égal au 
côté de l’Exagone (b) ; AFG, dia- 
mètre coupant le côté CD, ôc 
par conféquent Tare CGD , par le 
milieu, N, G. 

- Je dis que ÂB *= BF H- AH? 

i°. L’angle . inferit BAF = 
BAG vaut l’angle au centre-. 
BFM , qui a pour mefure l’arc 
BH , moitié de BC , ôc l’arc HK y 
moitié de CG=AKH(c); ôc l’an- 
gle ABF eft commun : donc les 
deux Triangles ABF, MBF font, 
femblabies, ôc leurs côtés homo* 
Ipgues font proportionnels (d). 

Donc AB. BF. BM ; donc: 

(<*) Géométrie , N. 58 & Ci».. 

0 ) Ibid. N. 1 j8... 

(c) Ibid. N-. i 14, 

(dj Ibid, N. 1 j3 & ijrc*. 
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ABxRM = BF(4 

2 0 . Dans les Triangles AML , 
HML , le côté AL = HL ; le cô- 
té LM eft commun, & les an- 
gles compris font égaux étant 
droits en L , par la conflruélion : 
donc les deux Triangles font 
égaux {b) : ainfi , l’angle LAM 
*= LHM. 

Or l’angle commun LAM = 
HBA : car puifque le côté *BH 
= AH , le Triangle ABH eft ifo- 
cele : donc les deux Triangles” 
ABH , AHM font femblables* 
ayant les angles égaux ; & par' 
conféquent -H- AB. AH. AM:: 

donc AB x AM = AH.. 

Ainfi, -H- AB x BM === BF 5 6c: 

ÀB x AM == AH*: ' 

Or AB x BM -f- AB x AM =j= 

(â) Calcul Littéral , N. 13 6 , 

(b) Géométrie \ 6 v- 

Eeijj 
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A B x A B , ou A B : 

Donc A B = B F *4- A H. 

Eudoxe. J’attens ici la réfolu- 
tion d’un Problème que vous avez 
annoncée. 

Ariste. Au lieu d’un Problè- 
me y je vois une foule de Pro- 
blèmes qui viennent s’offrir à la 
fuite les uns des autres. 

Eudoxe. Hé bien,c’eft à vous de 
les réfoudre dans le même ordre. 

Ariste,. Effayons donc de le 
1 faire.. 

Problème T. 

2^. Trouver les cotes d'un Déca- 
gone & dun Pentagone, 
wg. 8. Soient D , centre du cercle: 
BAC; BC, diamètre; DA , per- 
pendiculaire fur le milieu D du 
diamètre BC ; E , milieu du rayon 
CD=DA; EF=EAî enfin, AK. 

J’aurai dans DF le côté dui 
Décagone infcrit ; ôc. dans AF y 
k côté du- Pentagone.. 
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Car i Q . La ligne DF étant ajou- 
tée à CD divifée par le milieu £, 
le re&angle de CF par DF , avec 
le quarré de ED , eft égal au quar- 
ré de EF , ou de EA = EF {a}, 

& par conféquent aux quarrés de 
ED, DA (b),. 

Otez le quarré commun de 
ED : refie le re&angle de CF par 
DF , égal au- quarré de DA = 

CD rayon connu: donc CF. 

CD. DF (c). 

Donc CF eft divifée en moyen- 
ne ôc extrême raifon au point 

D (', d) : 

Or le grand Segment CD étant- 
moyen , ou côté de l’Exagone-; 

DF,, petit fegment, eft côté du 
Décagone infcrit au même cer- 
cle* * N ' 2lr » 

Ainft , divifant par CF le 
quarré du- rayon CD , j’ai. 

(a) Géométrie, N. 221.. 

(&) Ibid N. 204. 

(je) Calcul Littéral , N. 14Ù. 1 

(d) Géométrie , Né 1 6*. ) - - - 
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dans le quotient la valeur de 
DF (a) , ou celle du côté du Dé- 
cagone. 

Mais pour divifer pat CF le 
quarré du rayon CD , il faut con- 
noître CF , ce qui eft facile. Car 
CF= CE -f- EF= EA : or EA 1 
= AD i -+-ED i ; &AD = CD, 
ED = -CD : donc, ôcc. 

2.°.. Le quarré du côté du Pen- 
tagone eft égal aux quarrés des 
côtés de l’Exagone & du Déca- 
■22. gone infcrits au même cercle * : 
or le quarré de AF eft égal aux 
■quarrés de DA DF , ( côtés con- 
nus^), DA de l’Exagone, DF 
du Décagone ) : Donc AF eft le: 
côté du Pentagone. 

Ainfi , prenant la racine du 
quarré de ÂF , ou de la fomme 
des quarrés de DA, DF, j’ai la 
valeur de AF , ou du côté du PeiK 
Cagone. 

(a) Calcul Littéral , N. fo*- 
(£) Géométrie., N. 204*. 




sur la.Trigonl.rectil; S 3 S ; 

Problème IL 
24. Trouver le coté dm Quin - 
décagone . 

AB côté du Quindécagone , Fig. 
.eft une corde, comprile entre la 
bafe du Triangle équilatéral ACD 
& celle du Pentagone CEFBH 
infcrits au même cercle (a). 

Cela pofé ; 1 °. Connoiffant AD , 
côté du Triangle équilatéral *, Ôc 
B F, côté du Pentagone*, je con- 
nois ôc leurs moitiésAl,BL, Sinus 
droits des arcs AM , BM , ôc leur 
différence AN,. qui eft l’excès de 
AI connue fur BL connue ôc éga- 
le à NI. 

’ 2°. BO = LP, étant Sinus du* 
complément BR ; ôc AQ = IP 
= NG, Sinus, du complément 
AR , je connois LP ôc IP * avec 
leur différence LI==BN. f 

Enfin , connoiffant les côtés 
AN, BN, du Triangle reélangle 
ANB, je prens la fomme de leurs . 

(fl) Géométrie N. 24.3,.. > 
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quarrés, égale au quarré de AB (a); 
& la racine de cette fomme eft 
AB, côté du Quindécagone* 
Problème III* 

2 f .Trouver la corde de 24 degrés 

Le côté du Quindécagone eft 
corde de 24 dégrés , puifque 24 
fN.24. x 1 5'==3 6 o : donc ayant ce côté *, 
j’ai la corde de 24 dégrés* 
Problème IV* . 

26, Trouver le Sinus d’un arc 
de 1 2 dégrés * 

C’eft la moitié de la corde de 
*N.is. 24 dégrés (b) , corde connue *.- 
Problème V. 

70. 27. ConnoiJJdnt la corde AB d'un 

arc , trouver la corde BC du fupÿlé* 
ment . 

Le Triangle ABC eft rectan- 
gle (c) : ainfi , du quarré de AC , 
*N. y. diamètre connu* , j’ôte le quarré 
de la corde connue AB : reftele 

(à) Géométrie , N. 204.. 

(b) Ibid. N. 81. ' 

(c) Ibid, N. 1 14* 



Google 




Digiti; 



SUR LA TRIGON. RECTIL. 3 37 
quarré de BC (a) ; & la racine de 
ce quarré eft BC, corde du fup~ 
plement. 

En un mot , AC — AB = BC j 
ôcVBC — BC. 

Problème VI. 

2 8, ConnoiJJant la corde dÜun 
arc , trouver celle qui foutient la 
moitié de f arc • 

SoitEB , rayon perpendiculai- Fig. 
re fur la corde AD connue, la 
coupant par le milieu F , auiïi- 
bien que l’arc ABD ( b ). -Il faut 
trouver AB /corde de l’arc ACB. 

Je tire EA : voilà deux rayons 
connus, EB, EA, & deux Trian- 
gles re&angles AFE, AFB, dont 
je connois le côté commun AF. 

Cela pofé ; i°. de EA connu 9 

(a) Géométrie , N, 104. 

( b ) Ibid. N. 5 ' 

Tome IL 
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j’ôte AF : refte EF (a ) , dont la 
racine eft EF. 

2°. Connoiflant EF , je can- 
nois FB, refte du rayon. 

Enfin , connoiflant AF ôc FB , 
j’ai dans la fomme de leurs quar- 
rés , celui de l’hypoténufe AB » 
ôc la racine de cette fomme eft 
AB. 

Problème VII. 

Connoiffant la corde AB d un 
arc A CB } trouver la corde AD 
dû un arc double A CD. 

Le Triangle BAE eft reftan- 
gle (b). 

Ainfi ,i°. Du quatre de BE , 
double rayon connu , j’ôre le quar- 
ré de AB : refte le quarré de AE , 

ou AE , dont la racine eft AE; 
6 c je connois AE. 

2°. Le côté BD == AB , ôc DE 

(à) Géométrie , N. 104. 

( J >) Ibid. N. n j. 



SUR LA TRIGON. RECTIL. 339 
=AE , connus (a) , les arcs égaux 
donnant des cordes égales ; Ôc je 
connois les côtés BD , DE. 

3 0 . Multipliant DE par AB, ôc 
AE par BD, j’ai dans le produit 
total la valeur du produit de AD 
par BE , puifque dans le Quadri- 
latère infcrit au cercle , le rectan- 
gle des deux Diagonales vaut les 
deux rectangles des côtés oppo- 
fés (b). 

Enfin , ce produit de AD par 
BE , je le divife par BE ; ôc le 
Quotient eft AD (c). 

Par la même voie , connoiflant 
deux cordes differentes , on con- 
noîtra la corde qui foutient un arc 
égal aux deux arcs foutenus par 
les deux cordes connues. 

Problème VIII. 

^ 0. Connoi/Jant la corde d'un arc ', 
trouver la corde qui foutient une par- 

(а) Géométrie , N. 

(б) Ibid. N. ico. 

(c) Calcul Littéral ,N. fo, 

' Ffij 
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340 I. Entretien 
tie quelconque de cet arc . 

Fi 2 boit AB, corde de 60 dégrés : 

* il faut trouver AC , corde de 20 
degrés. 

AC corde de 20 degrés vaut plus 
que le tiers de AB corde de 60 dé- 
grés:car les trois cordes AC, CD, 
DBj qui foutiennent, chacune , le 
tiers de l’arc ACDB, font, prifes 
enfemble , une ligne plus longue 
que la corde AB (a) ; déplus les 
cordes ne font pas entr’elles com- 
me les arcs (b). 

Cela pofé ; i°. Prenant le tiers 
de la corde de 6 o° , égale au 
? JS. 9. rayon, ou de 1 0000000 parties * , 
j’ajoute à ce tiers quelques parties, 
& je fuppofe que la fournie de 
l’addition eft la valeur delà corde 
AC. 

2 0 . Avec cette valeur delà cor- 
de AC , je cherche la corde de 40 
‘ jV.: 9. dégrés , puis de 60 *. 

(<j) Géométiie , N. i$. 

(b ) Ibid. N. Z71. 
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SUR LA TrIGON. RECTIL. ^41 
Si ma fuppofition eft jufte , U 
doit venir pour la corde de 60 de- 
grés , 10000000. Vient-il plus 
ou moins ? la fuppofition eft trop 
forte ou trop foible. J’augmente 
ou je diminue , jufqu’à ce que je 
trouve , en opérant de même, 
10000000 pour la corde 6 o°. & 
la fuppofition qui me donne cette 
valeur eft la corde de 20 dégrés , 
ou le tiers que je cherchois. * 
La même voye donnera la cor- 
de quifoutient la quatrième par- 
tie, la cinquième, ôcc. 

» 

Problème IX* 

Jl, Connoijjant la corde qui fou ~ 
tient un arc double , trouver le Sinus 
d'un arc foudouble. 

Je prens la moitié de la c orde de 
l’arc double; ôc c’eft le Sinus d’un 
arc foudouble , puifque le Sinus 
d’un arc eft là moitié d’une corde 
qui foutienr un arc double {a). 

m 

{a) Géométrie, N* 87. < 

Ffüj , 
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Problème X. 

« 

32. Trouver les cordes de 120 
dègrésy de $0 , de 72 , de 60 3 de 
36 9 de 24. 

Ces cordes font les côtés du 
Triangle équilatéral , du Quarré , 
du Pentagone , de l’Exagone , du 
Décagone , du Quindécagone. 

Ainfi , prénant les côtés de ces 
Poligones * , j’aurai les cordes de 
120 ^égrés y de 90 9 &C. 

Problème XL 

3 3 Trouver- les Sinus de 60 dé - 
grés 9 de 4 j , de 3 6 , de 3 o , de 18, 
de 12. 

Ces Sinus font les moitiés des 
•. cordes doubles (a). 

*N.32 . Ainfi, connoifiant les cordes** 

j’ai dans leurs moitiés , les Sinus. 

Par le même principe, ayant la 
*8.30* corde de 20 dégrés *, j’aurai dans 
f la moitié le Sinus de io°* 

(a) Géométrie , N. 87* 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 343 

Problème XII. 



34. ConnoiJJant le Sinus AB d'un Fig.14; 
arc ÂC , trouver le Sinus DE d'un 
arc double ACD. 

i°. Les Sinus égaux AB, CH 
du même arc AC = CA, étant 
moitiés de cordes égales (a ) , font 
égalemenr éloignés du centre F, 
dans tous leurs points correfpon- 
dants(^): donc BF==HF==CG, 

Sinus du complément, connu dès 
que l’on connoît le Sinus droit * : 
ainfi , je connois BF. 

2 0 . Je connois AF rayon* & 9* 

la corde AD double du Sinus AB 
donné. 

3°. Les Triangles ABF, ADE 
font équiangles ayant un angle 
droit , chacun , en B , E , & un 
angle commun A. 

Cela pofé ; AF. BF::AD. 



('a) Géométrie, N. S7. 
(b) Ibid. N. 64. 



■Ffiiij 
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544 I- Entretien 
DE (a) ; 6c connoiflant trois ter- 
mes , AF , BF > AD de la propor- 
tion , je connois la quatrième 
DE (b). 

Problème XIII. 



5 j. ComvJJant le DE dun 
arc double ACD , trouver le Sinus 
AB d'un arc foudouble AC. 

i°. Connoiflant le Sinus droit 
DE, je connois le Sinus DI du 
complément DK*, ôc par con- 
féquent EF = DI. 

2 a . Connoiflant EF , je con- 
* n. ÿ. nois E A , refte du rayon connu ** 
3°* Connoiflant DEôcEA, je 

■ ■ — z 

connois leurs quarrés D E Hr 

EA , 6c par coriféquent le quarré 
de Phypoténufe AD , puifque 

AD == DÊV E Â\c). 



(a) Géométrie , N. ifo*’ 

(é) Calcul Littéral , N. 137. 
(c) Géométrie , N, 2.04* 
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SUR LA TRK 30 N. RECTIL. 345; 

Enfin , j’ai dans la racine du 

2 

quarré de AD , ou dans VAD, 
la valeur de AD , dont la moitié 
eft AB. 

Problème XIV. 

ConnoiJJant les Sinus AB , Fig.if» 
CD y de deux arcs AÉ , AC ,• trou- 
ver le Sinus CF de Parc CAE for- 
mé des deux arcs. 

Les Triangles CGD , CLD , 
LHF , DHI , AHB , font fem- 
blables(tf), ayant tous un angle 
droit enG,D,F,I,B, fait par 
un Sinus AB, CD , ou CF > ou 
par une parallèle GD à une per- 
pendiculaire FB fur lin Sinus AB , 
avec un angle oppofé au fommet 
lu y ou commun H. 

D’ailleurs, on çonnoit AH=s 
EH, rayon , & B H = AM , Si- 
nus, du complément *. Enfin 
. connoifiant le Sinu^ CD de l’arç 

* 

(a) Géométrie, N. 133. 
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AC , je prens fur le rayon connu 
*WXAH, le Sinus verfe DA *: refte 
DH connue. 

Cela pofé; i°. AH. DH : : AB. 
DI = GF {à) : voilà donc GF = 
DI connue (b) : car connoiflfant 
les trois premiers termes d’une 
proportion , Kon a le quatrième. 

a o. AH. BH : : DC. CG ; je 
connois donc CG , ôc par confé- 
quent GF -4- CG. Or GF -+- CG 
= CF. Ainfi, je connois CF. 

Problème XV. 

tfg.is. yj. ComoiJJant les Sinus AB > 
CF de deux arcs AE , CE ; trou- 
ver le Sinus CD de leur différence 

AC. 

i°. Connoiflfant CF , je con- 
nois FH = CK , Sinus du com- 
»jtf. ij. plément CN *. Par la même rai- 
fon connoiflfant AB , je connois 

* 

f (a) Géométrie , N. 150. 

(£) Calcul Littéral , N. 1 37 » 




SUR LA TrIGON. RECT.IL, 547 
BH = AM, Sinus du complé- 
ment AN. 

2°. BH. AB : : FH. LF (a) : 
voilà LF connue * , & par confé- 
quent LC , refte du Sinus connu 
CF. 

3°. AH. BH : : LC. CD : ainfi , 
je connois CD (Æ) j Sinus de la 
différence AC* 

Et tout cela nous conduit à la 
conftru&ion des Tables des Sinus. 

Eudoxe . Audi me reverez- 
vous bientôt ici. 



II. ENTRETIEN. 

Sur les Tables des Sinus > des Tan- 
gentes & des Sécantes. 

Eudoxe. T v A multitude va aux 

J j Thuilleries , aux 

champs Elifées ; un certain mon- 

( a ) Géométrie , N. ifo. 

(b) Calcul Littéral , N, 137. 
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de court aux Spectacles ; ôc mon 
goût me ramene dans votre Cabi- 
net , Aride, pour voir votre idée 
fur ce qu’on nomme Tables des 
Sinus. 

StiasTE. C’eft vous priver, Eu- 
doxe , d’un pîailir bien fenfible , 
pour des choies qui ne flattent 
guère les fens , ma& qui n’occu- 
pent pas moins l’efprit,ôc qui peut- 
être font couler le temps aufli 
vite. Quoiqu'il en foit, vous vou- 
lez que je dife mes idées à l’ordi- 
naire ; ôc je le fais. 

38 . D’abord , Tables des Si- 
nus , des Tangentes, ôc des Sé- 
cantes , font des colonnes de chif- 
fres, dont les unes expriment com- 
bien chaque Sinus , depuis le Si- 
nus d’une minute jufqu’a celui de 
90 dégrés , contient de parties du 
Sinus total, ou du rayon; com- 
bien chaque Tangente, ou cha- 
que Sécante. 

Commençons parla conftruc- 



+ 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 349 
tion de la Table des Sinus. 

. 39 % l °* Faut-il trouver les Si- 

nus des dégrés depuis 1 degré juf- 
ques à 90 ? Je prens tantôt le Si- 
nus d’un arc double * , tantôt le * N ' 3 & 
Sinus d’un arc foudouble * , tan- *N.3i. 
tôt le Sinus de la différence de & Jf. 
deux arcs *. 

Par là, ayant par éxemple, le 
Sinus de 10 dégrés*, & le Si- 
nus de 12*, j’ai d’une part les Si- 
nus de 20 dégrés , de 40 , de 80 ; 
de 24 , de 485 ôt de l’autre , j’ai 
les Sinus de $ dégrés, de 5, de 3. 

Ayant les Sinus de $ dégrés & 
de 3 , j’ai le Sinus de 2 , différen- 
ce de ; & de 3 , le Sinus de 1, 

Ayant les Sinus de 1 , 2 , 3 , 4,’ 
j’ai les Sinus de 8 , i 5 , 32 , 64. 

Ayant les Sinus de 1 , 8 , j’ai 
le Sinus de la différence 7 , ôcc. 

40. 2°. Faut-il trouver les Si- 
nus des minutes depuis une juf- 
qu’àéo? 
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On peut les prendre comme 
ceux des dégrés. 

Ayant le Sinus d'un dégré 
j’ai les Sinus de 6o* , de 30' , de 
J. 1?', de 7'-^, la corde deif'*, 
*N.^.def / , de 3', de 10', de 12'*, 8c 
& jo. par conféquent les Sinus de 
ÏN.31. de 6 de 3'*, de 2', différence 
de f '8c de 3', 8c les Sinus de 3' 
8c de 2', me donnent ceux de 1' 
7, de 1% 8cc.: 

Eudoxe » Ne peut -on point 
encore parvenir là par une autre 
voye ? 

Ici , les arcs , à caufe de leur 
petiteffe , peuvent fe prendre pour 
des lignes droites , faifant mêmes 
angles avec les rayons-: donc les 
Triangles formés par les Sinus 
droits avec les Sinus verfes 8c les 
arcs font fenfiblement des Trian- 
gles re&ilignes femblables ; 8c 
par conféquent, les Sinus 8c les 
f . arcs font fenüblement proportion- 
nels. 
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SUR LA Trigon. RECTIL. 3fl 

Cela pofé; i°. Ayant le Sinus 
de 12 dégrés , on aura les Sinus 
de 5 , 3 ; i 7. 2°. Ayant le Sinus 
de i| dégrés , on aura le Sinus 
de 45- , moitié de i^-dégré, 3 0 . 
Ayant le Sinus de 45^ , on aura le 
Sinus de r'par une régie de trois , 
en difant, fi 4j' donnent tant de 
parties du rayon , combien 1 ' ? Si 
45' donnent tant , combien 6 o[ 

= 1 dégré f 

Or ayantle Sinus de 12 dégrés, 
de 6 y de 1 , on aura les Sinus des 
autres dégrés , en prenant le dou- 
ble , la moitié , la différence. 

Ainfi , ayant le Sinus de 12 dé- 
grés , on peut prendre ôc les mi- 
nutes & les dégrés. 

41. Mais enfin , ayant les Si- 
nus des minutes jufques à 6o', 
ôc des dégrés jufqu’à po° ; il faut 
trouver les Sinus de tant de dé- 
grés ôc de minutes. 

Triste, le partage les arcs ^ 
dont les dégrés font en nombre 
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$?2 IL Entretien 
impair, ôc leurs complemens ; Sc 
j’ai les Sinus de tant de dégrés ôc 
de minutes. 

Ayant le Sinus de 4 y dégrés , 
j’ai dans le Sinus de la moitié de 
l’arc, le Sinus de 22 0 30', Ôcc. 
f Enfin , en fubdivifant , on aura 
les Sinus des fécondés, des tier- 
ces , ôcc. par exemple , ayant le 
Sinus de i 7 , j’ai le Sinus de 30"* 
de i$", de 7", s 0 '" * & c * 

Eudoxe. Je conçois aflez vo- 
tre idée fur la manière de conftrul- 
re la Table des Sinus. 

juriste. Quelques Propofitions 
fur la valeur des Tangentes , ôc 
quelques Problèmes , nous don- 
neront la Table des Tangentes. 

Proposition I. 

.16, Al. La Tangente AB d'un arc 
AD eji au rayon AC , comme le 
Sinus droit DE de cet arc efl 
au Sinus DF de fofi complément 

DG. 



Je 



sur la Tricon, rectil. 3 5* 3 

Je dis que AB. AC : : DE. DF. 

i°. Les angles DEC, DFC 
font droits étant faits par des Si' 
nus , qui font des perpendiculai- 
res , ôc l’angle ECF i’eft , ayant 
pour mefure le quart de cercle 
AG. Donc le Quadrilatère EF 
qui vaut quatre droits eft un rec- 
tangle (a), Ainfi, DF = CE. 

2 0 . Les Triangles BAC, DEC* 
qui ont les angles A ôc E droits , 
& l’angle C commun , font équi- 
angles (b). 

Donc AB. AC : : DE. EC=? 
DF ( c ) : donc AB. AC : : DE.DF. 

T , ACxDE 

4}. Ludoxe r Donc — — — 

AB (d). 

Ainfi, maltipliant le rayon AC 
par le Sinus droit DE , Ôc divi- 
fant le produit par le Sinus connu; 
du complément, 011 aura dans le 

% 

(d) Géométrie , N. 175 .. 

(b) Ibid. N. 133. 

( c ) Ibid. N. 150* • • 

(d) Calcul Littéral , N. 

Tome IL Gg 
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Quotient la valeur de la Tan- 
gente. 

ri Mais connoijfant te Sinus 

droit DF d’un arc DG & le Sinus 
DE du complément AD ,* il s’agit 
de trouver la Tangente AB du com- 
plément AD. 

Ariste. A caufe des Triangles 
femblables * , DF == EC. DE : : 
AG. AB. 

Donc ~ C p x F ^ - = AB (a). 

Ainft, multipliant le rayon par . 
îe Sinus du complément , & di- 
vifant le produit par le Sinus droit x - 
on aura dans le Quotient la Tan* 
genre du complément. 

Proposition IL 

Le rayon CD efi moyen pro- 
portionnel entre la Tangente A R 
d’un arc AG & la Tangente DE de 
fort complément DG. 

Je dis que ~r AB* CD. DE. 

t 

Calcul littéral , N., ijr- 
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Soit le R’eétangle AF : donc 
CF = AB;FB = AC— CD;ôc 
les Triangles B CF , ECD font 
équiangles, ayant un angle droit, 
chacun , F , D , & un angle com- 
mun en C. 

Ainfi , CF. FB : : CD. DE (a) : 
or , AB = CF , & FB = CD : 

Donc AB. CD : : CD. DE, ou 

AB. CD. DE. 

Eudoxe . De-là ^p=DE, 

ou AB W* 

Ainfi , divifant le quarré du 
rayon par la Tangente a un arc , 
vous avez dans le Quotient celle 
du complément. 

47. Mais t s'il faut trouver la Fig. rfy 
Tangente DC à' un arc AD , dont 
F on vous donne le Sinus ABprécife- 
ntent . ... 

Triste. Soit le rayon EA pro- 
longé en C. Connoiflant l’hyp©*» 

* 

(a) Géométrie , N. rfo. 

$) Calcul Littéral , N. 159.* , 

G g .5 



) 
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ténufe EA = ED , autre rayon , 
avec le côté AB du Triangle 
retlangle ABE, je connois aufti 

EB (. a ). 

Ceiapofé, comme les Trian~ 
gles ABE,CDE font femblables, 
ayant les angles en B , D droits , 
& l’angle en E commun : 

Je dis , EB. AB : : ED. DC ; 
& j’ai dans le quatrième terme 
de la Proportion la Tangente 
DC. 

48. Enfin , faut-il conûruire 1 % 
Table des Tangentes? 

1^. Je prens les Sinus droits. 
Jes arcs * 3 ôc les Sinus des com- 
plémens *. 

2 0 . Je multiplie le rayon par fe 
Sinus d’un arc ; ôc divifant le pro~ 
duit par le Sinus du complément * 
j’ai dans le Quotientla Tangente 
de l’arc *. 

3 d . Je divîfè le quarré du rayont 

( («) Géométrie, N. *04.. 

\b\ Illid, U». J J j .. 
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sur kA Tricon; rectii: #7 
par la Tangente d’un arc ; & le 
Quotient eft la T angente du com- 
plément 

Ou bien/ je multiplie le rayon 
par le Sinus du complément, ôc 
divifant par le Sinus droit, j’ai la 
.Tangente du complément *. *n.44~ 

Encore quelques Propofitions 
& quelques Problèmes ; ôc nous 
aurons de même la Table des Sé- 
cantes.. 

Proposition T. 

Un angle , auftft-bien que 
tare qui en eft la mejkre , a fon Si- 
nvft total , fa Tangente , fa Sécante .. 

Soit l’angle B, l’arc AC, me- 
fure de l’angle B. 

i°. Le côté BC eft rayon de 
l’arc AC , op Sinus total. 

2 0 . Tirez DC perpendiculaire 
fur l’extrémité C du rayon ; c’eft 
la Tangence de l’arc AC , ou de 
l’angle B * v fN.r. 

Enfin, le côté B A prolongé * 
«en D eft la S écante * n. sl 
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3;8 IL Entretien. 
Proposition IL 

$0. Le Sinus total BC , la Tan- 
gente CD d'un arc AC, & la Sé- 
cante BD , font un Triangle rett an- 
gle DBC. 

L’angle en C fait par la Tan- 
gente CD , ôc le Sinus total ou 
* N. 7. le rayon BC eft droit*: donc le 
Triangle BDC eft re&angle (a). 
Fig.20. fi, Ainfi, i°. Faut-il trouver 
la Sécante AB d’un arc CD, 
dont vous ayez la Tangente BC ? 
Joignez la Tangente BC & le 
rayon AC par la Sécante AB ; & 
c’eft un Triangle re&angle (a) 
dont vous connoiffez les deux 
côtés , AC rayon , & BC Tan- 
gente. Prenez la racine du quar- 
ré de la Sécante , ou de l’hypoté- 
nufe AB , égal à la f^mrne des, 
quarrés des côtés BC, AC {b) i&c 
ce fera la Sécante AB* 

(a) Géométrie, N. no* 

- v (b) Ibid. N. Z04- 



% 



Digitized by Google 



SUR LA TRIGON. RECm; 

$1. 2°. S’il faut trouver la Sé-Fig.i 
cante AB d’un arc dont l’on a le 
Sinus E D , le Sinus ED donnera * * 
la Tangente BC* ; or ayant la *N.47i- 
Tangente BC avec le rayon, l’on 
a Phypoténufe AB, qui eft la Sé- 
cante (a). 

, . ' r 

Proposition IIL 

' Le rayon AB = AD eJl Fi f>' 2T + 
moyen proportionnel entre le Sinus 
droit B C d’un arc B G S" la Sécan- 
te AE du complément BD. 

• Je dis que 4 b BC. AB. AE. 

Les Triangles ABF , AED 
font femblables , Ôc BC = AF*. 

Donc AF. AD . : AB.. AE (b) 
or BC = AF , & AB = AD r 
donc -fb BC. AB. AE- 
Ce qui va nous donner la réfo- , 
îution de quelques Problèmes». 

{a) Géométrie , N. 104*. 

(J?) Ibid.- N. 1 50.. ^ 



I 
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5^6 II. Entretien 
Problème I. 

Fig, 2 T. $4» Çonnoijfant le Sinus droit 
BC d’un arc B G avec' le rayon AB > 
trouver la Sécante AE du complé- 
ment BD* 

Comme le rayon eft moyen 
proportionnel entre le Sinus droit 
d’un arc, & la Sécante du com- 
plément*, divifant le quarré dit 
rayon parle Sinus droit, nous au- 
rons dans le Quotient la Sécante 
du complément (a). 

Euùoxe . Puilque ~BC. AB*. 

AE , = AE (b). 

' Triste. Rien de plus précis*. 

Problème II* 

ïïig.ii' $ Çonnoijfant le Sinus BF du 
complément BD d’un arc BG y trou- 
ver la Sécante AH de cet arc BG* 

AC = BF. AB : : AG =A& 

1 (a) Calcul Littéral , N. 1} 9 + 

jj&) Ibid. N. 132* 

AH; 
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À-H , à caufe des Triangles fem- 
blables A CB , A GH. 

Donc -rr BF. AB. AH. Donc 

M = AH - 

Ainfi , divifant le quarté du 
rayon AB par le Sinus BF du 
complément, nous aurons dans 
le Quotient la Sécante AH. 

D’ailleurs , tour arc au-deflcus 
de po dégrés eft complément ; 
un Sinus droit eft Sinus du com- 
plément , ’ôc au -contraire. 

Ainfi, en général, fi Ton divi- 
fe le quarré du rayon par le Sinus 
d’un arc moindre que le quart de 
cercle,, on à la Sécante de l’autre 
arc , qui eft complément au quart. 

Problème III, 

jf{f. Connoiffant le Sinus droit 
BC d'un arc BG , avec le rayon 
AB,* trouva la Sécante AH de cet 
arc , indépendamment de la Ten- 
gcntt. 

Tome IL H h 

I ' ' 



! 
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Le Sinus droit BC de Parc BG 
me donne le Sinus BF du comr 

fN.jj.jpldment *. 

Or ayant le Sinus du complé- 
ment d’un arc , j’ai la Sécante dq 
cet arc *• 

Problème IV. 

y 1 7 . Confiruire enfin la Table des 
< Sécantes . 

Je prens le quarré du rayons 
& divifant ce quarré par les Sinus 
• droits , ou par les Sinus des corn- 
plémens , j’ai les Sécantes *. 

SS J6* j Eudoxe . L’on a des Ta- 
bles des Sinus , des Tangentes . 
£c des Sécantes ; mais quelque- 
fois on les a fans Ravoir en faire 
ufage. 

Triste. Les voilà juftement 
& vous voulez , Eudoxe, que je 
m’explique encore fur la manière 
de s’en fervir. 

Hé bien, i°. Le commence- 
ment de ces Tables regarde les 



‘sur la Tricon, rectil. 
angles qui ont pour mefure des 
minutes précifément depuis i' juf- 
^u’à do' inclufivement, ayant pour 
titre de la page , degrés o ; pour ti- 
tres des colonnes verticales , Mi- 
nutes , Sinus y Tangentes , Sécantes * 
. La colonne des minutes les expri- 
me par des chiffres difpofés en 
tprogreflion Arithmétique ; la co- 
lonne des Sinus exprime le nom- 
bre des parties contenues dans le 
Sinus de chaque angle de tant dé 
minutes ; la colonne des Tangen- 
tes , le nombre des parties des 
Tangentes, &c. 

2 °. Les autres pages des Ta- 
bles regardent les angles , qui 
ont pour mefure des degrés feu- 
lement , ou des dégrés avec des 
^minutes. Ces pages ont pour titre 
général tant ôf dégrés , par exem- 
ple , 8 p dégrés , 88 dégrés , &c. 
■pour titres des colonnes, Minu- 
tes > Sinus , Tangentes , Sécantes. 

Les rangs horifontaux qui nom 

Hhij 
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3^4 II- Entretien 
point de minutes à côté , regar- 
dent les angles qui ont pour me— 
fure des degrés fans minutes; les 
autre; rangs , es angles qui ont 
pour mefure d js dégrés ayec quel- 
ques minutes. 

3°. Chaque nombre des dégrés 
& des minutes d’une Table eft le 
complément des dégrés ôt des 
minutes correfpondants delaTa- 
ble oppofée ; par exemple , (i 
l’on a le Sinus de 84 dégrés , jo', 
& qu’on cherche fon complé- 
ment ôc le Sinus du complément ; 
dans la Table oppofée , vis-à-vis 
£o minutes > on trouve au rang 
•des minutes , 10 minutes , & au 
haut de la page , f dégrés. Les j 
dégrés avec les 10' , font le com- 
plément de l’angle de 84°. 

Les parties du Siaus placées vis- 
à-vis les io' au même rang , c’eft- 
à-dire , . * . • 5:00 j 3 2 , font la va- 
leur du S nus du complément , 
-ou d’un angle de j dégrés io'. 




sur la Tricon, recttl. 3 6f 
Cela pcfé ; faur-il trouver par 
le moyen des Tables, le Sinus y 
la Tangente & la décante d’un 
angle de tant de minutes ? 

Je cherche dans les pages qui 
ont pour titre degrés o dans la 
colonne des minutes, le nombre, 
qui exprime la grandeur de l’an- 
gle ; & je trouve vis-à-vis , for* 
Sinus , fa Tangente , & fa Sé- 
cante. S’il s’agit d’un- angle de 
i f par exemple ; je cherche i y 
dans la colonne des minutes...... 

ôc je trouve vis-à-vis r dans la co- 
lonne des Sinus 436.33 pour 
le Sinus ; dans la colonne des 
Tangentes, &c- 

Faut- il trouver le Sinus , la 
Tangente , la Sécante d’un angle 
de tant de dégrés précifément ? 

Je cherche la page dont le ti- 
tre exprime les dégrés de l’angle 
fi l’angle eflde 3 0 dégrés ; je cher- 
che la page qui a pour titre 30. 
dégrés .... ; &. iô trouve au pte- 

| Hhiij. 



$66 IL Entretien. 
mier rang horifontal dans la co* 
lonne des Sinus 5*0000.00 pourr- 
ie Sinus ; dans la colonne des 
Tangentes, *7735.03 , pour les 
Tangentes , Ôcc. ' 

Faut-il trouver le Sinus , &c,\. 
de tant de dégrés ôc de minutes t 
Dans la page dont le titre ex- 
prime les dégrés de l’angle, je def- 
cens jufqu’à l’endroit de la colon- 
ne des minutes , où le nombre 
des minutes de l’angle fe rencon- 
tre ; & je trouve vis-à-vis , ce que 
je cherchois. SiPangle eftde 30°,; 
i*', dans la page qui a pour titre 
30 degrés , je cherche 1* dans la. 
colonne des minutes ; ôc vis-à-vis. 
de 1* , je trouve.... * 0377.40 
pour le Sinus, ôcc. 

Ayant les Sinus , les Tangen- 
tes , les Sécantes , faut-il trouver 
la valeur des angles ? 

i°. Je cherche ces Sinus , ôcc. 
dans les Tables. 

2 0 . J’obferve le titre au haut de 




SUR la Trigon. rectil; 
là page, ôcle nombre des minu- 
tes qui répond au Sinus , &c. ôc _ 
ce titre & ce nombre expriment la: 
valeur de l'angle. 

Que le Sinus foit ...y 03 77.46 r: 
je trouve $03 77.40 parmi les Si- 
nus , dans la page qui a pour titre 
30 degrés r ôc vis-à-vis de i$ l v 
ainfi l’angle eft de 30° , 1 y'.- 
■ Enfin , connoiflant le Sinus oit 
la Tangente d’un angle. , faut-il- 
trouver encore par le moyen des* 
Tables la Sécante? 

La Sécante eft dans le rangho*< 
rifontal du Sinus ôc de la Tan-r 
gente. 

On trouvera de même la Tan-i 
genre , ayant le Sinus ou la Sé- 
cante ; ôc le Sinus , ou la Sécan- 
te , ayant la Tangente. 

Si ce détail vous a paru un peu 
long , Eudoxe , pourquoi m’y en- 
gagiez-vous ? L’ufage des Sinus 
nous fournira quelque chofe de- 
plus amufant. . 







A 
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III. ENTRETIEN. 

Sur r ufage des Sinus , des Tanna, 
fis & des Sécantes. ' 

Eudoxe. T L me femble. Aride,. 

I que vous nous avez 
annoncé des Problèmes intérêt 
îarKs. 

^a5TE. Problèmes, qui déter- 
mineront les diftances , & qui 
peuvent fervir à corriger les er- 
leurs des i>ens , qui réduifent à Ci 
peu de chofe ] a vafïe étendue des, 
-îeux , mais il faut que quelques, 

Proposions préviennent les Pr<k 

blêmes. . 

Ludoxb. Suivons le fil de vo* 
îdtes , & l’ordre des figures fi 
aéles a vous les tracer. 

Ajuste, J e commence.. 
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SUR LA TrIGON.. RECTH. 

Proposition I. 

fÿ. Dans un Triangle , ie Sinus 
dé un angle eft au coté oppofé à cet an- 
gle , comme le Sinus dé un autre an- 
gle ejl au côté oppoje à cet autre an - 
g/e. 

Soient ABC, Triangle infcrit 
au cercle r DE, DF, DG, peu- 
pendiculaires qui paftant par le 
centre D , coupent les côtés AB , 

BC , CA , par le milieu H , I, K 
& les arcs parle milieu E, F, 

G (a); D A , DB , DC y rayons.. ^ 
L’angle au centre ADE=r 
ACB infcrit y qui a pour mefure 
aufti l’arc A E , moitié de l’ara 
AEB (b ) , .& par conléquent l’an« . 
gle BDF=BAC , ôc l’angle; 
ADG A BC. 

Or AH eft Sinus de l’angle 
ADE ; BI, de l’angle BDF; AK* 
de l’angle ADG , étant perpendi^ 

(-<) Géométrie, N; 4o. S7». j 

{b) Ibid. ÿy. U4 V ” ... J 
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57 ° II L Entretien * 
culaire fur le rayon DE, DF,,oir< 
ÏN. j. DG * , ou moitié de AB , de BC , 
de AC. Donc AH eft Sinus de 
l’angle ACB ; BI , de l’angle 
BAC ; AK , de l’angle ABC. 

Cela pofé ; je dis que AH. AB 
: : BI. BÙ : : AK. AC.. 

AH eft moitié de AB ; BI , de 
BC ; AK , de AC : donc AH- 
AB : : BI. BC : : AK. AC. 

60 . De-là, i°: Dans un Trian- 
gle , un côté eft au Sinus de l’an»- 
gle oppofé , comme un autre- 
^côté eft au Sinus de l’angle oppo- 
fé à cet autre côté. 

Car fi AH.. AB : : BI. BC : 
AK. AC ; en raifon inverfe , AB.:. 
. AH : : BC. BI : : AC. AK (a). 

6 /. 2°. Les côtés font comme 
les Sinus : 

Car fi AB; AH : : BC. BI , &c.; 
en raifon alterne , AB. BC : : AH. 
BI, ôcc. 

r 6i. 3°. Dès quun Sinus. ell au. 
% 

, N. J44<* - • 
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st ? r LA Tricon, rectil. $j\, 
fcôté oppofé à un angle , comme 
un autre Sinus eft au côté oppofé 
à. un autre angle du même 1 rian- 
gle ,1e premier Sinus eft Sinus du 
premier angle j le fécond du fe* 
cond. 

Si le Sinus qui eft le 4 e . terme 
de la proportion , ne fe trouve. - 
pas éxa&ement dans les Tables r , 
on prend le 'plus approchant, la 
différence étant infenfible. 

Proposition II.. 

Dans le Triangle obtus- angle 
H1G , le Sinus du fupplèment IHK 
peut être regarde cornme le Sinus de 
t angle obtus GHI. 

i°. Jabaiffela perpendiculaire- 

IK. 

2 0 . Je décris avec même our 
verture de Compas les arcs LN 
MO : donc GL = HM. 

3 0 . Je tire la perpendiculaire LP* 

Sinus de l’angle en G *, & MR* 

Sinus du fupplèment IHK. . 

Les-Triangles G I K L E 
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372 III. Entretien: 
font femblables ( a ) , ayant un aiv 
gle droit, chacun ^ enK,P,& • 
un angle commun G; les Trian- 
gles IHK ,, MH R le font par la 
même raifon. 

Cela pofé ; MR eft Sinus de 
l'angle obtus GHI, fi MR. GI 
*NC2.' ' LP. HI * ; & MR. GI : : LP. 
HI , (i MR xHI = GIx LP (b): 
car lorfque le produit des extrê- 
mes eft égal au produit des 
moyens, les racines font récipro- 
quement proportionnelles. 

Il fuffit doac de prouver que 
MR x HI = GI x LP. 

A caufedeTriangl es femblables, 
IHK ôc MHR , GIK & G LP. 

i°. IK. MR :: HI. HM (c)t 
donc MR x HI = IK x HM ( d).. 

a*. IK. GI : : LP. GL = HM 
par la conftru&ion : donc. GI x 
LP = IKxHMl 

Géométrie, N. 1*3. 

(b) Calcul I ittéral , N. 141.' 
t (c) Géométrie , N. iço. 

(à) Calcul Littéral *.N. i$f.. 
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Or deux grandeurs égales à 
une troifième (ont égales entr’ el- 
içs : donc MR x Hi = GI x LP- 

P R OP O SJTI O N III. 

64. ConnoiJJant deux angles <&* 
mu côté dans un Triangle > on con- 
note le rejle . 

j°. L’on connoit le troHième 
angle {à). 

2°. Connoiflant les trois an- 
gles , on connoit leurs Sinus*. * N ^ } 

3°. Quand on -connoit les trois 
Sinus & un côté , l’on connoit 
les deux autres côtés par une rè- 
gle de trois {by. car comme le Si- 
nus d’un angle eft au côté oppofé 
à cer angle , ainfi le Sinus d’ jn au- 
tre angle eft au côté oppofi à cet 
autre angle j Ôc c’eft connaître le 
refte. 

Proposition IV. 

6 CcnnoiJJant dans un Triai *- 

(..) Géométrie , N. izz. 

(b j Calcul Littéral , N. 1 37. 
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g le deux côtés & un angle oppofé à 
Hun de ces côtés , on connoît le rejle • 
i°. Connoiffant un angle , on a 
fon Sinus *•. 

40. 4 /. 2. 0 . Connoiffant un Sinus op* 

& * 8, pofé à l’un des deux côrés connus,' 
on connoît le fécond Sinus par 

*N.fp . une régie de trois*, car comme 
un côté eft au Sinus d’un angle , 
ainfi l’autre côté eft au Sinus d’un 
autre angle. 

3°. Connoiffarit le fécond Si*. 

*No S.' nus,0X1 c 011110 ^ le fécond angle *,- 
&c par coûféquent le troifième. 

Or connoiffant les trois angles 
& deux côtés , on connoît le troi*. 

^ 2 V.* 4 ,fième côté % 

Fig.24, 6 $• Dans un Triangle re&an- 

.gle ABC , un côté BC divifé en 
un certain nombre de parties, eft 
à l’autre côté AB divifé en parties 
de même efpèce , comme le pre- 
mier BC divifé en un certain nom- 
• « 

bre de parties plus petites eft au 
fécond AB divifé en parties plus 
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Sur. la Trigon. rectil* 37^; 
petites de même efpèce , les par- 
ties prifes enfemble , étant com- 
me les touts. BC = 3 pieds eft à 
AB = 2 pieds , comme BC = 3 6 
pouces eft a AB = 24 pouces ; 2 
pieds font les deux tiers de 3 > 
comme 24 pouces -font les deux 
.tiers de 3 6, 

Ainfi , dans le Triangle re&an- 
gle ABG , le côté BC réduit en 
“toifes eft au côté AB réduit en 
rt oifes , comme le côté BC réduit 
en parties du Sinus total eft au 
côté AB réduit en parties du Si-; 

, rus total. Or BC réduit en parties 
du Sinus total eft le Sinus total 
même , ou le rayon ; ôc AB , ré- 
duit en parties telles que celles du 
Sinus total , eft la Tangente àff 
l’angle oppofé *. * at. * 

Donc le côté BC,qui eft ray on, 4 * 
eft à l’autre côté AB > comme le 
Sinus total eft à la Tangente de 
l’angle oppofé. * 

Par la même raifon , le côté 




‘37<S IIÎ- Entretien. 

BC pris pour rayon , eft à Thypo» 
ténu le AC , comme le Sinus to^ 
tal à la Sécante AC. 

Cela pofé j 

Proposition W 

fig, 24. 66. ConnoiJJant les deux cotés BC, 
AB d’un Triangle reftangle ABC , 
on aura far le moyen de la Tangente 
les angles ACB, BAC fur la baje. 9 
& leurs Sinus . 

i°. Connoiflant les côtés BC 
AB , on connoît la Tangente de 
-l’angle ACB , en difant : BC* 
*#tf/.AB :: Sinus total. Tangente*, 
or connoiflant la Tangente de 
*NjM*angle 5 on connoît l’angle *. 

2 0 . Connoiflant l’angle ACB 
avec i’angle droit ABC 9 l’on con- 
noît l’autre angle BAC fur labafe. 

Enfin , ayant les angles on a 
# ^#.les Sinus *. 

Proposition VI. 

* * 

6 J. Connoijfartt m Coté iïm 

Triangle 






SUR. LÀ TRIGON. RECTIL. 377- 
Triangle reff angle ABC avec la ba - 
fe AC y on aura par le moyen de ley 
Sécante P angle compris A CB.. 

ConnoifTant un côté BC avec 
» là bafe A G, on connoît la Sécan- 
te en difant: BC. AC:: Sinus 
total. Sécante* : or ayant la Sécat> 
te d’un angle , on a l’angle *.. 

68. Eudoxe . Connoijfant les 
deux cotés ■ d’un Triangle reft angle fi 
on aura , ce femble les angles fur la 
bafe indépendemment de la Sécante, 
ou de la Tangente .. 

juriste. Prenez là racine dë lât 
jSjmme des quarrés des deux, cô- 
tés connus ; vous aurez dans lai 
racine , fhypoténufe , or connoîk 
fânt les trois côtés avec un ang]e ,, 
c’eft-à-dire ,,avec. l’angle: droit 1 
on a le telle *. . *N:4rt~ • 

Eudoxe .. Ici*, Âriftè' r il me; 
fèmble que là foule, des Problè- 
mes dont vous parliez^vient s’o&- 
frir. dans les figures qui frapentt ^ 
mes;yeux.. - 

Tome. LU. Mi 
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Arîste. Nous effayerons de 
les réfoudre ces Problèmes , dans . 
l’ordre où ils fe préfenteront : 

Problème I. 

Eudoxe. Hé bien y connoif- 
fant dans un Triangle deux angles 
& un coté , trouver les deux autres 
côtés . 

AriSte. i*. Connoiflfant deux 
angles , je connois le troifième 
*N.f8. & par conféquent les trois Sinus*. . 

2°._ Je dis : comme le Sinus de 
Pangle oppofé au côté connu eft 
à ce côté \ ainfi le Sinus oppofé 
au fécond , ou au troifième côté - 
eft à ce côté. 

Fig.%S . . Gomme le Sinus de l’angle A 
qui eft de 40 dégrés, par éxenaple» . 
eft au côté oppofé BC de 1 Toi- . 
fes; ainfi , le Sinus de l’angle B ». 
qui eft de tfo.dégrés, au côté AC; 

^ ainfi le Sinus de l’angle C au côté- 
AB*'; & le quatrième terme de 
la proportion, eft un côté cherché* , 
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Problème IL 

70. Eudoxe. Connoijfant deux Wg-ite 
cotés EF=2o Taifes , & DF=2 6 
Toifes , avec un angle D=5o°. op-~ 
pofé'à un coté connu EF \ trouver les 
deux autres angles E, F , & le troi~- 
Jième coté DE. 

Triste. Je dis i°. Comme le? 
coté EF eft au Sinus de l’angle D ÿ 
connu , ainfi le côté DF au Sinus 
de l’angle E * : voilà le fécond *N 6 $ï- 
angle E connu , ôc par conféquent 
le troifièmej avec les trois Sinus *. *N. 64 &- 

2 0 . Comme le Sinus de l’angle 
D eft au côté EF , ainfi le Sinus 
de l’angle F au côté DE : & voi- 
là le côté DE connu de même* 

Problème II L 

JT, Eudoxe. Connoijfant deuxTig.^rc- 
cotés AB, AC avec un angle aigu ~ 

BAC compris entre les deux cotés $ ~ 
trouver le rejle du Triangle ABC. 

^RiST&' 1°; Bu fommet B dfe 

liïjj 
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3S0 III. Entretie'n 
l’un des angles inconnus , je tir©; 
une perpendiculaire BD fur la ba- 
fe AC ; & j’ai deux Triangles. rec- 
tangles BAD , BCD ( a ). 

2°. Connoilfant le côté AB dù- 
premier Triangle BAD , avec 
l’angle donné A , & l’angle droit 
ADB , je connois les troisanglesi 
ôc un côté d’un Triangle , Ôc par 
confisquent. les trois côtés AB, 
^•AD, BD*. 

3°. Du côté connu AC , j’ôte 
AD connu : refte DC connu-,, 
comme BD. 

4?, connoilfant les deux côtés, 
DC , BD du Triangle BCD , reo 
tangle en D , je connois l’hypo- 
62 . ténufe BC *: voilà les trois côtés 
AB, AC. >.BC. du Triangle ABC. 
connus avec un angle BAC. 

Enfin, je dis: comme le*côté' 
BC eft au> Sinus de l’angle connu 
A , ai n fi le côté AB au Sinus de. 
N* l’angle ACB. Voilà le fécond ant 

. ig) Géométrie-,. N..? y.. 
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SUR LA TrIGON. RECTIt; 3&Ï' 
gle C connu , & par conféquent 
le troifième CB Ai êc.c’eft tout le 
Jriangle.. 

Problème IV. 

» 

y 2. Eüdoxe: Connoiflant dans Ftg.284. 
un Triangle A CB deux cotés AB , 

B G >M & un angle obtus ABC com- 
pris entreces- cotés ,* trouver le refie» 
i°. SurAB prolongé, j’éleve 
la perpendiculaire CD (a). 

2 0 . Connoiflant l’angle donné; 
ABC.,, je connois le fuplément . 
CBD ( b ), & comme l’angle en 
D eft droit (c ) , je connois les trois 
angles- du ; Triangle re&angle 
BCD avec le côté donné BC ; ôc 
voilà les côtés CB , BD connus *. 

3 0 .. A.u .côté donné AB ,.j’ajou- 
te BD ; & je connois A D. 

4°. Connoiiïant les côtés AD: 

Ôc CD du Triangle ADC restant- 

<à) Géométrlé , N,. 2.8,. -, 

tjj) Ibid. N. 97- °’ 
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gle en D , je connois l’hypotériiR 
le AG * ; & j’aWes trois côtés du 
Triangle A CB avec l’angle obtus 
ABC. 

y 0 . Je prens pour Sinus de l’an* 
gle obtus, celui de fon fuplément- 
? n . 63 . CBD *. 

Enfin , ayant les trois, côtés 
avec le Sinus d’un angle , j’ai les . 
. cJ eux autres angles *. 

Problème V.. 

! 

Fig-zy. jj. Eudoxe . ComoiJJ'ant dans , 
un Tri angle obtuf angle ABC deux ... 
cotés AB = 1 8 Toifes } BC =12 
avec î amie obtus ÀCB== 120 dé * - 
grès y non compris entre les cotes con» 
nus j trouver le re fie. 

juriste. 1 Je prolonge un co-* 
té AC de l’angle obtus , & prens 
le Sinus du fuplément BCD pour >- 
?.tf.tf.?.le Sinus de l’angle obtus ACB*._ 
Ce fuplément eft de 60 dégrés,- . 
% puifque l’angle obtus ACB eft de .. 
k i2odégrés .dans l’hypothèfe*,. 



SUR LA TrÎGON. RECTfLi 3$^- 

2 Je dis : fi le côté AB= 1 8. 
T.oifes , par éxemple , donne tant 
de parties pour le Sinus de l’angle 
ACB de 60 dégrés y combien le 
côté BC=i 2 T oifes, pour le Si- 
nus de l’angle A ? ou comme le 
côté AB =; 18 toifes eft au Sinus 
du fuplement BCD, ainfi BC ==2 
32. Toifes au Sinus de l’angle 

Connoifiant enfin > deux angles 
6c par conféquent le troifième 
avec deux côtés je connois le 
îroifième côté *. *x. 64, 

Problème VI. . 

74 * Eudoxe. ConnoiJJant la ba-ng.30 . 
ÿeBG & un angle BGD jur la bafe 
d'un Triangle reff angle ; trouver le 
rejle: 

Triste, Connoifiant la bafe. 

!BC Ôc un angle BCD fur la bafe 
avec l’angle droit BDC connu , v 
jà connois les: trois angles ôc un 
côté ; ôc par conféquent le refte *. 

Je dis : fi, le Sinus de 1 -angie- 
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5^4 III* Entretien 
droit BD C , ou le Sinus total doua- 
ne tant de Toifes , par éxemple , 
pour la bafe BC ; combien le Sb- 
nus de l’angle BCD^ouCBDfur, 
la bafe , pour le côté oppofé? Le 
quatrième terme de la proportion, 
eft le coté oppofé BD ou BG- 
.jo. Eudoxe. ConnoiJJant laba* 

fe BC cPun* Triangle re 51 angle avec 
un coté BD ; Pinverfe pour ainfii 
dire , vous donnera le rejle - 

Vousdirez,: filabafe BC = 37 
Toifes, par éxemple , donne tant 
de parties pour le Sinus de l’angle 
droit oppofé , combien le côté? 
BD-==22, par éxemple ? Vous* 
aurez dans le quatrième terme de 
la proportion,, le Sinus du fécond 
angle C , ôc par conféquent, le^ 
W-S 8 . fécond angle * y , ôte. 

Problème VIL. 

Bg-ji . 7 Mejitrer la - dijlance A B d'un 7 

V objets, dune Tour inacce/fiblehC*. 

Triste* de plante un Piquet au, 

gointr 
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Sur V \ Tricon, rectil. 3 S; 
■point: A ; & avançant fur le terrein 
par une ligne AD qui fafTe un an- 
gle avec AB , difiance de la Tour, 
je plante un autre piquet au point 
jD j 



2°. Du point D-, dirigeant la 
bafe d’un demi-cercle vers A , Ôc 
l’Alidade ou laResde mobile, vers ' 

B, ou ce qui revient au même, 
avec un Graphométre , je mefure 
l’angle ADB. 

3 0 . Ayant mefuré la di fiance 
des piquets A, D, ce qui s’appelle 
prendre AD pour bafe, je inclure 
au point A l’angle BAD. 

Et je connois dans le Triangle 
DAB dtux angles BAD , ADB , 
•&*par conféquent le troifième 
ABD, avec les trois Sinus*, ôc*w.^. 
un côte AD. . & s J. 

Enfin , je dis : comme le Sinus 
de l’angle ABD eft au côté AD , 
ainfi le Sinus de l’angle A DE eft 
au côté AB * ; & le quatrième tei 
me eft la valeur de la diftance AB. 

Tome IL Kk 
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3 "85 III. Entretien 

Problème VIII. 

Sg.jr. 77 • EuDOXE.TrouverJa hauteur 
BC d'une Tour inaccejfible , mais 
Jur un Plan, 

Triste. 1°. Je prens la diftan-; 
*n.76 : ce AB *. 

2°. Du point A , dirigeant l’A- 
lidade de mon demi-cercle vers 
la cime C delà Tour, Ôclabafe 
vers le pied B , je mefure l’angle 
BAC formé par mon rayon vifuel 
AC ôc la diftance AB. 

Et connoiflant dans le Trian- 
gle ACB , l’angle BAC avec 
l’angle droit ABC, je connois tous 
les angles avec un côté AB. 

Enfin , je dis: comme le Sinus 
de l’angle ACB eft au côté AB , 
ainfi le Sinus de l’angle BAC au 
•N s 9- côté BC *: ôc je connois BC, 
hauteur delà Tour. 

^ Problème IX. 

i zg.ji. 78 . Eudoxe . Mefurer la lar* 
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SÜR LA TRICON. RBCTIL. 387 
geur AC à 'une Rivicre * 

Triste. Je trouve cette lar- 
geur ou la diftance AC des bords 
de la Riviere , comme j’ai trouvé 
la diftance AB de la Tour inac- 
ceflible*.- • -js. 

i°. Du point A de l’un des 
bords , dirigeant la bafe de mon 
demi-cercle vers un autre point 
B du même bord, 6c rAlidade 
vers un point C fur l’autre bord 
vis-à-vis , je mefure l’angle en A. 

2 0 . Du point B, dirigeant la ba- 
ie de l’inftrument vers A Ôc.l’Àii- 
dade vers C, je prens l’angle en 
B. 

3°. Jetoifela diftance AB. 

Voilà deux angles A , B , 6c un 
côté AB connus dans le Trian- 
gle ABC. J’aurai donc la diftan- 
ce AC , en difant : fi le Sinus de 
l'angle C donne tant de Toifes 
pour le côté AB ; combien le Si- „ 
nus de l’angle B pour le côté ou la 
diftance AC? * 

Kki] 
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* 3' 3o III. Entretien 
Problème X. 

7j). Eudoxe . Mefurer la pro- 
ig ' 2h fondeur AB d'un Puits vuide AD. 

Ariste . Je trouve la profon- 
deur du Puits comme la hauteur 
*n t . 77 . de la T our *. 

Je prens d’abord le diamètre 
AC de la largeur. 

Enfuite , je mefure l’angle 
ACB formé par le rayon vifuel 
ÇB & diamètre AC. 

Enfin, contioiffant l’angle ACB 
avec l^angle droit BAC & le côté 
AC, je connois le Triangle ABC, 
ôc par conféquent le côté, ou la 
profondeur AB. 

Problème XI. 

«» 

Fig.j 4 , 1 80 . Eudoxe . Trouver la hau- 
teur AB dune Montagne ABF. 

Ariste, Du point D , à quel- 
que dillance du pied F de la Mon- 
tagne , dirigeant la bafe de l’in- 
ïlrumentparallelementàrhorifon, 




SUR LA TrJGON. RECTIL. 3% 

&. l’Alidade vers la cime A, j& 
prens l’angle ADB fait par l’Ali- 
dade & la bafe. 

. 2 0 .. Ayant mefuré la diftance 

DC,de 10 Toifes , par éxemple;, 
j’opérç de. même en C,& je prens 
PangJe ACD. 

. Voilà les deux angles ADC , 
.ACD avec le côté DC connus 
dans le Triangle CAD , & par 
eonféquent le côté AC *. *isr.<r^. 

Enfin, connoiffant l’angle ACB, 
fuplément de ACD & l’angle 
droit ABC , avec le côté AC du-' 
Triangle BAGj je connois la hau- 
teur AB de la Montagne. . 

Problème XII.. 

81. Eudoxe. Trouver la diftan- Fîg.jw. 
ce PE, ou CE de la cime, & la hau- 
teur AE d'une Tour fituée fur le 
fommet rf une Montagne ABF. 

Triste. i°. Du point D & du- 
point C * je dirige l’Alidade vers- 
la. cime E , ôc la bafe de l’infiru- 

K k iij. 
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$$o III. Entretien 
*M8o. ment vers B , comme j’ai fait * * 
ôc connoiflânt de même les an- 
gles EDO, ECD, avec le coté : 
PC du Triangle CED > je corw 
nuis DE , ou CE. 

a 0 . Connoiflânt lefuplémentde 
Pangle connu ECD ôc l’angle 
droit B avec le côté CE , je con- 
*!Mo. n ois la hauteur commune BA-fc* 
AE*. . 

*j\\£o. Enfin , de B A - 4 - AE >, ôtez B A 
connu * , refte AE. 

Problème XIII. 

fig'j 82, Eudoxe. ConnoiJJant la hau^ 
teur d'une Montagne , trouver le: 
diamètre AC de la Terre . 

A Iriste . i°. De la cime B , je- 
regarde le point D qui borne ma 
vue dans la furface de la Terre 
& à la faveur d’un inftrument gar- 
ni de fon plomb , j’obferve l’angle 
ABD .formé par la Tangente ou 
^ le rayon vifuel BD ôc k hauteur 
y N.8o. connue AB delà Montagne.*.. 
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# SÜR Ï A TrïGON. RECTIE. 35) t 
2 0 . Je prens la longueur de la 
Tangente ou la diftance BD*. 

3 0 . La Sécante étant à la Tan- 
gente, comme la- Tangente à la 
partie extérieure de la Sécante {a) ? 

-H- BC. BD. AB. Donc ^ = 

BC (£). 

Ainfi , je divife îe quarré de: 
BD ou du rayon vifuel par la hau- 
teur AB de la Montagne ; ôc le: 
Quotient eft la valeur de BC * 
©u de AB-+- AC^ 

Enfin de BC = AB -H AC,.* 
j’ôte AB , qui eft la hauteur de 1 & 
Montagne : & le reûe AG eft le: 
diamètre de la Terre. 

Eudoxe. Portons nos re- 
gards plus haut enèore que la. ci-»* 
me de la Montagne.- 

Probléme XIV. 
Trouver P élévation EL d'unNua * 



Çz) Géométrie » N. 160 
(^Calcul Littéral, N. 13 9 



Kkiiij, 
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ge immobile fur un endroit inacc*JJi~ 
b le L.. 

Ariste. i°. Ayant obfervé en 
F 6c en 1 , 6c mefuré les angles 
IFE, EIF & la diftance IF, je 
connois le côté El du. Triangle 
*n2o. F El*. 

2 °. Je connois l’angle EIL; 
•fuplément de l’angle connu EIF x 
, 6c l’angle droit ELI. 

Or connoiflfant dans le Trian- 
gle IEL deux angles avec un c<> 
té, je connois l’élévation EL. 

Eudoxe. Elevons-nous au-def- 
fus des Nuages mêmes. 

P RO BLEME XV,. 

8 ^. Me fur er la difiance de la 
Lune à la Terre. 

Ariste. Soient G, la Lune fous 
f 'ig. 37 . l’Equateur ; AEG ligne droite 
funpofée tirée du. centre A de la 
Terre au centre G de la Lune ; 
B , un Obfervateur à Paris , par 
éxemple ; BG , rayon vifuel y 
EB , arc du grand cercle delà. 
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SUR LA TRIGON. RECTTL. 3^3- 
Terre EBF , arc , dis -je con- 
nu = degrés , par exemple ; 

AB y demi-diamétre terreftre con- 
• nu (a); CD Tangente ôc diamè- 
tre de PHorifon lenfible y faifant 
avec le demi-diamétre AB un an- 
gle droit ABD * y DBG, angle * N. t*- 
fait par le diamètre. D B de PHori- 
fon. ôc le rayon vifuel BG , ôc me- 
furé par l’Obfervateur B_ 

Ainfi , dans le Triangle GAB , 
l’on connoît, i°. L’angle BAG 
= BAE , qui a pour mefure l’arc 
EB connu. 2?, L’angle obtus 
AB G , formé de l’angle droit: 

ABD , ôc de Pangle DBG mefuï- 
ré. 3 0 . Le côté AB*. 

Or connoiffant deux angles ÔC 
un ctàé } on connoît le refte *. - 
Je dis donc : fi le Sinus de Pan- 
gle en G donne tant de lieues pour ’ 
le demi-diamétre AB delà Terre., 
combien le Sinus dufuplémentde' 
Pangle obtus ABG , pour le côté: 

(?). Géométrie , N. 3 ?%%. 





% 



Digitized by Google 



jS>4 III. Entretien* 

+ 17 . 4 j. AG ? Voilà donc AG connu 
& De AG j ôtez AE , demi-diarfié- 
tre terrellre : relie EG=poooo . 
Lieues , environ, dillance de la 
Lune à la Terre. 

Enfin y je dis: lï le Sinus de 
Fangle G donne tant pour le côté 
AB, combien le Sinus de l’angle 
BAE pour le côté BG ? & je con- 
nois B G dillance de la Lune à 
Paris* 

8$,Eu~doxe. Effayerom - nous 
de mefurer la diftance même AB de- 
là Terre au Soleil ? 

Triste. Il y en a qui s’y pren- 
nent delà. forte ou à peu près : 

» 78 Soient A le Soleil; B , un Ob- 
g ' ‘ fervateur fur la Terre ; C ^ Lu- 
ne demi-pleine ; BC , c®ance 
TN.84. connue de la Lune à la Terre *. ' 
i °. Le rayon AC qui va du cen- 
tre du Soleil au centre C du dif- 
que de la Lune , ell pçrpendicu- 
^ laire fur le rayon vifuel BC : car 
frie rayon. AC éxoit incliné en en 

9 
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SUR LA TrîGON. RECTIL. 
liant* comme GC, la Lune ne 
paroîtroit pas demi-pleine à l’Ob- 
fervateur B , puifque la partie 
ICK ne paroîtroit pas. Si le rayon 
AC étoit incliné en en bas , com- 
me HC*> la Lune paroîtroit plus 
que demi-pleine , puifque la par- 
tie FCK paroîtroit. 

Ainfî , l’angle ACB eft droit. 

2°. L’angle B formé par les 
deux rayons vifuels de l’Obferva- 
teur , obfervant la Lune & le So- 
leil , eft prefque droit aufli ; & 
l’angle en A fe trouve à peine de^ 
é"ou 10". 

Ainld, connoiflant les angles. 
C, B, A, du Triangle ABC, avec 
Un côté BC , qui eft la diftance de’ 
l'a Terre à la Lune ; on dit: fi le 
Sinus de l’angle A donne tant de 
Lieues pour le côté BÇ,combien; 
lé Sinus de l’angle C pour le cô- 
té AB ? Ôt le quatrième terme de 
la Proportion eft la diftance A.B£ 
dé la. Terre au Soleil,. 



IV. Entretien 
Eudoxe. Et c’en eft bien a(Tez*.J 
Arifte , pour voir votre penfée fur 
la manière, de prendre les diftan- 
ees. 

Triste. Voulez-vous, Eudoxe, 
que fans nous élever fi haut, nous 
mefurions dans un entretien par- 
ticùlier les Plans irréguliers ? . . 
Eudoxe .. Très-volontiers. 

V - = ■■ 



IV. ENTRETIEN. 

Sur la mejure des Plans irrégulier s\ 

r JÎRiSTE,*Yy Qu r mefurer nos 
. JL Plans , Eudoxe , nous 
avons befoin de la lumière de 
quelques Proportions qui demam* 
dent de l’attention. 

Eudoxe .. Mon attention neft 
pas épuifée ; ôc vous fçavez 
Arifte, que lorfqu’il s’agit de vous 
voir dévelopei des vérités certair- 
nes , rien ne me fatigue.. 



SUR. 'LA TRIGON. RECTIL. 397 . 

Ariste, Suivons donc notre, 
.Syftême. 

* 1 ' , « 

Proposition L 

86, Dans un Triangle BCD,f ig.jfi 
la fomme de deux cotés inégaux BC > 

CD , eji à leur différence , comme 
la Tangente de la moitié de la fomme 
des deux angles CBD , CDB , op - 
pofés à ces deux cotés , eji à la Tan* 
gente de la moitié de la différence de 
ces angles . 

1 °. Du fommet C , intervalle 
CD , je décris un cercle DEF , ôç 
prolonge l’autre côté CB en F & 
en E. BE = CB -f- CD , puifque 
CE = CD ; & BF.eft la différen- 
ce de CB,CD,puifque CB + BF, 

= CD , rayon. ... • 

2 0 . Joignez F, D y plys D, E 1 : 
l’angle FDE eft droit ( a ) étant inf- 
• crit & appuyé furie diamètre FE ; 

(b) Géométrie , N* u $• 
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donc DE eft perpendiculaire fut 
ED (a). 

3°. De F, je décris 3 l’arc DH; 

* N. 7. donc DE, Tangente defarc DH* f 
l’eft de l’angle DFE. 

4°. DeD, décrivez l’arc FI* 
& tirez FG parallèle à la perpen- 
diculaire DE fur le prolongement 
BGde DB : donc FG étant per- 
pendiculaire , auffi-bien que DE 

f arallele , eft Tangente de l’arc 
I, ou dePangleFDI=FDB. 
j°. Cela pofé; l’angle extérieuc 
DCE vaut la fomme des deux in- 
térieurs oppofés CBD , BDC {b) : 
donc l’angle infcrit DFE, moitié 
de l’angle au centre DCE(^) , eft 
moitié de la forante des angles 
CBD , BDC : donc DE , Tan- 
gente de l’angle DFE, l’eftdela 
moitié de la fomme des angles 
CBD , BDC 

« (a) Géométrie , N. 

<*)Ibid. N, 

(c) Ibid. N* 4»#, 
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SUR LA TrIGON. HECTIL; 

6 °, Le Triangle DCF eft ifof* 
cele j puifque CF = CD : donc 
l’angle CFD = CDF {a) : ainfi , 
l’angle extérieur CBD = BF D -+* 
BDF , & BFD=BDC -h BDF 
donc l’angle CBD = BDC -H 
2BDF : donc 2BDF eft la diffé- 
rence des angles CBD , BDC. 

Donc l’angle BDF ou IDF efl: 
moitié, & par conféquent, FG 
Tangente de la moitié de U 
différence des angles CBD 5 » 
BDC. ' 

De-là i il fuffit de prouver que 
BE. BF : : DE , FG. 

Or l’angle BFG =BED alter- 
ne (b) ; l’angle FBG = DBE op- 
pofé au fommet , & par consé- 
quent l’anglqBGF = BDE : donc 
les deux Triangles BGF & BED 
font femblables (c) : donc, ayant 

leurs côtés homologues prépar- 
ât 

(d) Géométrie , N. 127. 

{bS Ibid. N. 101. 

Qc)Ibid. N. 133. *• 






^oo IV. Entretien 
tionnels (a) } BE. BF : : DE. FG. 

Proposition II. 

; #7. Dans un Triangle BCD 
dont l’on connoît 'les trois côtés , la 
bafe BD eft à la fomme des deux au - * 
Très côtés B G , CD , comme la dijfé - 
rence de ces deux côtés BC , CD , 
e/l à la différence des fegmens BE , 
ED de la bafe coupée par une perpen- 
diculaire CE abaiffée du fommet C 
de P angle oppofé. 

Du fommet C , décrivez un 
cercle ayant pour rayon le côté 
CD > CB.. 

Prolongez l’autre côté CB de 
part 8c d’autre en F , G , jufqu’à la 
circonférence , auffi bien que le 
côté DB. 

Tirez les lignes KD , GH } ôc 
la perpendiculaire CE. 

i°. Puifque CF = CD , rayon > 
BF eft la fomme des deux côtés 
CB , CD ; Ôc BG en eft la diffé- 

xence. 

\ 

(a) Géométrie, N. if*. 

2 °. 



[le 



sur la Tricon, rectil. 401 
2 °. HD étant divifée en deux 
parties égales- parla perpcndicu- 
. laite CE (a) , BH eft la différence 
des deux fegmens BE, ED. 

Il faut donc prouver .précifé-- 
nient que BD. BF : : BG. BH. 

Or les deux- Triangles BGH r 
BDF font femblables (b) , puifque 
les angles au fommet B fon& 
égaux , ôc que les angles BHG , 
BFD ? appuyés fur même arc GD 
le font (c);. 

Donc BD. BF : : BG; BH (d).. 
88 » Eudoxe . On vous donne , 
jdrifle , les trois cotés • d’un Triangle Fig 
BCD ; il faut trouver lavaleur dan 
fegment de la b aje coupée par tdper-- 
penâiculaire abaijflèe du fommet. 

sIriste. Je dis: Comme la bafe- 
BD eft à la fomme des deux autres; 
côtés CD 5 . CB ; ainfida- différen+- 



( a ) Géométrie-, N. 60% ■ 
(/>) Ibid. N. 135. 

(c) Ibid. N. 1 rjv- 
. fd) Ibid/'N. xçoi ' •' <• 

Tome. IL. 




402 IV.. Entretien 
ce BG de ces deux côtés eft à lài 
différence BH des deux fegmens- 
*n.87- BE , ED * ; & j’ai cette différen- 
ce BH dans le quatrième terme.-: 
de la proportion (a)., 

2°. J’ajoute la différence BH à; 
la bafe connue BD ÿ ôc j’ai la li- 
gne HD,. 

v 3. Je prens la moitié; de cette; 
ligne coupée en deux parties éga- 
les par la perpendiculaire CE (b) j 
& c’eft le plus grand fegment ED*. 

Enfin ayant le plus grand feg- 
ment ED de la bafe connue , j’ai ■ 
. le plus petit EB. 

Eudqxe. D’ailleurs connoif- 
Tant le plus grand fegment, la dif- 
férence connue vous donnera le: 
plus petit*. . 

?ig : 4Si» . 8 y. Mais comoijjant les trois coû- 
tés d’un Triangle B C D yilfaut. trou- 
ver les trois angles ... 

m Ariste . Hé bien ; foit la per? 

( a ) Calcul Littéral , N. 1 37V. 

(*) Géométrie > 
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sur la Tricon, rectil. 403 
pendiculaire CE abaiflee du fora- 
in et C fur la bafe BD. 

i°. Je connois un fegment 
ED*.' • ' 

2 0 . Connoiftant donc dans le 
Triangle re&angle ECD , le côté 
ED, le côté donné CD, & l’angle 
droit CED fait parla perpendicu- 
laire CE & oppofé à ce côté , je 
connois l’angle DCE, & parcon- 
féquent l’angle CDE 

3°. Je connoîtrai de même 
l’angle CBE, qui me donnera le 
troifièrae BCD.~ 

Eudoxe. On peut dire , ce rne' 
fèmble,.ED eft à CD comme le- 
Sinus total eft à la Sécante; Ôt 
connoiftant ainfi là Sécante* de- 
l’angle D, on aura l’angle même*". 

On aura de même l’angle CBEy 
6 L par conféquent l’angle BCD'„. 

Mais il s’agit de trouver /an 
grandeur d y un Plan tri angulaire in - - A 

acceffible , dun Lac y par exempté ^ 
dont don connoit les trois cotés . . 
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404 IV. Entretien 
nj.io. Triste. Soit le Plan , ou lé* 
Lac triangulaire BCD ; i°. J’ima.- 
gine une perpendiculaire CE ti- 
rée du fommet C fyr la bafe BDi, 
faifant avec la bafe un angle droit. 
*N.S7- CED *. 

2°. Je prens la valeur du plus. 
*N,33. grand fegment ED *. 

5°. GonnoifTant deux côtés 
CD , ED , & un angle du Trian- 
gle re&angle ECD , je connois 

refte*, & par conféque.nt là. 
perpendiculaire CE. 

4°. Le produit de la bafç 
BD par la moitié de la perpendi- 
culaire GE ,/e ra la.furface du 
Lac (a). 

Eu do xe. Enfin , î on vous donne * 
prcc fié nient les trois cotés d'un Flan 
triangulaire : & il ejl quefiion de 
trouver, la fürface fans le fe cour s d'u- 
ne perpendiculaire abaiffée du fom-- 
met d'un angle fur la bafe. 

Triste. Deux Proposions. 

0) Géométrie, N. x.8*,. 
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SURLA.TrIGON. B.ECTIL. 40 £* 
nous donneront la réfolurion du 
Problème.. 

Pro position I. 



côtés par le rayon DE déun cercle 
EFG infcrit au Triangle . 

i°. Je divife chacun des angles 
A , C , B , du Triangle ABG en 
deux parties égales par les lignes 
AD,GD,BD,& je démontre 
que ces lignes fe rencontrent en. 
un même point D. 

Ou, ce qui revient au même,, 
je démontre , que fi du point D , . 
auquel fe rencontrent les lignes. 
AD , CD ,.qui divifentles angles; 
A, C en deux parties- égales , on* 
tire la ligne DB au fommet B da 
l’angle. ABC, elledivifera cet an? 
gle en deux angles égaux ABD*. 
GBD... 

Du point D j’abaifTe les p erp en? 
dic.ulaires DG , DF , DE ,.fur les* 



j?I. Un Plan triangulaire ABG Fig.4? 
efi le produit de la moitié de (es trois 



♦ 






1 — 
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IV. Entretien 
côtés AC j CB j ABi 

Les Triangles ADE y AD& 
ont chacun un angle droit G =- 
E,le côté AD commun, ôc l’an- 
gle EAD=GAD: donc le côté 
AE = AG, ôc la perpendiculaire : 
DE = DG. 

Par la même raifon les Trian- 
gles CDF, CDG auront le côté' 
CF = CG ôc la perpendiculaire: 
DF = DG.. 

Enfin les Triangles B D F 
BDE ont le côté DF = DE, 
puifque DF=DG=DE, le côté' 
DB, commun ôt chacun un angle- 
droit F = E. Donc l’angle ABD? 
*#<*;?. ==CBD*; 

2 °. Ainfi puifque les perpendi- 
culaires DG, DF, DE-font éga- 
les , fi du point D l’on décrit um 
cercle qui ait une de cesperpen* 
diculaires'pour rayon*-, il fera inf-' 
• crit au Triangle ABC Ôc fi du- 
même' point D‘ on tire aux fom* 
mets A^B-xC^angJçs duTrian^- 

m 
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sur la Tricon, rectil. 407^ 
gîe ABC, les lignes D A , DB y , 
DC, elles le diviferont en. trois 
Triangles ADB ,, ADC , BDC 
qui auront tous trois une même- 
hauteur DE— DF=DG , rayons, 
du cercle inferit-, & qui 
femble. font égaux au 
ABC.. , 

3 °- Enfin les trois Triangles, 
ADB , ADC , BDC , pris enfern^ 
ble , font égaux, à un Triangle qui; 
ait, comme eux , pour hauteur le 
rayon ED = DF=DG , & pour 
bafe la valeur des trois côtés AB-, 
BC* AC (4 

Or le Plan de : ce Triangle eft 
le produit de la moitié de fa bafe- 
par fa hauteur ; & cette moitié eft r 
la moitié des trois côtés. 

Donc un Plan triangulaire eft 
le produit de la moitié de fes trois-, 
côtés par le rayon d’un cercle inf? 
crir*. 

* (a) Géométrie* N* 

(b) Ibidi. N» 
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Proposition IL 

$2 .La furface ABC d’un Trian- 
gle eji égale à la racine quarrèe dît 
produit fait de la moitié de la Jom? 
me des trois cotés multipliée par le 
produit.de leurs trois différences a céta- 
te meme moitié. 

Soient ABC ., Triangle circonf- 
crit (a),; DE , DF, DG., rayons 
perpendiculaires fur AB , BC 
AC;, AD, BD, CD partageant 
«/. les angles par le milieu*; la Tan-? 
gente AE = AG , BE = BF r 
tau. CF == CG * , AI = CG , CK = 
AG , IH = CK, IL perpendicu- 
laire fur AI; BL, coupant l’angle 
HBK parle milieu s enfin, HL 
LK , AL , CL*. 

Donc i°. BI==BK, puifque- 
BE = BF , AE = AG = CK 
- AI:— CG = CE*. 

2 °. BI eft moitié des trois côtés 
AB , BC , AC : car des fix par— 

(^Géométrie tj N. 14*— 

tiess 
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SUR LaTriGON. RECTIL.' 40 > 
ties faites par les trois rayons, 
El en contient trois , BE = BF „ 
EA = AG, AI = CG ; & BK 
les trois autres, BF=BE, FC 
=CG ,CK = AG;& BI=BK. 

3°. BI eft formée des trois diffé- 
rences BE , EA ,,AI des trois 
cotés a la moitié BI de la fomme 
des trois côtés : car B E eft la dif- 
férence de AC = El à BI ; EA ; 
la différence de BC à BI , puifque 
BC = BI — AE; AI, la différen- 
ce de AB à BI/ 

Cela pofé ; je dis que la furfat»- 
ce triangul aire ABC = y/BI x BE 
xAExAI. 

i°. Les Triangles ILB, KLB; 
font égaux , puifque le côté BI = 
BK , que BL eft commun , ôc 
que les angles compris IBL,' 
LBK, font égaux, par la conftruc- 
tion (a) : donc le Triangle ILB 
étant reftangle en I, KLB l’eft 
en K. 

(4) Géométrie, N. 

Tome IJ, Mm 
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Ainfi, LK =IL eft perpendi- 
culaire fur BK. 

Les deux Triangles IHL,KLC 
font égaux de môme, puifque IL 
= LK , IH = KG , & que l’an- 
gle compris HIL = CKL droit. 

Donc LC = HL , comme 
AH = AC : dqpc les deux Trian- 
gles ALH , ALC , font égaux ^ 
ayant, chacun 1 , deux côtés égaux, 
& un côté AL commun (a) : donc 
ils ont leurs angles homologues 
égaux : donc l'angle HAL== 
.CAL, ou IAL=LAG. 

2°. Les angles en E, G, étant 
droits j ou faits par des perpendi- 
culaires , les angles EDG, EA-; 
G , valent , pris enfemble , deux 
droits , puifque le quadrilatère 
AEDG vaut quatre droits {b) : 
donc les deux angles EDG,E AG, 
valent, pris enfemble, les deux 
EAG , IAG formés par l’oblique 

( a ) Géométrie , N. 134. 

(0 Ibid. N. 175. 




SUR. LA TrIGON, RECTlL. 4 II 
AG (a). Ainfi , otez de chaque 
côté l’angle commun EAG; relie 
l angle EDG = IAG. Donc Tan* 
gle ADE, moitié de EDG, elï 
dgal à langle IAL , moitié de 
IAG. • 1 

De là, les deux Triangles AE- 
D , AIL font femblables (b). 

Donc ED. AE : : AI. IL (c)* 

Donc ED x IL = AE x AI ( d ). 

3 0 . Les angles E , I , étant 
droits j ED ) IL font parallèles ( e) , 

Sc les Triangles BDE, BLI 
font femblables (f) , car l’angle 
B eft commun. 

Donc BE. BI : : ED. IL (g). 

Or ED. IL : : ED x ED. ED 
>: IL {h) y puifque l’antécédent 

(à) Géométrie» N..97. 

(£) Ibid. N. 133. 

(c) Ibid. N. 150. 

(d) Calcul Littéral , N. 

Çe) Géométrie , N. 44. 

</)Ibid. N; 133. ’ ^ 

Ibid. N. 150. . 

(hi) Calcul Littéral, N. 143. . 1 

. Mmi; 
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d’une raifon eft à Ton conféquent ^ 
comme le quarré de l’antécédent 
eft au plan de l’antécédent par le 
conféquent. Donc BE. BI : : ED 
x ED. ED x IL ; ou BE. BI : ; 

ED. ED xIL. 

Mais E D x IL = AE x AI : 

• J j 

donc BE. BI : : ED. AE x AI. 

Donc BI x ED = BE x AE 
x AI {a) : donc BI x ED x BI = 
BE x AE x AI x BI (b) : donc BI 

x ED = BI x BE x AE x AI. 

' ' ' ■ %' 

Or la racine quarrée de B I X 

ÉD eft BIxED (c). 

Donc B I x ED = VBI x BI? 
x AE x AI. 

Mais enfin , la furface triangité 
•^.9 Maire ABC == BI x ED * 

(a) Calcul Littéral , N. Xîf. 

(b) Ibid. N. 147. 

(c) Ibid.. JS. 2J„ 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 415 
Donc l a furface tria ngulaire 
ABC =v / BIxBEx AExAI. . 

Problème I. 



y J. CormoiJJ'ant prècifèment les Fig.42^ 
trots cotés dun Plan triangulaire 
ABC , en trouver la furface fans 
tirer une perpendiculaire du fommet 
dun 'angle Jur la bafe . 

i°, Je prens la moitié BI de la 
Comme des trois côtés AB ,• BC, 



AC. 

2?. Je prens les différences BE, 
AE , AI j des trois côtés AB, 
BC, AC à cette moitié BI. 

3 0 . Je multiplie ces différen- 
ces BE, AE, AI, les unes par 
les autres ; Ôc j’ai le produit BE 
x AEx AI. 

4°. Je multiplie la moitié de 
la fomme des trois côtés par ce 
produit , c’eft-à-dire , BI par 
BE x AE x AI ; ôc j’ai le produit 
total BI x BE x AE x AI. 

M m iiij 



Digitized by Google 



414 IV. Entretien 
, Enfin , je prens la racine quar- 

rée de ce pro duit total; & cette 
racine, ou ^BIxBEx AEx AI , 
eft la furface ou le Plan triangu- 
9 x.f 2 . laire qu’il falloit trouver *. 

Eudoxe. La réfolution d’un 
Problème fi compliqué vous en 
attire un autre à réfoudre. 

Problème IL 

94. Trouver la furface et un Plart 
. ABCDEF à la portée de la vûe * 
mais irrégulier iPoligone & tnaccef- 
fible , dont l’on connoijjè les côtés <&*; 
Les angles * 

Triste, Soit le Plan réduit en 
Triangles ÂCB, ADC, AED ,, 
AFE (#).. 

Dès que l’on connoît deux cô- 
tés d’un Triangle , & l’angle com- 
9 pris , on connoît le troifième cô- 
«• *-N r - 7 J - té & les autres angles*. 

% 72, Ainfi, i°.Connoiflan£ les deux 

(«) Géométrie } N. 134* • 

r 
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SUR LA TRIGON. RECTIL. 4IJ 
côtés AB , BC , ôc l’angle com- 
pris ABC, je connois la bafe 
AC * ; or connoiflant les trois cô- 
tés d’un Plan triangulaire, je con- 
nois ôc les angles* Ôc la furfa- *N 89: 
ce *. ^ *N.$o; 

2.°, Connoiflant l’angle BCD , 
ôc l’angle BCA , je connois l’an- 
gle ACD. Or<connoiflfant les cô- 
tés À C ôc CD avec l’angle com- 
pris , je connois encore la bafe 
AD, ôc le Plan triangulaire 
ADC. 

J’aurai de même les autres Plans 
triangulaires AED f AFE * : en- * ic.it. 
fin , la Tomme de ces Plans fera & 

le Plan total. 

pf, Eudoxe. Mais fi-l’on con- 
noît précifément les côtés du Po- 
ligone ..... 

♦ j 4 ri$te. On pourra prendre la Fig.u. 
bâté AC du Triangle ACB* ; ôc *# 7*. 
cqnnoiffant les trois côtés AB, 

BC , AC , on aura la furface *. _ 

Mm iiij 



V 
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6 . V. Entretien 

On aurâ de même les autres 
Plans triangulaires ADC , &c. 

Eflayerons-nous , Eudoxe , de 
lever un Plan ou une Carte. 

Eudoxe . Le plutôt qu’il fe 
pourra. f 



V. ENTRETIEN. 

i 

Sur la manière de lever une Carte» 

Eudoxe. X T Ous allez donc y 
V Arifte , lever la 
Carte de quelque vafte contrés 
fans fortir de votre Cabinet. 

Ariste. Carte en idée : en un 
mot , vous allez voir, du moins, 
une idée légère d’un art, qui dans 
l’enceinte d’un petit Cabinet prér- 
fente à nos yeux mille contrées 
différentes. 

$6. D’abord , qu’eft-ce que le- 
ver la Carte d’une contrée ? Ceft 
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SUR LA TrIGON. RECTIL. 41 7 
placer fur le papier divers endroits 
qu’elle renferme 3 leur donnant fur 
îe papier les rapports des diftan- 
ces qu’ils ont fur le terrein : c’eft 
réduire le grand en petit. Et on le 
fait en déterminant par le moyen 
delà Géométrie ôc delà Trigo- 
nométrie , la valeur des angles 
êt des côtés des Triangles for- 
cés par. les diftances , ôc en tra- 
çant furie papier des angles égaux 
aux premiers , avec des côtés plus 
petits , mais proportionnels. 

Les angles fort obtus ou fort 
aigus , n’étant pas affez fenfibles , 
on les évite. 

^7. Les Cartes générales ne 
comprennent que la figure des 
chemins avec la pofition des lieux 
les plus confidérables. Les Car- 
tes particulières contiennent tout 
ce qui peut avoir lieu dans une 
Carte , les chemins , la grandeur 
& la figure des V illes, des Bourgs, 
ôc des Villages , les Rivières avec 



41 B V. Entretien; 
les Ponts , les Bois , les Chapel- 
les , ôcc. 

Tig.44. p8. On fçait qu’Echelle eft 

une ligne divifée en un certain 
nombre de parties qui difent tant 
de grandeurs égales , de toifes , 
par éxemple , ou de lieues. 

pp. Enfin 2 prendre une bafe > 
c’eft faire d’une diftance connue 
le côté d’un Triangle ou de plu- 
fieurs Triangles. 

Cela fuppofé ; 

P RO B Lé M E I. 

T00 . Lever une Carte géné- 
rale. 

i°. J’établis une bafe > la plus 
grande qu’il foit poflible , c’eft-à- 
dire > que je choifis une diftance 
qui puifle être la bafe ou le côté 
du plus grand nombre de Trian- 
•N.pp. gles qu’il fe peut *. 

, Soient , par exemple , les points 

de Station B , C : je mefure la di- 
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SUR LA TrIGON. RECTIL. qip 
fiance BC ; & j’en fais la bafe ou 
le côté des Triangles que je vais 
employer. 

2°. D’une extrémité C de la ba- 
fe BC , je prens avec un quart de 
cercle la grandeur des angles for- 
més par la bafe BC & par les di- 
fiances CD,CE,&c. des lieux. Je 
prens donc les anglesBCN,BCD, 
BCE , BCF j palfant le point G , 
parce que l’angle BCG feroit trop 
obtus; puis, je prens les angles 
BCH, BCI , BCK , BCL , paf- 
fant le point M, parce que l’aa- 
gleBCM feroit trop aigu. v 

3*. Pour avoir la pofition des 
endroits N,D , E, F r &c. je cou* 
pe les rayons que j’ai tirés. Ainlt 
de l’autre extrémité B de la bafe 
BC , je prens l’angle CBF , par 
éxemple, fait parBC, & BF cou- 
pant le rayon CF ; & j’ai le 
point F : car connoiflant dans le 
Triangle BCF le côté BC , ôc 
deux angles BCF, CBF , j’ai les 



420 V. Entretien. 
côtés ou les diftances CF ôe 
*MS. BF *. 

4°. Coupant de même les autres 
rayons, je prensles angles CBE, 
CBD,CBN,CBH,CBI,CBK, C~ 
BL ; ôc connoiflant tous les an- 
gles des Triangles formés par les 
rayons coupés^avec un côté com- 
mun BC , je connois tous les cô- 
tés , ou toutes les diftances me- 
•N.tfj'.furées par ces côtés *. 

$°. Mais j’ai paffé deux en- 
droits G, M. Comment en trou- 
ver la pofition indépendemment 
de la bafe BC ? 

Pour prendre G , on peut pren- 
dre pour bafe la diftance BH , ou 
une autre plus convenable ; je 
prens le côté CF ; & après avoir 
pris du point C l’angle FCG , je 
prens du point F l’angle CFG. 

Or ayant deux angles & un 
côté CF, dans le Triangle FGC, 
^ Je connois CG & FG. 

Pour trouver le point M , ie 
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SUR LA TrIGON. RECULÉ 42 i 
fais de même. Du point B , je 
prens l’angle MBN ; Ôc du point 
N , l’angle BNM ; & j’ai MN ôc 
•BM *. 

6°. Quand j’ai de la forte la va- 
leur de tous les côtés des^Trian- 
gles , je rapporte ces côtés fur le 
papier, donnant à chaque ligne 
. Ja valeur proportionnelle par le 
moyen d’une Echelle *, ôc lui fai- *N.fg; 
fant faire les mêmes angles. 

7°, Après avoir rapporté ces 
portions , il s’agit de continuer à 
lever les lieux découverts des ex- 
trémités du Plan déjà levé ; & je 
fuis la même méthode, prenant 
pour bafes les extrémités connues 
de ce Plan. Ainfi, pour lever les 
endroits fitués au-delà des points 
D , N , je prens pour bafe la dié 
fiance connue DN. 
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422 V. Entretien 
Problème JL 

io I. Lever une Carte particu* 
Hère. 

i°. Je fais le canevas comme 
* u. la Carte générale *. 

zo1 ' 2°. Je réduis le Plan de cha- 
que Ville à l’Echelle de la Car- 

+N.?8. te * 

3°. Je prens la grandeur , la 
figure ôc la fituation des Bourgs , 
des Villages , des Hameaux, la 
forme des rues , des Chemins 
avec les Montagnes des envi- 
rons. 

4°. S’il y a des Bois ou des Fo- 
rêts , je leve d’abord les ; Ha- 
meaux Ôc les Villages les plus pro- 
ches , dont les diftances me don- 
nent des bafes *. Ces bafes font 
une forte dePoligone; ôcjerap- 
* porte _à ce Poligone un certain 
nombre de points qui fervent à 




SUR LA TRIGON. RECTIL. 423 
marquer les limites du Bois ou 
de la Forêt. 

Enfin, de quelque éminence 
hors du Bois , je prens des points 
de pofition dans le Bois. Ces 
points font des Châteaux , des 
Clochers ou de grands arbres. 

Et à la faveur de ces points, j’o- 
riente les divers endroits du Bois , 
réduifant le tout par le moyen 
de l’Echelle *. J 

Eudoxe. Mais, Arifte , com-^ > 8 • 
ment prenez vous le Plan d’une 
Ville, ou d’une place ABCDEF, 
où Ton puiffe entrer ? 

j4riste . i°. Je prens la lon- 
gueur de chaque côté AB , BC , 
ôcc. avec la longueur de chaque 
ligne AE , EB , EC , tirée cPan» 
gle à angle. 

2 °.* Par le moyen d’une Echel- 
le , par éxemple de ioo parties , 
je rapporte en petit fur le papier 
ces côtés ôc ces lignes , faifant 
d’abord un petit Triangle^/, 
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qui a Tes côtés proportionnels aux 
côtés du grand Triangle AEE 
correfpondant ; puis , un autre 
petit Triangle abe> &c. & j’ai 
en petit une figure abcdef 9 qui 
eft femblable à la place ABCD- 
EF , puifque la figure contient 
autant de Triangles que la pla- 
ce (a) , ôc que les Triangles de • 
l’une font femblables aux Trian- 
gles de l’autre (b) : car deux 
Triangles font femblables dès 
qu’ils ont leurs côtés proportion- 
nels. 

Eudoxe . Mais fi c’eft une pla- 
ce où l’on ne puifle entrer 

juriste. i°. Je prens les co- 
ûtés & les angles. 

2 °. Je rapporte ces côtés 6c 
wtf.^tf.ces angles fur le papier*, enfor- 
.te que les angles correfpondants 
foient égaux , 6c les côtés qui 
comprennent les angles égaux, 

(a) Géométrie, N. 134. 

(*) Ibid. N. ij? 

proportionnels 
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proportionnels ; ôc j’ai un Poli- 
"gone abcdef , femblable à la 
place ABCDEF ( a ) , Poligone 
qui pourra fe réduire en autant 
de Triangles femblables , puif- 
que les Poligones femblables fe 
réduifent en Triangles fembla- 
bles ( b) % 

Eudoxe. Ainfi , à la lumiè- 
re du Calcul , de la Géométrie 
ôc de la Trigonométrie , l’on par- 
vient à des ufages où l’utile ôc 
l’agréable fe rencontrent. 

Enfiq , Arifte 3 vos idées fur 
les Nombres , fur le Calcul lit- 
téral , fur la Géométrie ôc la Tri- 
gonométrie y m’ont paru juftes , 
nettes , précifes , iuivies ; ôc 
avec ces lumières on peut , ce 
femble , pénétrer avec agrément 
dans ce qu’il y a dans les Ma- 
thématiques de plus curieux ôc 
de plus utile en même temps. 

(c) Çalcul Littéral , N. 2.3 5. 

(J>) Ibid. N. t.$ 6 » 

Tome IL Na ■ 
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$20* V- Entretien, &c* 
Triste. Le plus grand agré- 
ment que les Mathématiques puif- 
fent me procurer , Eudoxe , ce 
fera de m’entretenir avec vous 
fur les chofes qui s’y trouveront 
le plus de votre goût & du mien.. 

Fin du Tome fécond .. 
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A P P R O B A T I O N. 

J ’Ay lu par Ordre de Monfeîgneur le Chan- 
celier, un Manufcrit intitulé: Entretiens 
Mathématiques [tir les Nombres , l' Al gèbre,&c. 
Parle R. P. Régnault : Et je n’y ai rien 
trouvé qui en puifl'e empêcher l’iropreflioH. 
A Paris ce if. Février 1742. 

C L A I R A U T. 



PRIVILEGE DU RO Y. 

L OUIS, parla Grâce de Dieu , Roy de 
France & de Navarre , à nos amés ic 
féaux Confeillers, les Gens tenans nos Cours 
de Parlement, Maîtres des Requêtesordinai- 
res de Notre Hôtel, Grand Confeil, Prévôt 
de Paris , Baillifs , Sénéchaux , leurs Lieu- 
tenans Civils , & autres nos Jufticiers qu’il 
appartiendra. Salut; Notre bien amé Mi- 
chel-Ani o ine David , Libraire à Paris, 
Nous a faitexpofer qu’il défiferoit faire im- 
primer & donner au Public , l'Hiftoire abrégée 
des Troubles arrivés en Portugal dans le temps 
dtt détrônement du Roy Alphonfe ; Entretiens 
Mathématiques Jttr les Nombres , l'Algèbre, Ô'c, 
par le P. Régnault. Leçons d'HydroJlatiquc & 
d' Aéromêtrie , par M. Côtes ; s’il nous plaifoit 
lui accorder nos Lettres de Privilège pour ce 
nécefîaire. A ces causes , voulant favora- 
blement traiter l’Ert^ofant , Nous lui avons 
permis fit petmettons par ces préfentes de fai-- 

N n ij 
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re imprimer les Ouvrages cy-deflus Ipécifiés J 
en un ou plufieurs volumes, & autant de fois 
que bon lui femblera, & de les vendre , faire 
vendre & débiter par tout notre Royaume » 
pendant le tems de douze années confécuti- 
ves , à compter du jour de la date defdites 
préfentes. Faifons défenfes à toutes fortes de 
perfonnes de quelque qualité & condition 
qu’elles foient , d’en introduire d’impreflîon 
étrangère dans aucun lieu de notre obéiflan- 
ce ; comme auflî à tous Libraires , Imprimeurs 
& autres ,. d'imprimer, faire imprimer, ven- 
dre* faire vendre ni contrefaire lefdits Ou- 
vrages , ni d’en faire aucuns Extraits fous 
quelque prétexte que ce foit , d’augmenta- 
tions , correftions, changemens ou autres,, 
fens la permiflion exprefle & par écrit dudit 
Expofant , ou de ceux qui auront droit de 
lui , à peine de confifcation des Exemplaires 
contrefaits & de trois mille livres d’amende 
contre chacun des contrevenans, dont un tiers 
• Nous, un tiers à l’Hôtel- Dieu de Paris & 
l'autre tiers audit Expofant , & de tous dé- 
pens , dommages & interets : à la charge que 
ces préfentes îeront enregiftrées tout au long 
fur le Regiftre delà Communauté des Librai- 
res & Imprimeurs de Paris , dans trois mois de 
la date d’icelles*, que l’impreflion 'fera faite 
dans notre Royaume & non ailleurs, en bon * 
papier & beaux earafteres , conformément à 
la feuille imprimée & attachée pouf modelle 
fous le contre-fcel defdites préfentes ; que 
f Impétrant fe conformera en tout 2ux Ré- 
glemens de la Librairie , Tk notamment à ce 5 - 
lui du. dix Avril 17x5; & qu’avant que de 




les expofér en vente , fes manuscrits ou im* 
primés qui auront fervi de copie à l’impreflion 
defdits Ouvages , feront remis dans le même 
état où l’Approbation y aura été donnée ès 
mains de notre trè$*cher & féal Chevalier le 1 
Sieur Daguefleau , Chancelier de France , 
Commandeur de no? Ordres, & qu’il en fera 
enfuite remis deux Exemplaires dans notre 
Bibliothèque publique, un dans celle deno- 
tre Château du Louvre & un dans celle de 
notredit très-cher & féal Chevalier le Sieur 
Daguefleau , Chancelier de France , le tout 
à peine de nullité des préfentes ; du contenu 
defquelles vous mandons & enjoignons de fai* 
re jouir ledit Expofant & fes ayàns caufê 
pleinement &paifiblement» fans fouffnr qu’il 
leur fbit fait aucun trouble ou empêchement. 
Voulons que la copie defdites préfentes qui 
fera imprimée tout au long ait commence- 
ment ou à la fin defdits Ouvrages , foit tenue 
poiutdûeraent lignifiée > & qu’aux copies col- 
lationnées par l’un denos amés & féaux Con- 
fêillers-Sécretaires,foi foit ajoutée comme à 
l’original. Commandbns au premier notre 
Huiflîer, ou Sergent fur ce requis, de faire 
pour l’éxéeution d’icelles , tous A&es requis 
& néceflaires fans demander autre permiflion, 
& nonobftant clameur de Haro, Charte Nor- 
mande & Lettres à ce contraires : Car tel eft' 
notre plaifîr. Donné à Verfailles le 8. jour du 
mois de Juin , l’an de grâce mil] fept cens 
quarante - deux , & de notre Régne le vingt* 
ieptiéme. Par le Roy en fon Confeil , 



SAINSON. 



1 



Regijlrê fur le RegiJlre de la Communauté 
des Libraires & Imprimeurs de Paris N°. 1428. 
conformément aux Réglemens > & notamment à 
V Arrêt de la Cour du Parlement du f, Décembre 
»70$. AParis ce n Juin 174 ** 

S AU GRAIN» Syndic . 
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